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- APOLLONII PERGAEI 


QUAE GRAECE EXSTANT 
j74 4€ 
CUM COMMENTARIIS ANTIQUIS. 


EDIDIT ET LATINE INTERPRETATUS EST 
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MDOCOXCI. 


LIPBIAE: TYPIS B. G. TEUBNERI, 
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PRAEFATIO. 


Coniea Apollonii Pergaei, quae mathematicorum 
consensu summis iustissimisque efferuntur laudibus, 


. post Halleium neminem  editorem inuenerunt. οὗ 


fortasse mathematicis, qui res solas spectant, ali- 
quatenus interpretationibus satis fib; sed me de iis 
dicam, quorum interest scire, quibus uerbis Ápollonius 
ipse usus sib, eb qua ratione formulas signaque no- 
strorum mathematicorum aequare potuerit, ipsis illis 
interpretationibus fundamentum certum tandem ali- 
quando iactum esse oportet; quod Halleius, qui adhuc 
solus Conica Graece edidit, neque uoluit facere neque 
potuit, quae erat illis temporibus ratio arlis criticae. 
ilaque nouam editionem Conicorum codicibus Graecis 
perlustratis et collatis parare decreui, praeserlim cum 
uiderem, editionem Halleii tam raram esse, ut etiam 
immodieo pretio uix ac ne uix quidem posset com- 
parari sed ab initio mihi constabat, eos tantum 
libros, qui Graece exstarent, mihi tractandos esse. 
nam quamquam me non fugiebat, editionem ita man- 
cam ei quasi detruncatam fore, iamen a me impelirare 
non potui, αὖ interpretationem librorum V — VII, quam 
ex Arabico fecerat Halleius, nullis subsidiis criticis 
adiutus repeterem. et codices Árabicos propter linguae 
ilius ignorantiam ipse adire non potui. imperfectum 
igitur maneat opus, donec aliquis linguae Arabicae 
a* 


IV PRAEFATIO. 


peritus codicibus Arabicis collatis nouam recensionem 
ilorum librorum instituerit. et ut sperare possimus, 
hoc breui futurum esse, effecit L. L. M. Nixius edita 
dissertalione, quae inscribitur Das fünfte Buch der 
Coniea des Apollonius von Perga in der arabischen 
Uebersetzung. des Thabit Ibn Corrah (Lipsiae 1889). 
qui ut opus bene et utihter inceptum ad finem per- 
ducat, mecum optabunt, quicunque scripta mathema- 
lica Graecorum nouerunt coluntque. 

Quattuor libris Conicorum, qui Graece supersunt, 
in uolumine altero adiungam fragmenta et Conicorum 
οὐ reliquorum operum Apollonii, quae Graece habemus, 
et praeterea lemmata Pappi et commentaria Eutocii. 
constat, huius uiri recensionem librorum I—IV solam 
relictam esse; quare id primum mihi agendum erat, 
ut ea e codicibus restitheretur. quantum de pristina 
Conicorum forma ueri similiter statui potest, in pro- 
legomenis criticis uoluminis alterius colligam; ibidem 
de cognatione codicum uberius exponam." hic breuiter 
indicabo, quibus codicibus nitatur recensio mea, et 
quanti quisque aestimandus sit. sunt igitur hi: 

V --- eod. Vatican. Gr. 206 bombyoc. saec. XII— XIII, 
fol., duobus uoluminibus constans; continet 
fol. 1—160 Conicorum libros I—IV, fol. 161—239 
Sereni opuscula. in fine mutilus est et omnino 
pessime habitus; singula folia plerumque charta 
pellucida inducta sunt. manus recentior (m. 2) 
lacunas quasdam (in Sereno) expleuit et in 
Apollonio nonnulla addidit et emendauit, manus 
recentissima (m. rec.) in margine nonnulla 
adscripsit. contuli Romae 1887. 


PRAEFATIO. V 


v'— cod. Vatic. Gr. 208, bombyc. saec. XIII, fol.; 
inter alia Conica continet fol. 56—84 e V de- 
scripha. cum e V descriptus sit, antequam 18 
lempore et situ male habitus est, utilis est ad 
eos locos supplendos, qui in V euanuerunt uel 
correcli sunt; etiam figurae, quae interdum in 
V cum marginibus sublatae uel detruncatae 
sunt, saepe e v restitui potuerunt. inspexi 
codicem Romae 1887 et enotaui, quae opus esse 
uidebantur. 

c — cod. Constantinopolitanus palatii ueteris nr. 40 
bombye. saec. XIII— XIV, fol, situ et madore 
paene pessumdatus, ceterum codicis V gemellus. 
is, cum a Fr. Blassio protractus esset et de- 
scriptus (Hermes XXIII p. 622 sq.), intercedente 
Ministerio nostro, quod res rationesque externas 
moderatur, Hauniam missus est et totus a me 
collatus 1889, sed cum plerumque cum V con- 
sentiat, scripturam plenam in adparatu non dedi, 
sed ea tantum, quae meliora praebet, sane 
paucissima; reliquam scripturae discrepantiam 
in prolegomenis criticis notabo. Conieca habet 
fol. 349 —5106. 

p — cod. Paris. Gr. 2342 chartac. saec. XIII, fol. 
lolum contuli Hauniae 1888, sed cum ab homine 
sermonis mathematicorum Graecorum peritissimo 
impudenter interpolatus sit, in adparatum eas 
tantum scripturas recepi, quae ad uerba Apollonii 
emendanda facerent;reliquas prolegomenis seruaui. 
quae meliora habet, sine dubio pleraque coniec- 
iura inuenta sunt. 


VI PRAEFATIO. 


celerorum codicum nullum prorsus usum esse, in 
prolegomenis demonstrabo, nisi quod e cod. Paris. 2356 
chartac. saec. XVI unam et alteram coniecturam 
probam recepi. 

itaque recensio Conicorum tota codice V nititur, 
cuius scripturas omnes in adparatu indicaui. sicubi 
eius scriptura retineri non poterat, auctorem scripturae 
receptae nominaui (,corr.^). qua in re praeler codices 
mihi praesto fuere: 

Memus — Apollonii Pergei philosophi mathema- 
tieiqve excellentissimi Opera per Doctissimum 
Philosophum Ioannem Baptistam Memum Patri- 
tium Venetum Mathematicarumque Artium in 
Vrbe Veneta Lectorem Publicum De Graeco in 
Latinum Traducta et nouiter impressa. Venet. 
MDXXXVII fol. 

Comm. uel Command. — Apollonii Pergaei coni- 
corum libri quattuor... F.Commandinus Vrbinas 
mendis quamplurimis expurgata e Graeco con- 
uertit eb commentariis illustrauit. — Bononiae 
MDLXVI fol. 

Halley — Apollonii Pergaei Conicorum libri octo 
et Sereni Ántissensis de sectione cylindri et coni 
libri duo, ed. E. Halleius. Oxoniae MDCOX fol. 

de fontibus horum librorum in prolegomenis uidebi- 
mus. Memo et Commandino emendationem tum quo- 
que tribui, ubi tacite ueram scripturam interpretantur, 
nisi etiam errore non perspecto eodem modo inter- 
pretati essent. 

in interpretatione mea propositiones Apollonii 
eitaui libro et propositionis numero, ubi eiusdem 


PRAEFATIO. VII 


libri sunt, solo numero propositionis indicato; ,Eucl.^ 
Elementa, ,dat.^ Data Euelidis significat; lemmata 
Pappi numeris in Graeco ab Hultschio positis citantur. 

Dixi infra p. 293 et alibi, in V interdum rectan- 
gula rectasque descripta esse; quae figurae quid sigmi- 
ficent, hic exponam. explieandi uiam mihi monsítrauit 
Hieronymus G.Zeuthen, uir de Apollonio optime me- 
ritus. primum igitur in II, 50 inueniuntur hae figurae*): 
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quae est raiiocinatio Apollonii p. 292, 27— 294, 9. 
ergo figuras illas aliquis adscripsit ad ratiocinationem 
Apollonii illustrandam oculisque subiiciendam. 

eodem modo paullo infra: 
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*) Ubi V mutilus est, figuras e v suppleui; c eadem fere habet 
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quae figurarum series ad p. 296, 1' sq. perlinet, sed 
iam mutila est, ut difficile sit dictu, quo modo 
ordinanda siti. nam in V sola secunda series rectan- 
gulorum exstat, quorum unum litteris caret; reliqua 
e v petita sunt. omnia ordine decurrent, si quattuor 
ilae rectae primo loco ponentur et pro duobus qua- 
dratis litteris carentibus deseribentur hae rectae 
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haec Vv, nisi quod V in £4 pro 4 habet x. 
praeterea in ve post qualtuor rectas adduntur hae 


nm À |* (in A9 littera 9 in solo c seruata est). 
| has rectas si cum Zeuthenio ultimo loco 
ὃ '*4 ἰϑ '4 ponemus, habebimus 
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PRAEFATIO. IX 


quare ηδ:ηγ — 49 :x4, h. e. demonstrationem ab 
Apollonio omissam, iriangulos x94, ymÓ similes 
esse, ἃ. p. 304, 11—19 et conf. Pappi lemma VII. 


III, 15: 


haec series figurarum 
ilustrat, quae habet Apol- 
lonius p. 344, 14—24. in 
codicibus Vvce hae sunt 
discrepantiae: ante primas 
rectas habet V 


in quadrato Ó(9? inferius f 
hab. vc, om. V, pro in- 
feriore Ó hab. € Vvc; rectam 
γβ solus c habei; in rect- 
angulo 89 »« uz in latere 
inferiore add. lit. ἡ — 9 
Vvo; rectangulum fy »« B8 
solus habet c; in quadrato 
19? omnes litteras om. V, 


superiores ἡ, 9 vc; pro rectangulo γβ »« B9, quod 
omisit V, triangulum y 8€ habent vc; deinde v solus addit 
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erroribus emendatis hoc efficitur: 
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hune ordinem praebet c, in V binae figurae com- 
ponuntur. in primo rectangulo δ᾽ om. V; in priore 
iriangulo s et ἡ permutat c, in altero y om. V; in 
quadrato «y? litteras inferiores om. V, « inferius c. 
ilustrantur uerba Apollonii p. 350, 5 sq. 


(6 »« eÜ:aeq:ac? — y :agy:ay* 


III, 19 (in extrema prop. 17 leguntur): 
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hane seriem om. c, primas ires figuras hab. v, 
om. V; in of? litteras inferiores om. v; in 94 »« At 
litteras ἡ, ἃ om. V, u et « earum loco hab. v; in 
ρκλξ liit. £ om. V, pro ea £ hab. v; in uA »« AE 
litt. μ, Δ hab. v, om. V. illustratur, ut uidit Zeuthen, 
locus p. 358, 2 sq. 
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ΠῚ, 21: 
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om. Vc. in fig. 1 pro inferiore α litt. δ᾽ hab. Vve; in 
fig. 2 B om. Vve, ξ om. Vv, hab. c; in fig. ὃ δ᾽ om. 
V; in fig. 4 pro o hab. 9 v; in fig. 5 o hab. c, 9 v, 
om. V, o om. V, « hab. c, om. Vv; in fig. 6 o om. 
v, pro x, o hab. B, 9. illustratur p. 362, 11 sq. 


αξ': βξυ: βξ»« £0 — vo»«05:x0opr:xo»«00. 


III, 54: 
1 α΄ ΟΥ̓ 
v qp * μ α 
1 2 
| ὰ 
y '« α — 
, μ 
T α 
UP wx * « 
3 4 
a x ἃ € & * 
y ^ 


has om. c; in prima recta κα litt. x om. V, hab. 
v; in fig. 2 «, μ ad partes dextras om. V, hab. v; 
fip. 9 om. V, « om. v, pro y hab. «. demonstratio 
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est proportionis p. 442, 12—13 ab Apollonio usur- 
patae; legenda enim 
νγιματελγικα 
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has om. c, posteriores ires om. V, hab. v; in 
vB»«Bu pro p hab. v uel α V; in A9x pro 4 htt. 
& hab. v. legenda 
vy »€« ua : uoà : vB 5« Bu — yA 5X ax: ax3 : A9 2« 0x, 
quae illustrant uerba Apollonii p. 442, 14—15. 


Praefandi finem faciam gratias quam maximas 
agens eb praefectis bibliothecarum Parisiensis, 
euius liberalitatem non semel expertus sum, et im- 
peratoris Turcici, qui permisit, ut codex Constan- 
tinopolitanus hucusque peregrinaretur, et iis uiris, . 
quibus intercedentibus mihi licuit codices illos Hauniam 
lransmissos commode peruoluere, Christiano Bruun, 
bibliothecae regiae Hauniensis praefecto, et Petro A. 
F. S. Vedel, praeposito nostris cum populis externis 
rationibus. 


Ser. Hauniae mense Octobri a. MDCCCXC. 
I. L. Heiberg. 
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KSQ9NIKQN α΄. 


᾿Δπολλώνιος Εὐδήμῳ χαίρειν. 

Εἰ τῷ τε σώματι εὖ ἐπανάγεις καὶ τὰ ἄλλα κατὰ 
γνώμην ἐστί σοι, καλῶς ἂν ἔχοι, μετρίως δὲ ἔχομεν 
καὶ αὐτοί. xa9' ὃν δὲ καιρὸν ἤμην μετά σου ἐν 
Περγάμῳ, ἐθεώρουν δε σπεύδοντα μετασχεῖν τῶν πε- 
πραγμένων ἡμῖν κωνικῶν" πέπομφα οὖν Go, τὸ πρῶτον 
βιβλίον διορϑωσάμενος, τὰ δὲ λοιπά, ὅταν εὐαρεστή- 
σωμεν., ἐξαποστελοῦμεν᾽ οὐκ ἀμνημονεῖν γὰρ οἴομαί 
6s παρ᾽ ἐμοῦ ἀκηκούτα, διότι τὴν περὶ ταῦτα ἔφοδον 
ἐποιησάμην ἀξιωϑεὶς ὑπὸ Ναυκράτους τοῦ γεωμέτρου, 
x«9' ὃν καιρὸν ἐσχόλαξε παρ᾽ ἡμῖν παραγενηϑεὶς εἰς 
᾿Δλεξάνδρειαν, καὶ διότι πραγματεύσαντες αὐτὰ ἐν ὀκτὼ 
βιβλίοις ἐξ αὐτῆς μεταδεδώκαμεν αὐτὰ εἰς τὸ σπου- 
δαιότερον διὰ τὸ πρὸς ἔκπλῳ αὐτὸν εἶναι οὐ διακαϑά- 
ραντες, ἀλλὰ πάντα τὰ ὑποπίπτοντα ἡμῖν ϑέντες ὡς 
ἔσχατον ἐπελευσόμενοι. ὅϑεν καιρὸν νῦν λαβόντες ἀεὶ 
τὸ τυγχάνον διορθώσεως ἐκδίδομεν. καὶ ἐπεὶ συμ- 
βέβηκε καὶ ἄλλους τινὰς τῶν συμμεμιχότων ἡμῖν 
μετειληφέναι τὸ πρῶτον καὶ τὸ δεύτερον βιβλίον πρὶν 
ἢ διορϑωϑῆναι, μὴ ϑαυμάσῃς, ἐὰν περιπίπτῃς αὐτοῖς 
ἑτέρως ἔχουσιν. ἀπὸ δὲ τῶν ὀκτὼ βιβλίων τὰ πρῶτα 
20.3. Ἀπολλωνίου Περγαίου κωνικῶν α΄ V. 8. εὐαρεστήσωμεν 
in V eer litterae it& coniunctae, ut similes fiant er. 16. διά 
— 106. τά] rep. mg. m. rec. V (15. εὔπλῳ) addito M ἐξ ἀπογράφου 


CONICORUM LIBER 1. 


Apollonius Eudemo s. 

Si eorpore conualescis ceteraque tibi ex sententia 
sunt, bene est, equidem salis ualeo. quo autem tem- 
pore tecum Pergami eram, uidebam ie cupidum esse 
conica a me elaborata cognoscendi quare primum 
librum ad te misi, postquam eum emendaui, reliquos 
autem, quando iis contenti eriinus, mitlemus. neque 
enim credo, te oblitum esse, quod a me audisti, me 
ad haec adcessisse rogatu Naucratis geometrae, quo 
tempore Àlexandriam profectus nobiscum degeret, nos- 
que ea in octo libris elaborata statim festinantius 
paullo cum eo communieasse, quod in eo esset, ut 
discederet, ita ut ea non perpurgaremus, sed omnia, 
quae nobis in mentem uenirent, poneremus sperantes 
fore, ut postea perpoliremus. quare iam occasionem 
nacti, prout correcta sunt, ea edimus. el quoniam 
accidit, ut etiam ali quidam eorum, qui nobiscum 
uersati sunt, primum alterumque libros nacti sini, 
priusquam correcti essent, miratus ne sis, si in eos 
aliam habentes formam incideris. horum uero octo 
librorum quattuor priores ad institutionem elementarem 


εἰκονικοῦ. yg., quia magna ex parte euan.; sed quae dedimus, 
hab. cv. 15. ἔκπλουν cp, fort. recte. 16. ὡς — 17. ἐπ- 
ελευσόμενοι] cv; euan. V., rep. mg. m. rec. 
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4 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


τέσσαρα πέπτωκεν εἰς ἀγωγὴν στοιχειώδη, περιέχει δὲ 
τὸ μὲν πρῶτον τὰς γενέσεις τῶν τριῶν τομῶν καὶ τῶν 
ἀντικειμένων καὶ τὰ ἐν αὐταῖς ἀρχικὰ συμπτώματα ἐπὶ 
πλέον καὶ καϑόλου μᾶλλον ἐξειργασμένα παρὰ τὰ ὑπὸ 
τῶν ἄλλων γεγραμμένα, τὸ δὲ δεύτερον. τὰ περὶ τὰς 
διαμέτρους καὶ τοὺς ἄξονας τῶν τομῶν συμβαίνοντα 
καὶ τὰς ἀσυμπτώτους καὶ ἄλλα γενικὴν καὶ ἀναγκαίαν 
χρείαν παρεχόμενα πρὸς τοὺς διορισμούς" τίνας δὲ 
διαμέτρους καὶ τίνας ἄξονας καλῶ, εἰδήσεις ἐκ τούτου 
τοῦ βιβλίου. τὸ δὲ τρίτον πολλὰ καὶ παράδοξα ϑεω- 
ρήματα χρήσιμα πρός τε τὰς συνϑέσεις τῶν στερεῶν 
τόπων καὶ τοὺς διορισμούς. ὧν τὰ πλεῖστα καὶ κάλλιστα 
ξένα, ἃ καὶ κατανοήσαντες συνείδομεν μὴ συντιϑέμενον 
ὑπὸ Εὐκλείδου τὸν ἐπὶ τρεῖς καὶ τέσσαρας γραμμὰς 
τόπον, ἀλλὰ μόριον τὸ τυχὸν αὐτοῦ καὶ τοῦτο οὐκ 
εὐτυχῶς" οὐ γὰρ ἦν δυνατὸν ἄνευ τῶν προσευρη- 
μένων ἡμῖν τελειωϑῆναι τὴν σύνϑεσιν. τὸ δὲ τέταρτον, 
ποσαχῶς αἵ τῶν κώνων τομαὶ ἀλλήλαις τε καὶ τῇ τοῦ 
κύκλου περιφερείᾳ συμβάλλουσι, καὶ ἄλλα ἐκ περισσοῦ, 
ὧν οὐδέτερον ὑπὸ τῶν πρὸ ἡμῶν γέγραπται, κώνου 
τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια κατὰ πόσα σημεῖα συμ- 
βάλλουσι. τὰ δὲ λοιπά ἐστι περιουσιαστικώτερα᾽ ἔστι 
γὰρ τὸ μὲν περὶ ἐλαχίστων καὶ μεγίστων ἐπὶ πλέον, 
τὸ δὲ περὶ ἴσων καὶ ὁμοίων κώνου τομῶν, τὸ δὲ περὶ 
διοριστικῶν ϑεωρημάτων, τὸ δὲ προβλημάτων κωνικῶν 
διωρισμένων. οὐ μὴν ἀλλὰ καὶ πάντων ἐκδοϑέντων 
ἔξεστι τοῖς περιτυγχάνουσι κρίνειν αὐτά, ὡς ἂν αὐτῶν 
ἕκαστος αἷρῆται. εὐτύχει. ) 


1, πέπτωκεν] Cp, πέπτωκε V. ὅ. τάς] τούς V, corr. P 
9. καί] scripsi, 7] V. 18. συνείδαμεν V (forb. recte; cfr. 
εἶπα); corr. v. | 197.-vov ἡμῖν — 10] cv; euan. V, rep. mg. m. 


CONICORUM LIBER I. 5 


pertinent, continet autem primus origines trium sectio- 
num oppositarumque ei proprietates earum principales 
latius uniuersaliusque expositlas, quam quae ceteri de 
lis scripserunt, alter, quae diametri axesque sectionum 
et asymptotae,propria habent aliaque, quae usum 
generalem necessariumque ad determinationes praebent; 
quas autem diametros quosque axes adpellem, ex hoc 
libro comperies. terlius uero plurima et mira continet 
theoremata et ad compositionem locorum solidorum 
et ad determinationes utilia, quorum pleraque et pul- 
cherrima noua sunt; quibus inuentis cognoui, locum 
ad tres et quattuor lineas minime ab Euclide componi, 
sed partem tantum fortuitam eius, et id quidem non 
optime; neque enim fieri potuit, ut compositio sine 
propositionibus a nobis adiectis perficeretur. quartus 
autem continet, quot modis sectiones conorum et inter 
se el cum ambitu circuli concurrant, et praeterea alia 
quaedam, quorum neutrum genus a prioribus tractatum 
esi, in quoi punctis sectio coni uel ambitus circuli 
concurrant [cum oppositis sectionibus]. reliqui autem 
libri ulterius progrediuntur. primus enim eorum de 
minimis et maximis latius tractat, secundus de coni 
sectionibus aequalibus et similibus, tertius de theore- 
matis ad determinationem pertinentibus, quartus proble- 
mata conica habet determinata. uerum enimuero 
omnibus editis iis, qui legent, licet, eos pro cuiusque 
uoluntate aestimare. uale. 


rec. (add. yo?'). 18. κώνων] cv; euan. V, rep. mg. m. rec. 
21. κατά} sSCr. ταῖς ἀντικειμέναις κατά; cfr. IV praef. 
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6 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄, 


Ὅροι πρῶτοι. 

᾿Εὰν ἀπό τινος σημείου πρὸς κύκλου περιφέρειαν, 
ὃς οὐκ ἔστιν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ τῷ σημείῳ, εὐϑεῖα 
ἐπιξευχϑεῖσα ἐφ᾽ ἑκάτερα προσεκβληϑῇ. καὶ μένοντος 
τοῦ σημείου ἡ εὐϑεῖα περιενεχϑεῖσα περὶ τὴν τοῦ 
κύκλου περιφέρειαν εἰς τὸ αὐτὸ πάλιν ἀποκατασταϑῇ, 
ὅϑεν ἤρξατο φέρεσϑαι, τὴν γραφεῖσαν ὑπὸ τῆς εὐϑείας 
ἐπιφάνειαν, ἢ σύγκειται ἐκ δύο ἐπιφανειῶν κατὰ 
κορυφὴν ἀλλήλαις κειμένων, ὧν ἑκατέρα εἰς ἄπειρον 
αὔξεται τῆς γραφούσης εὐϑείας εἰς ἄπειρον προσεκ- 
βαλλομένης, καλῶ κωνικὴν ἐπιφάνειαν, κορυφὴν δὲ 
αὐτῆς τὸ μεμενηκὸς σημεῖον, ἄξονα δὲ τὴν διὰ τοῦ 
σημείου καὶ τοῦ κέντρου τοῦ κύκλου ἀγομένην εὐϑεῖαν. 

κῶνον δὲ τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου 
καὶ τῆς μεταξὺ τῆς τε κορυφῆς καὶ τῆς τοῦ κύκλου 
περιφερείας κωνικῆς ἐπιφανείας, κορυφὴν δὲ τοῦ κώνου 
τὸ σημεῖον, ὃ καὶ τῆς ἐπιφανείας ἐστὶ κορυφή, ἄξονα 
δὲ τὴν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπὶ τὸ κέντρον τοῦ κύκλου 
ἀγομένην εὐϑεῖαν, βάσιν δὲ τὸν κύκλον. 

τῶν δὲ κώνων ὀρϑοὺς μὲν καλῶ τοὺς πρὸς ὀρϑὰς 
ἔχοντας ταῖς βάσεσι τοὺς ἄξονας, σκαληνοὺς δὲ τοὺς 
μὴ πρὸς ὀρϑὰς ἔχοντας ταῖς βάσεσι τοὺς ἄξονας. 

πάσης καμπύλης γραμμῆς, ἥτις ἐστὶν ἐν ἑνὶ ἐπι- 
πέδῳ, διάμετρον μὲν καλῶ εὐθεῖαν, ἥτις ἠγμένη ἀπὸ 
τῆς καμπύλης γραμμῆς πάσας τὰς ἀγομένας ἐν τῇ 
γραμμῇ εὐϑείας εὐθείᾳ τινὶ παραλλήλους δίχα διαιρεῖ, 
κορυφὴν δὲ τῆς γραμμῆς τὸ πέρας τῆς εὐϑείας τὸ 
πρὸς τῇ γραμμῇ, τεταγμένως δὲ ἐπὶ τὴν διάμετρον 
κατῆχϑαι ἑκάστην τῶν παραλλήλων. 


29. κατῆχϑαι] syll. αὐ comp. V, mg. m. rec. ηχϑαι.... 17^. 


CONICORUM LIBER I, d 


Definitiones I. 


1]. $i ἃ puncto aliquo ad ambitum circuli, qui in 
eodem plano, in quo punctum, positus non est, ducta 
recta in uliramque partem producitur, et manente 
puncto recta per ambitum circuli circumacta in eun- 
dem rursus locum restituitur, unde ferri coepta est, 
superficiem recta descriptam, ex duabus superficiebus 
ad uerticem inter se positis compositam, quarum uira- 
que in infinitum crescit recta describente in infinitum 
producta, superficiem conicam adpello, uerticem 
autem eius punctum manens, axem autem rectam per 
punctum et centrum cireuli ductam. 


2. Conum autem figuram comprehensam circulo 
et superficie conica inter uerticem ambitumque circuli 
posita, uerlicem autem coni punctum, quod idem est 
uertex superficliel, axem autem rectam a uertice ad 
cenirum circuli ductam, basim autem circulum. 


8. Conorum uero rectos adpello, qui axes ad bases 
perpendiculares habent, obliquos autem, qui axes ad 
bases perpendiculares non habent. 

4. Omnis lineae curuae, quae in uno plano posita 
est, diametrum adpello rectam, quae a linea curua 
ducta omnes rectas in linea illa rectae alicui parallelas 
duetas in binas partes aequales secat, uerticem autem 
lineae terminum huius rectae in linea, singulas autem 
rectas parallelas ad diametrum ordinate ductas esse. 
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8 KS9NIKSN α΄. 


ὁμοίως δὲ καὶ δύο καμπύλων γραμμῶν ἐν ἑνὶ ἐπι- 
πέδῳ κειμένων διάμετρον καλῶ πλαγίαν μέν, ἥτις 
εὐθεῖα τέμνουσα τὰς δύο γραμμὰς πάσας τὰς ἀγομένας 
ἐν ἑκατέρᾳ τῶν γραμμῶν παρά Two εὐϑεῖαν δίχα 
τέμνει, κορυφὰς δὲ τῶν γραμμῶν τὰ πρὸς ταῖς γραμ- 
ἱμαῖς πέρατα τῆς διαμέτρου, ὀρϑίαν δέ, ἥτις κειμένη 
μεταξὺ τῶν δύο γραμμῶν πάσας τὰς ἀγομένας παρ- 
αλλήλους εὐϑείας εὐϑείᾳ τινὶ καὶ ἀπολαμβανομένας 
μεταξὺ τῶν γραμμῶν δίέχα τέμνει, τεταγμένως δὲ ἐπὶ 
τὴν διάμετρον κατῆχϑαι ἑκάστην τῶν παραλλήλων. 

συξυγεῖς καλῶ διαμέτρους [δύο] καμπύλης γραμμῆς 
καὶ δύο καμπύλων γραμμῶν εὐθείας, ὧν ἑκατέρα διά- 
μετρος οὖσα. τὰς τῇ ἑτέρᾳ παραλλήλους δίχα διαιρεῖ. 

ἄξονα δὲ καλῶ καμπύλης γραμμῆς καὶ δύο καμ- 
πύλων γραμμῶν εὐϑεῖαν, ἥτις διάμετρος οὖσα τῆς 
γραμμῆς ἢ τῶν γραμμῶν πρὸς ὀρϑὰς τέμνει τὰς παρ- 
αλλήλους. 

συξυγεῖς καλῶ ἄξονας καμπύλης γραμμῆς καὶ δύο 
καμπύλων γραμμῶν εὐϑείας, αἵτινες διάμετροι οὖσαι 
συξυγεῖς πρὸς ὀρθὰς τέμνουσι τὰς ἀλλήλων παραλλήλους. 


, 


α΄. 

Αἱ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας ἀγό- 
μεναν εὐθεῖαι ἐπὶ τὰ ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ σημεῖα ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ εἰσίν. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ τὸ 4 σημεῖον, 
καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας 
τὸ B, καὶ ἐπεξεύχϑω τις εὐθεῖα ἡ ΑΓΒ. λέγω, ὅτι 
ἡ ΑΓΒ εὐϑεῖα ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ ἐστίν. 

6. πρός] προσ seq. lineola fortuita V. 6. ὀρϑία»] p; ὁρ- 


ϑείαν V, mg. m. rec. ,009íov ut infra". 9. τέμνει] p, véuvg V. 
11. δύο] om. Halley cum Comm. 21. «'] cv, om. V 


CONICORUM LIBER I. 9 


5. Similiter uero etiam duarum linearum curuarum 
in uno plano positarum diametrum transuersam ad- 
pello rectam, quae duas illas lineas secans omnes 
rectas in utraque linea rectae alicui parallelas ductas 
in binas partes aequales secat, uertices autem linearum 
lerminos diametri in linea positos, rectam autem, 
quae inter duas lineas posita omnes rectas rectae ali- 
cui parallelas ductas et inter lineas abscisas in binas 
partes aequales secat, singulas autem parallelas ad 
diametrum ordinate ductas esse. 

6. Coniugatas diameiros adpello lineae curuae 
duarumque linearum curuarum rectas, quarum utraque 
diametrus est et rectas alteri parallelas in binas partes 
aequales secat. 

1. Áxem uero lineae curuae duarumque linearum 
euruarum rectam adpello, quae diameirus est lineae 
linearumue et parallelas ad angulos rectos secat. 

8. Axes coniugatos adpello lineae curuae duarumque 
linearum curuarum rectas, quae diametri coniugatae 
sunt et altera alterius parallelas ad rectos angulos secant. 

I. 

Rectae ἃ uertice superficiei conicae ad puncta 

superficiei ductae in 


d d v /; superficie- sunt. 
n sib superficies co- 
nica, cuius uertex sit 4 
2 punctum, οὐ sumatur 
Z, E ἡ in superficie conica 
B Ζ E 


| punctum aliquod B, et 
ducatur recta aliqua ΑΓΒ. dico, rectam AI'B in 
superficie esse. 
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εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ ἔστω, καὶ ἔστω ἡ γεγραφυῖα 
τὴν ἐπιφάνειαν εὐθεῖα ἡ 4Ε, ὁ δὲ κύκλος, καϑ᾽ οὗ 
φέρεται ἡ ΕΖ, ὃ ΕΖ. ἐὰν δὴ μένοντος τοῦ 4 σημείου 
ἡ 4Ε εὐϑεῖα φέρηται κατὰ τῆς τοῦ ΕΖ κύκλου περι- 
φερείας, ἥξει καὶ διὰ τοῦ B σημείου, καὶ ἔσται δύο 
εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα' ὅπερ ἄτοπον. 

οὐκ ἄρα ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 
εὐθεῖα οὐκ ἔστιν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ᾽ ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
ἄρα ἐστί. 

πόρισμα. 

καὶ φανερόν, ὅτι, ἐὰν ἀπὸ τῆς κορυφῆς ἐπί τι 
σημεῖον τῶν ἐντὸς τῆς ἐπιφανείας ἐπιξευχϑῇ εὐϑεῖα, 
ἐντὸς πεσεῖται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ ἐὰν ἐπί τι 
τῶν ἐκτὸς ἐπιξευχϑῇ, ἐκτὸς ἔσται τῆς ἐπιφανείας. 


β΄. 

᾿Εὰν ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
δύο σημεῖα ληφϑῇ, ἡ δὲ ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιξευγνυμένη 
εὐϑεῖα μὴ νεύῃ ἐπὶ τὴν κορυφήν, ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
ἐπιφανείας, t δὲ ἐπ’ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ 4 ση- 
μεῖον, ὁ δὲ κύκλος, xa9" οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐϑεῖα, 0 BI καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν 
τῶν κατὰ πορυφὴν ἐπιφανειῶν δύο σημεῖα τὰ 24, E, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ 4E μὴ νευέτω ἐπὶ τὸ 44 σημεῖον. 
λέγω, ὅτι ἡ 4E ἐντὸς ἔσται τῆς ἐπιφανείας καὶ ἡ 
ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἐπεξεύχϑωσαν αἴ AE, AA καὶ ἐκβεβλήσθωσαν" 
πεσοῦνται δὴ ἐπὶ τὴν τοῦ κύκλου περιφέρειαν. πιπτέ- 


2. x«9^] cv; κα- euan. V, rep. mg. m. rec. 10. σόρισμα] 
om. V. 
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nam si fieri potest, ne sit, et Z/E sit recta super- 
ficiem describens, circulus autem, per quem fertur, sit 
EZ. aque, si manente puncto ΑἹ recta 414E per 
ambitum circuli EZ fertur, etiam per punctum B 
ueniet, et duae rectae eosdem terminos habebunt; quod 
fieri non potest. 

ergo fieri non potest, ut recta ab “4 ad B ducta 
in superficie non sit. ergo est in superficie. 


Corollarium. 


el manifestum est, si ἃ uertice ad punctum aliquod 
eorum, quae intra superficiem sunt, recta ducatur, eam 
intra superficiem conicam casuram esse, et si ad ali- 
quod eorum ducatur, quae exira sunt, exira super- 
ficiem casuram. 


II. 


Si in utralibet superficie earum, quae ad uerticem 
inter se positae sunt, duo puncta sumuntur, οὐ recta 
puncta illa coniungens ad uerticem non cadit, intra 
superficiem cadet, producta uero in directum exíra. 

sib superficies conica, cuius uertex sit 44, circulus 
autem, per quem recta superficiem describens fertur, 
sit BI, et in utralibet superficie earum, quae ad uer- 
licem sunt inter se, duo puncta sumantur 2, E, et 
ducta Z/E ne cadat ad punctum “4. dico, 4E intra 
superficiem esse, productam autem in directum extra. 

ducantur 4E, 471 et producantur; cadent igitur 
ad ambitum circuli [prop. I]. cadant in B, Γ, et duca- 
tur ΒΓ. BI' igitur inira circulum erit; quare etiam 
intra superficiem conicam. iam in Z/ E sumatur punc- 
ium aliquod Z, et ducia 4Z producatur; cadet igitur 
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12 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


τωσαν κατὰ τὰ B, D, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI" ἔσται ἄρα 
ἡ ΒΓ ἐντὸς τοῦ κύκλου ὥστε καὶ τῆς κωνικῆς ἐπι- 
φανείας. εἰλήφϑω δὴ ἐπὶ τῆς 4 E τυχὸν σημεῖον τὸ Z, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖδα ἡ AZ ἐχβεβλήσϑω. πεσεῖται δὴ ἐπὶ 
τὴν ΒΓ εὐθεῖαν" τὸ γὰρ ΒΓΑ͂ τρίγωνον ἐν ἑνί ἐστιν 
ἐπιπέδῳ. πιπτέτω κατὰ τὸ H. ἐπεὶ οὖν τὸ H ἐντός 
ἔστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. καὶ ἢ AH ἄρα ἐντός 
ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας" ὥστε καὶ τὸ Ζ ἐντός ἐστι 
τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, ὅτι 
καὶ πάντα τὰ ἐπὶ τῆς 4E σημεῖα ἐντός ἐστι τῆς ἐπι- 
φανείας" ἢ ἄρα 4Ε ἐντός ἐστι τῆς ἐπιφανείας. 

ἐκβεβλήσϑω δὴ ἡ 4Ε ἐπὶ τὸ O. λέγω δή, ὅτι 
ἐκτὸς πεσεῖται τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας. εἰ γὰρ δυνατόν, 
ἔστω τι αὐτῆς τὸ Θ μὴ ἐκτὸς τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ 4 ἐκβεβλήσϑω᾽ πεσεῖται δὴ ἢ ἐπὶ 
τὴν περιφέρειαν τοῦ κύκλου ἡ ἐντός" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνα- 
vOv' πίπτει γὰρ ἐπὶ τὴν BI' éxfaAAouévqv ὡς κατὰ 
τὸ K. ἡ ΕΘ ἄρα ἐκτός ἐστι τῆς ἐπιφανείας. 

ἡ ἄρα 4Ε ἐντός ἐστι τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας, καὶ 
ἡ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 


L4 


γ΄. 

Ἐὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυφῆς, ἡ 
τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Α σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ διὰ τοῦ A 
σημείου, καὶ ποιείτω τομὰς ἐπὶ μὲν τῆς ἐπιφανείας 
τὰς 4B, 4Γ γραμμάς, ἐν δὲ τῇ βάσει τὴν ΒΓ εὐϑεῖαν. 
λέγω, ὅτι τὸ 4ΒΓ τρίγωνόν ἐστιν. 

1. ἄρα] cv; euan. V, rep. mg. m. rec. , 16. περιφέφειαν V 


(in alt. p inc. fol. 85), corr. m. rec. ἀδύνατον) cv, -rov 
euan. V. 20. ἐκτός ἐκτός :— V. 28. ABI] p, AT' V, corr. m.2 v. 
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ad rectam BI' triangulus enim BI'4 in uno plano 
positus est [Eucl. XI, 2]. cadat in H. iam quoniam 
H inira superficiem conicam est, etiam 4H intra 
superficiem conicam est [prop. I coroll]; quare etiam 
Z inira superficiem conicam est. similiter igitur 
demonstrabimus, etiam omnia puncta rectae 7f E inira 
superficiem esse; itaque Z/E intra superficiem est. 


iam 4 E ad Θ᾽ producatur. dico, eam exira super- 
fieiem conicam cadere. nam si fieri potest, pars eius 
aliqua uelut € exíra superficiem conicam ne sit, et 
ducta 46 producatur. cadet igitur aut in ambitum 
cireuli aut intra [prop. 1 et coroll]; quod fieri non 
potest. cadit enim in BI' productam ut in K. itaque 
EO extra superficiem est. 

ergo 41 E inira superficiem conicam est, producta 
autem in directum exira. N 


III. 


$1 conus per uerticem plano secatur, sectio trian- 
gulus est. 

sit conus, cuius uertex sib ^44 punctum, basis autem 
circulus BI, ei secetur plano aliquo per 44 punctum, 
et hoc sectiones efficiat in superficie lineas 4B, AI, 
in basi autem rectam BI: dico, 4BI' triangulum esse. 


14 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


ἐπεὶ γὰρ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη 


. XowT τομή ἐστι τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς τοῦ 
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κώνου ἐπιφανείας, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ AB' ὁμοίως 
δὲ καὶ ἡ AI. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΒΓ εὐϑεῖα. τρίγωνον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ABI. 

ἐὰν ἄρα κῶνος ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ διὰ τῆς κορυ- 
φῆς. ἡ τομὴ τρίγωνόν ἐστιν. 


δ΄. 

᾿ὰν ὁποτεραοῦν τῶν κατὰ κορυφὴν ἐπιφανειῶν 
ἐπιπέδῳ τινὶ τμηϑῇ παραλλήλῳ τῷ κύκλῳ, x«9' οὗ 
φέρεται ἡ γράφουσα τὴν ἐπιφάνειαν εὐϑεῖα, τὸ ἐναπο- 
λαμβανόμενον ἐπίπεδον μεταξὺ τῆς ἐπιφανείας κύκλος 
ἔσται τὸ κέντρον ἔχων ἐπὶ τοῦ ἄξονος, τὸ δὲ περι- 
ἐχόμενον σχῆμα ὑπό τε τοῦ κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 
μένης ὑπὸ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου κωνικῆς ἐπιφανείας 
πρὸς τῇ κορυφῇ κῶνος ἔσται. 

ἔστω κωνικὴ ἐπιφάνεια, ἧς κορυφὴ μὲν τὸ 4 ση- 
μεῖον, ὁ δὲ κύκλος, καϑ’ οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπιφάνειαν 
γράφουσα εὐϑεῖα, ὁ ΒΓ, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ 
παραλλήλῳ τῷ ΒΓ κύκλῳ, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τομὴν τὴν 4Ε γραμμήν. λέγω, ὅτι ἡ 4E γραμμὴ 
κύκλος ἐστὶν ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἔχων τὸ κέντρον. 

εἰλήφϑω γὰρ τὸ κέντρον τοῦ BI' κύκλου τὸ Z, 
καὶ ἐπεζξεύχϑω ἡ 42Ζ. ἄξων ἄρα ἐστὶ καὶ συμβάλλει 
τῷ τέμνοντι émuméóo. συμβαλλέτω κατὰ τὸ H, καὶ 
ἐκβεβλήσϑω τι διὰ τῆς AZ ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ἡ 
τομὴ τρίγωνον τὸ ABI. καὶ ἐπεὶ τὰ 4, H, E σημεῖα 
ἐν τῷ τέμνοντί ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ τοῦ 


7. ἐστιν} dot :--- V. 
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nam quoniam linea ab 4 ad B 
ducta communis est sectio plani se- 
cantis ei superficiei conicae, recta est 
A4 B. eti eadem de causa 4I. uerum 
eliam BI' recia est. itaque 4ΒΓ 

T iriangulus est. 
ergo si conus plano per uerticem secatur, sectio 
iriangulus est. 


B5 


IV. 
Si utralibet superficies earum, quae ad uerticem 
sunt inter se, plano' secatur aliquo ei circulo parallelo, 
per quem fertur recta superficiem describens, planum 
intra superfieiem comprehensum circulus erit centrum 
in axe habens, figura autem ἃ circulo et superficie 
conica plano secante abscisa ad uerticem comprehensa 
conus erit. 
sib superficles conica, cuius uertex sit 44 punctum, 
circulus autem, per quem fertur recta superficiem 
Α 


describens, BI', οὐ secetur plano aliquo circulo ΒΓ 
parallelo, et hoc in superficie sectionem efficiat lineam 
ΖΕ. dico, lineam ZE circulum esse centrum in axe 
habentem. 

sumatur enim Z centrum cireuli BI', et ducatur 
AZ. axis igitur est [def. 1] et cum plano secante 
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ABI ἐπιπέδῳ, εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ A4HE. εἰλήφϑω 
δή τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 4E γραμμῆς τὸ O, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ A40 ἐκβεβλήσθω. συμβαλεῖ δὴ τῇ ΒΓ 
περιφερεία. συμβαλλέτω κατὰ τὸ K, xol ἐπεξεύχϑωσαν 
αἴ ΗΘ, ZK. καὶ ἐπεὶ δύο ἐπίπεδα παράλληλα τὰ 
ΖΔΕ, ΒΓΓ ὑπὸ ἐπιπέδου τινὸς τέμνεται τοῦ 48ΒΓ, αἵ 
κοιναὶ αὐτῶν τομαὶ παράλληλοί εἰσι᾿ παράλληλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ AE τῇ BI. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ HO τῇ 
ΚΖ παράλληλος. ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ZA πρὸς τὴν AH, 
οὕτως Jj τε ΖΒ πρὸς 4H καὶ ἡ ΖΓ πρὸς HE καὶ 
ἢ ΖΚ πρὸς ΗΘ. καί εἰσιν ol τρεῖς αἱ ΒΖ, KZ, 2Γ 
ἴσαι ἀλλήλαις" καὶ αἱ τρεῖς ἄρα αἱ 4 H, HO, HE ἴσαι 
εἰσὶν ἀλλήλαις. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ πᾶσαι αἴ 
ἀπὸ τοῦ Η σημείου πρὸς τὴν 4Ε γραμμὴν προσ- 
πίπτουσαι εὐθεῖαι ἴσαι ἀλλήλαις εἰσί. 

κύκλος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 E γραμμὴ τὸ κέντρον ἔχων 
ἐπὶ τοῦ ἄξονος. 

καὶ φανερόν, ὅτι τὸ περιεχόμενον σχῆμα ὑπό τε 
τοῦ 4Ε κύκλου καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης vx αὐτοῦ 
πρὸς τῷ .4 σημείῳ κωνικῆς ἐπιφανείας κῶνός ἐστι. 

καὶ συναποδέδεικται, ὅτι ἡ κοινὴ τομὴ τοῦ τέμνον- 
τος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου διά- 
μετρός ἐστι τοῦ κύκλου. 


, 


ε΄. 

᾿Εὰν κῶνος σκαληνὸς ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος 
πρὸς ὀρϑὰς τῇ βάσει, τμηϑῇ δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ 
πρὸς ὀρϑὰς μὲν τῷ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνῳ, ἀφαιροῦντι 
ὃς πρὸς τῇ κορυφῇ τρίγωνον ὅμοιον μὲν τῷ διὰ τοῦ 
6. τέμνεται τοῦ] bis (in extr. et pr. fol) V, corr. m. 1. 


11. oí] (alt.) p, om. V, corr. m. 2 v. 20. «o A σημείῳ] 
sine causa rep. mg. m. rec. V. 
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concidit. coneidat in H, et per A4Z planum ducatur. 
sectio igitur A4 BI'iriangulus erit [prop. IIT]. et quo- 
niam puncta z7/, H, E in plano secanti sunt, uerum 
eliam in plano ABI', ΗΕ recta est [Eucl. XI, 3]. 
sumatur igitur in linea Z/E punctum aliquod 6, et 
ducta 49 producatur. concidet igitur cum ambitu BT. 
concidat in Καὶ, οὗ ducantur HO, ΖΚ. et quoniam duo 
plana parallela ΖΕ, BI'plano ABI' secantur, com- 
munes eorum sectiones parallelae sunt [Eucl. XI, 16]. 
itaque 4 E rectae BI' parallela est. eadem de causa 
etiam ΗΘ rectae KZ parallela est. itaque [Eucl. VI, 4] 
£4:4H — ZB: AH — ZI: HE— ZK:HO0. et 
ΒΖ - KZ -— ZI. quare etiam 44H — H0 — HE 
[Eucl. V, 9]. iam similiter demonstrabimus, etiam 
omnes rectas ab H puncto ad lineam 4, E adcidentes 
inter se aequales esse. 

ergo linea Z1 E circulus est centrum in axe habens. 

el manifestum est, figuram circulo 241 E et super- 
ficie conica ab eo abscisa ad 44 punctum comprehensam 
conum esse. 

οὖ simul demonstratum est, sectionem communem 
plani secantis triangulique per axem positi diametrum 
circuli esse. 


V. 


Si conus obliquus per axem plano ad basim per- 
pendieulari secatur et simul alio plano secatur ad 
iriangulum per axem positum perpendiculari, quod ad 
uerlicem iriangulum abscindat triangulo per axem 
posito similem, sed e contrario positum, seclio circu- 


lus erit; adpelletur autem talis sectio contraria. 
Apollonius, ed. Heiberg. | 2 
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ἄξονος τριγώνῳ, ὑπεναντίως δὲ κείμενον, ἡ τομὴ 
κύκλος ἐστί, καλείσϑω δὲ ἡ τοιαύτη τομὴ ὑπεναντία. 

ἔστω κῶνος σκαληνός, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A ση- 
μεῖον, βάσις δὲ ὃ ΒΓ κύκλος, xal τετμήσϑω ἐπιπέδῳ 
διὰ τοῦ ἄξονος ὀρθῷ πρὸς τὸν BI' κύκλον, καὶ ποιείτω 
τομὴν τὸ ABI' τρίγωνον. τετμήσϑω δὴ καὶ ἑτέρῳ 
ἐπιπέδῳ πρὸς ὀρϑὰς ὄντι τῷ ABI τριγώνῳ, ἀφαιροῦντι 
ὃὲ τρίγωνον πρὸς τῷ 4 σημείῳ τὲ AKH ὅμοιον μὲν 
τῷ 48ΒΓ τριγώνῳ, ὑπεναντίως δὲ κείμενον, τουτέστιν 
ὥστε ἴσην εἶναι τὴν ὑπὸ 4 ΚΗ γωνίαν τῇ ὑπὸ ABI. 
καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν ΗΘ Κὶ γραμμήν. 
λέγω, ὅτι κύκλος ἐστὶν ἡ HOK γραμμή. 

εἰλήφϑω γάρ τινα σημεῖα ἐπὶ τῶν ΗΘΚ, ΒΓ γραμ- 
μῶν τὰ O, A, καὶ ἀπὸ τῶν Θ, 4 σημείων ἐπὶ τὸ διὰ 
τοῦ 48ΒΓ τριγώνου ἐπίπεδον κάϑετοι ἤχϑωσαν" πε- 
σοῦνται δὴ ἐπὶ τὰς κοινὰς τομὰς τῶν ἐπιπέδων. 
πιπτέτωσαν ὡς αἱ ΖΘ, AM. παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ZO τῇ 4M. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ Z τῇ ΒΓ παράλληλος 
ἡ A4ZE: ἔστι δὲ καὶ ἡ ZO τῇ 4M παράλληλος" τὸ 
ἄρα διὰ τῶν ZO, AE ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῇ 
βάσει τοῦ κώνου. κύκλος ἄρα ἐστίν, οὗ διάμετρος 
ἡ 4E. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν 4Z, ΖΕ τῷ ἀπὸ τῆς ZO. 
καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΕΖ τῇ ΒΓ, ἡ ὑπὸ AAE 
γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ABI. ἡ δὲ ὑπὸ 4ΚΗ τῇ 
ὑπὸ ABI' ὑπόκειται ἴση" καὶ vr ὑπὸ AKH ἄρα τῇ 
ὑπὸ 44 ἐστιν ἴση. εἰσὶ δὲ καὶ αἴ πρὸς τῷ Z σημείῳ 
ἴσαι [κατὰ κορυφήν]. ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΖΗ τρί- 
yovov τῷ ΚΖΕ τριγώνῳ᾽ ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΕΖ πρὸς 
τὴν ΖΚ, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς Z2. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 


6. δή] δέ Eutocius. 8. AKH] p, KH V. 27. κατὰ 
κορυφήν) deleo; κατὰ κορυφὴν γάρ p, in ras. m. 2 v. 
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sit conus obliquus, cuius uertex sib 7.4 punctum, 
basis autem circulus B I', et per axem secetur plano 
ad cireulum BI" perpendiculari, et 
hoe sectionem efficiat triangulum 
ΑΒΓ [prop. III]. iam etiam alio 
plano secetur ad triangulum A4BI' 
perpendiculari, quod ad 44 punctum 
abscindat triangulum 4 K H similem 
triangulo 4BI' sed e contrario po- 
situm, h. e. ita ut sit 

LAKH —L ABI. 

et in superficie efficiat sectionem lineam HO K. dico, 
lineam ΗΘ K circulum esse. 

sumantur enim in lineis HO K, BI' puncta aliqua 
€, 4, ei ἃ punctis O, 4 ad planum trianguli A4BI' 
perpendiculares ducantur; cadent igitur ad communes 
sectiones planorum [Euecl. XI def. 6]. cadant ut 
ΖΘ, 4M. itaque ZO, 4M parallelae sunt [Eucl. XI, 6]. 
ducatur igitur per Z rectae BI'parallela 4/Z E. uerum 
eliam ZO rectae 4M parallela est. itaque planum 
rectarum ΖΘ, 4 E basi coni parallelum est [Euel. XI, 15]. 
quare circulus est, cuius diametrus est 7/1 E [prop. IV]. 
itaque est [Eucl. VI, 8] “2 »« ΖΕ — ZO0*. ei quon- 
iam EZ, BI'parallelae sunt, erit |, 444 E — [. ABI 
[ Eucl. I, 29]. uerum supposuimus, esse /. 4K H — [ ABI; 
quare etiam ( 4KH τ-ι [, 444 E. uerum etiam anguli 
ad Z punctum positi aequales sunt [Eucl. I, 15]. ita- 
que ZZH co KZE. quare [Eucl. VI, 4] 

EZ:ZK — HZ:Zd4. 

ilaque EZ »« ZZ — KZ »« ZH [Euc. VI, 11]. 
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ELA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν KZH. ἀλλὰ τῷ ὑπὸ 
τῶν ΕΖ4 ἴσον ἐδείχϑη τὸ ἀπὸ τῆς Ζ Θ᾽ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΚΖ, ΖΗ͂ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΘ. ὁμοίως 
δὴ δειχϑήσονται καὶ πᾶσαι αἱ ἀπὸ τῆς HOK γραμμῆς 
ἐπὶ τὴν ΗΚ ἠγμέναι κάϑετοι ἴσον δυνάμεναι τῷ ὑπὸ 
τῶν τμημάτων τῆς ΗΚ. 

κύκλος ἄρα ἐστὶν ἡ τομή, οὗ διάμετρος ἡ ΗΚ. 

ς΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, ληφϑῇ 
δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας, ὃ μή 
ἐστιν ἐπὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, 
καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀχϑῇ παράλληλος εὐθείᾳ τινί, vj ἐστι 
κάϑετος ἀπὸ τῆς περιφερείας τοῦ κύκλου ἐπὶ τὴν βάσιν 
τοῦ τριγώνου, συμβαλεῖ τῷ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνῳ 
καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς ἐπι- 
φανείας δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ τριγώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ὃ κῶνος ἐπιπέδῳ διὰ 
τοῦ ἄξονος, καὶ ποιείτω κοινὴν τομὴν τὸ 4ΒΓ ΄ τρί- 
γῶνον, καὶ ἀπό τινος σημείου τῶν ἐπὶ τῆς ΒΓ' περι- 
φερείας τοῦ M κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΒΓ ἡ MN. 
εἰλήφϑω δὴ ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου σημεῖόν τι 
τὸ 4, καὶ διὰ τοῦ Z1 τῇ ΜΝ παράλληλος ἤχϑω ἡ 4 E. 
λέγω, ὅτι ἡ 4E ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῷ ἐπιπέδῳ 
vov ABI' τριγώνου καὶ προσεκβαλλομένη ἐπὶ τὸ ἕτερον 
μέρος τοῦ κώνου, ἄχρις ἂν συμπέσῃ τῇ ἐπιφανείᾳ αὐτοῦ, 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ ἐπιπέδου τοῦ 4 ΒΓ τριγώνου. 

1. ἐστί — 2. ἴσον] om. V, corr. p (KZ, ZH et ΕΖ, 245). 3. 


ΖΘ] EO V; corr.p. 5. HK] p, HI' V, corr. m. 2 v. 12. 
εὐθείᾳ] rep. mg. m. rec. V. 14, σαμβαλεῖ V, sed corr. 
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demonstrauimus autem, esse EZ »« Ζ 2 — Z0*. quare 
eliam KZ»« ZH — Z0*. 

iam similiter demonstrabimus, etiam omnes rectas 
a linea HO K ad ΗΚ perpendiculares ductas quadratas 
aequales esse rectangulo partium rectae HK. 

ergo sectio circulus est, cuius diametrus est HK. 


VI. 


$1 conus plano per axem secatur, et in superficie 
eoni punctum aliquod sumitur, quod in latere trian- 
guli per axem positi non est, eb ab eo recta ducitur 
parallela rectae ab ambitu circuli ad basim trianguli 
perpendiculari, ea cum triangulo per axem posito con- 
curret eti usque ad alteram partem superficiei producta 
a triangulo in duas partes abquales secabitur. 

sib conus, cuius ueriex sib 44 punctum, basis autem 
BI' circulus, et secetur conus plano per axem, et hoc 
communem sectionem efficiat 4BI' triangulum, et ἃ 


A 


puneto M ambitus BI' ad BI' perpendicularis duca- 
iur MN. iam in superficie coni punctum aliquod 
sumatur z/, et per Z1 rectae MN parallela ducatur ΖΕ. 
dico, rectam Z/ E productam cum plano trianguli 4BI 


22 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


ἐπεξεύχϑω ἡ 414 καὶ ἐκβεβλήσϑω᾽ συμπεσεῖται ἄρα 
τῇ περιφερείᾳ τοῦ ΒΓ κύκλου. συμπιπτέτω κατὰ τὸ K, 
καὶ ἀπὸ τοῦ K ἐπὶ wv ΒΓ κάϑετος ἤχϑω ἡ KO. 
παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ τῇ ΜΝ' καὶ τῇ 4 E ἄρα. 
5 ἐπεξεύχϑω ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὸ O ἡ 4O. ἐπεὶ οὖν ἐν 
τριγώνῳ τῷ AOK τῇ OK παράλληλός ἐστιν ἡ AE, 
ἡ 4E ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 40. ἡ δὲ 40 
ἐν τῷ τοῦ 4ΒΓ ἐστιν ἐπιπέδῳ συμπεσεῖται ἄρα ἡ 4E 
τῷ τοῦ 48ΒΓ τριγώνου ἐπιπέδῳ. διὰ τὰ αὐτὰ καὶ τῇ 
10 4 συμπίπτει" συμπιπτέτω κατὰ τὸ Z, καὶ ἐκβεβλήσϑω 
ἡ 4Ζ ἐπ᾽ εὐθείας, ἄχρις ἂν συμπέσῃ τῇ τοῦ κώνου 
ἐπιφανείᾳ. -συμπιπτέτω κατὰ τὸ H. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ 42 τῇ ΖΗ. 
ἐπεὶ γὰρ τὰ 4, H, 4 σημεῖα ἐν τῇ τοῦ κώνου 
16 ἐστὶν ἐπιφανείᾳ, ἀλλὰ καὶ ἐν τῷ ἐπιπέδῳ τῷ διὰ τῶν 
40, AK, AH, K A ἐκβαλλομένῳ, ὅπερ διὰ τῆς κορυφῆς 
τοῦ κώνου τρίγωνόν ἐστι, τὰ 4, H, 4 ἄρα σημεῖα ἐπὶ 
τῆς κοινῆς ἐστι τομῆς τῆς τοῦ κώνου ἐπιφανείας καὶ 
τοῦ τριγώνου. εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ διὰ τῶν A, H, A. 
20 ἐπεὶ οὖν ἐν τριγώνῳ τῷ 44K τῇ ΚΘΑ βάσει παρ- 
ἄλληλος ἧχται ἡ 4H, καὶ διῆκταί τις ἀπὸ τοῦ 4 ἡ 
AZ0, ἔστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς O4, ἡ 4Z πρὸς ZH. 
ἴση δὲ ἡ ΚΘ τῇ ΘΑ, ἐπείπερ ἐν κύκλῳ τῷ BI' κάϑ- 
ἑτός ἐστιν ἐπὶ τὴν διάμετρον ἡ Κα Δ. ἴση ἄρα καὶ 
25 ἢ 4Ζ τῇ ZH. 
ξ΄. 
᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
03 καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸ ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν 
ἡ βάσις τοῦ κώνου, κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν 


21. ἀπὸ τοῦ] cp, ἀποὺ V. 428. ἐν] ἐκ V; corr. p. 
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concurrere et ad alteram partem coni productam, 
donec cum superficie eius concurrat, a plano trianguli 
ΑΒΓ in duas partes aequales secari. 

ducatur 414] ei producatur; concurret igitur cum 
ambitu circuli BI'[prop. I]. concurrat in K, et ἃ Καὶ 
ad BI' perpendicularis ducatur K94; ilaque ΚΘ 
rectae MN parallela est [Eucl. I, 28]; quare etiam 
rectae ΖΕ [Eucl. XI, 9]. ducatur ab 44 ad 9 recta 40. 
iam quoniam in triangulo 40 Καὶ rectae ΘΚ parallela 
est ΖΕ, 4E producta cum 46 concurret [Eucl. VI, 2]. 
uerum 41Θ in plano trianguli A4BI' posita est. itaque 
4 E cum plano trianguli 4BI' concurret. 

simul demonstrauimus, eam etiam eum 440 con- 
currere. concurrat in Z, οἱ 4/Z in directum produca- 
iur, donec cum superficie coni concurrat. concurrat 
in H. dico, esse ZZ - ΖΗ. 

nam quoniam puncta 44, H, 4 in superficie coni 
sunt, uerum etiam in plano per 40, AK, 4H, K A4 
ducto, quod triangulus est per uerticem coni (prop. III], 
puncta 4, H, 4 in communi sectione superficiei coni 
iriangulique sunt. itaque linea per 4, H, 4 ducta 
recia est. iam quoniam in triangulo 444 K basi KO 4 
parallela ducta est 4Η͂, et ab 4 producta est 420, 
ert K0:04-— 4Z:ZH. est autem ΚΘ — 0 4, 
quoniam in circulo BI' ad diametrum perpendicularis 
es& Καὶ 4 [Eucl. III, 3]. ergo etiam ZZ —ZMH. 


VII. 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod id planum, in quo est basis coni, 
secundum rectam secat aut ad basim trianguli per 
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ἤτοι τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου ἢ τῇ ἐπ᾽ 
εὐϑείας αὐτῇ, αἱ ἀγόμεναι εὐϑεῖαι ἀπὸ τῆς γενηϑείσης 
τομῆς ἐν τῇ τοῦ κώνου ἐπιφανείᾳ, ἣν ἐποίησε τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον, παράλληλοι τῇ πρὸς ὀρϑὰς τῇ βάδει τοῦ 
τριγώνου εὐθείᾳ ἐπὶ τὴν κοινὴν τομὴν πεσοῦνται τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου 
καὶ προσεκβαλλόμεναι ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς 
δίχα τμηϑήσονται vx αὐτῆς, καὶ ἐὰν μὲν ὀρϑὸς ἦ Ó 
κῶνος, ἡ ἐν τῇ βάσει εὐθεῖα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται τῇ 
κοινῇ τομῇ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἐὰν δὲ σκαληνός, οὐκ αἰεὶ πρὸς 
ὀρϑὰς ἔσται, ἀλλ᾽ ὅταν τὸ διὰ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον 
πρὸς ὀρϑὰς ἡ τῇ βάσει τοῦ κώνου. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 
ΑΒΓ τρίγωνον.  ce- 
τμήσϑω δὲ καὶ ἑτέρῳ 
ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸ 
ἐπίπεδον, ἐν ᾧ ἐστιν Ζ Ζ 
ὁ BD κύκλος. κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E ἤτοι 
πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ 
ΒΓ ἢ τῇ ἐπ᾽ εὐϑείας 
αὐτῇ, καὶ ποιείτω το- 
μὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν 42 Ε' κοινὴ 
δὴ τομὴ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ ABI' τρι- 
γώνου ἡ ΖΗ. καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς AZE 


B δ 
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axem positi aut ad eandem productam perpendicularem, 
rectae a seclione in superficie coni orta, quam planum 
secans effecit, parallelae ductae rectae ad basim trian- 
guli perpendiculari cadent in communem sectionem 
plani secantis triangulique per axem positi et ad alte- 
ram parlem sectionis productae in binas partes aequa- 
les ab ea secabuntur, et si conus rectus est, recta in 
basi posita perpendicularis erit ad communem sectio- 
nem plani secantis triangulique per axem positi, sin 
obliquus est, non semper perpendicularis erit, sed ita 
tantum, si planum per axem ductum ad basim coni 
perpendiculare est. 

sit conus, cuius uertex sit 4 punctum, basis autem 
BI' circulus, et plano per axem secetur, et hoc sectio- 
nem fíaciat iriangidum ABI. secetur autem etiam 
| alio plano, quod pla- 
num, in quo est cir- 
culus BI, secundum 
rectam 7f E secat aut 
ad BI'aut ad eandem 
productam perpendi- 
cularem, et hoc in 
superficie coni sectio- 
nem efficiat ZZE; 

communis igitur 

sectio plani secantis iriangulique -4BI' est ZH. οἱ 
sumatur in sectione ZZZE punctum aliquod 9, duca- 
turque per € rectae ΖΕ parallla ΘΚ. dico, OK 
cum recta Z H concurrere et ad alteram partem sectionis 
4ZE productam a recta ZH in duas partes aequales 
secari. 
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τομῆς τὸ Θ, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Θ τῇ 4E παράλληλος 
ἡ OK. λέγω, ὅτι ἢ ΘΚ συμβαλεῖ τῇ ΖΗ καὶ ἐκ- 
βαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς 42Ε τομῆς δέχα 
τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ΖΗ εὐϑείας. | 

ἐπεὶ γὰρ κῶνος, οὗ κορυφὴ uiv τὸ A4 σημεῖον, 
βάσις δὲ ὃ ΒΓ κύκλος, τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος, καὶ ποιεῖ τομὴν τὸ ΑΒΓ τρίγωνον, εἴληπται 
δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας, ὃ μή ἐστιν ἐπὶ πλευ- 
ρᾶς τοῦ 48ΒΓ τριγώνου, τὸ Θ, καί ἐστι κάϑετος ἡ 4H 
ἐπὶ τὴν BI, ἡ ἄρα διὰ τοῦ Θ τῇ 4H παράλληλος 
ἀγομένη, τουτέστιν ἡ ΘΚ, συμβαλεῖ τῷ ABI' τριγώνῳ 
καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς ἐπι- 
φανείας δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τοῦ τριγώνου. ἐπεὶ οὖν 
ἡ διὰ τοῦ Θ τῇ 4Ε παράλληλος ἀγομένη συμβάλλει 
τῷ ΑΒΓ τριγώνῳ καί ἐστιν ἐν τῷ διὰ τῆς 42ΖΕ 
τομῆς ἐπιπέδῳ, ἐπὶ τὴν κοινὴν ἄρα τομὴν πεσεῖται 
τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τοῦ 4ΒΓ τριγώνου. κοινὴ 
ὃὲ τομή ἐστι τῶν ἐπιπέδων ἡ ZH' ἡ ἄρα διὰ τοῦ Θ 
τῇ 4E παράλληλος ἀγομένη πεσεῖται ἐπὶ τὴν ZH: 
καὶ προσεκβαλλομένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς 41ΖΕ 
τομῆς δίχα τμηϑήσδεται ὑπὸ τῆς ΖΗ εὐϑείας. 

ἤτοι δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός ἐστιν, ἢ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος 
τρίγωνον τὸ ΑΒΓ ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸν BI' κύκλον, 
ἢ οὐδέτερον. 

ἔστω πρότερον ὁ κῶνος ὀρϑός" εἴη ἂν οὖν καὶ τὸ 
A BI' τρίγωνον ὀρϑὸν πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον. ἐπεὶ οὖν 
ἐπίπεδον τὸ 4ΒΓ πρὸς ἐπίπεδον τὸ ΒΓ ὀρϑόν ἐστι, 
καὶ τῇ κοινῇ αὐτῶν τομῇ τῇ ΒΓ ἐν ἑνὶ τῶν ἐπιπέδων 
τῷ ΒΓ πρὸς ὀρϑὰς ἧκται ἡ 4 E, ἡ 4E ἄρα τῷ ABD 
τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς" καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς 
ἁπτομένας αὐτῆς εὐθείας καὶ οὔσας ἐν τῷ ABI 
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nam quoniam conus, cuius uertex est .4 punctum, 
basis autem circulus BI', plano per axem secatur, 
eb hoc sectionem efficit triangulum A4BI', in super- 
fiie autem sumptum est punctum 6, quod in latere 
irianguli 4BI' non est, et ΔΉ ad BI' perpendicularis 
est, recta per € rectae 4/H parallela ducta, hoc est 
ΘΚ, cum triangulo A4BI' concurret. et ad alteram 
partem superficiei producta a triangulo in duas partes 
aequales secabitur [prop. VI]. iam quoniam recta per 
Θ rectae 41 E parallela ducta cum triangulo A4 BI' con- 
currit et in plano sectionis Z/ZE est, in communem 
sectionem plani secantis iriangulique A4BI' cadet. 
communis autem planorum sectio est ZH; itaque 
recta per € rectae 44E parallela ducta in ZH cadet; 
el ad alteram partem sectionis 42 E producta a recta 
ZH in duas partes aequales secabitur. 

iam igitur aut rectus est conus, aut triangulus 4BI' 
per axem positus ad cireulum BI" perpendicularis est, 
aub neutrum. 

prius conus rectus sit. itaque etiam triangulus 4BI' 
ad cireulum BI' perpendicularis est (def. 3; Eucl. XI, 18]. 
quoniam igitur planum 4BI' ad planum BI' perpen- 
diculare est, et in plano altero BI' ad communem 
eorum sectionem BI" perpendicularis ducta est 71 E, ΖΕ 
ad triangulum 4 BI' perpendicularis est [Eucl. XI def. 4]. 
quare etiam ad omnes rectas eam tangentes et in 
inangulo 4BI' positas perpendicularis est [Eucl. XI 
def. 3]. ergo etiam ad ZH perpendicularis est. 
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τριγώνῳ ὀρϑή ἐστιν. ὥστε xol πρὸς τὴν ZH ἐστι πρὸς 
ὀρϑαάς. 

μἡ ἔστω δὴ ὃ κῶνος ὀρϑός. εἰ μὲν οὖν τὸ διὰ 
τοῦ ἄξονος τρίγωνον ὀρϑόν ἐστι πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον, 
ὁμοίως δείξομεν, ὅτι καὶ ἡ 4 Ε τῇ ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. 
ἡ ἔστω δὴ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος τρίγωνον τὸ ABT 
ὀρϑὸν πρὸς τὸν ΒΓ κύκλον. λέγω. ὅτι οὐδὲ ἡ ΔΕ 
τῇ ΖΗ ἐστι πρὸς ὀρϑάς. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" ἔστι 
0à καὶ τῇ ΒΓ πρὸς ὀρϑάς" ἡ ἄρα 4E ἑκατέρᾳ τῶν 
BI,ZH ἐστι πρὸς ὀρϑάς. καὶ τῷ διὰ τῶν BI; ZH 
ἐπιπέδῳ ἄρα πρὸς ὀρϑὰς ἔσται. τὸ δὲ διὰ τῶν BI, HZ 
ἐπίπεδόν ἐστι τὸ ABI" καὶ ἡ 4E ἄρα τῷ ABI τρι- 
γώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς. καὶ πάντα ἄρα τὰ δι᾽ αὐτῆς 
ἐπίπεδα τῷ 48ΒΓ τριγώνῳ ἐστὶ πρὸς ὀρϑάς. ἕν δέ τι 
τῶν διὰ τῆς 4Ε ἐπιπέδων ἐστὶν ὃ ΒΓ κύκλος" ὁ ΒΓ 
ἄρα κύκλος πρὸς ὀρϑάς ἐστι τῷ 48ΒΓ τριγώνῳ. ὥστε 
καὶ τὸ ΑΒΓ τρίγωνον ὀρϑὸν ἔσται πρὸς τὸν ΒΓ 
κύκλον᾽ ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ἡ ZE τῇ ΖΗ 
ἐστι πρὸς Opt. 

πόρισμα. 

ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τῆς ZZE τομῆς διά- 
μετρός ἐστιν ἡ ΖΗ, ἐπείπερ τὰς ἀγομένας παραλλήλους 
εὐϑείᾳ τινὶ τῇ ΖΕ δίχα τέμνει, καὶ ὅτι δυνατόν ἐστιν 
ὑπὸ τῆς διαμέτρου τῆς ΖΗ παραλλήλους τινὰς δίχα 
τέμνεσϑαι καὶ μὴ πρὸς ὀρϑᾶς. 

η΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ δια vot. ἄξονος, τμηϑῇ 

δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 


1. ὥστε] ὥστ V. 8. τό] bis V in extr. et init. pag.; corr. 
evp. 10. ὥστε] ὥστε V, ὥστε mg. m.rec. 20. πόρισμα] p, om. V. 
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ne sib igitur rectus conus. iam 81 triangulus per 
axem positus ad circulum BI" perpendicularis est, 
eodem modo demonsitrabimus, etiam ΖΕ ad ZH 
perpendicularem esse. ne sit igitur iriangulus per 
axem positus 4BI' ad cireulum BI' perpendicularis. 
dico, ne ZE quidem ad ZH perpendicularem esse. 
nam si fieri potest, sit. uerum etiam ad BI" perpen- 
dicularis est. 4E igitur ad utramque BI, ZH perpen- 
dicularis est; quare etiam ad planum per ΒΓ, ZH 
duetum perpendicularis erit [Eucl. XI, 4]. planum 
aulem rectarum BI, HZ esti A4BI'; quare 4E etiam 
ad triangulum 4 BI' perpendicularis est. itaque etiam 
omnia plana per eam ducta ad triangulum ΑΒΓ 
perpendicularia sunt [Eucl. XI, 18]. uerum inter plana 
per ZzE ducta est cireulus BI'; quare circulus BI' ad 
irangulum A4BI' perpendicularis est. itaque etiam 
irnangulus 4BI' ad cireulum BI' perpendicularis erit; 
quod contra hypothesim est. ergo z/ E ad ZH perpen- 
dicularis non est. 


Corollarium. 


hine manifestum est, ZH diametrum esse sectionis 
4ZE [def. 4], quoniam rectas rectae alicui 4E par- 
allelas ductas in binas partes aequales secat, et fieri 
posse, ut parallelae ἃ diametro ZH in binas partes 
aequales secentur, etiam si ad angulos rectos non fiat. 


VIII. 
Si conus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam secat 
ad basim trianguli per axem positi perpendicularem, 


10 


15 


20 


t9 
οι 


30 K9NIK9N α΄. 


κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἡ δὲ διάμετρος τῆς γινομένης ἐν τῇ 
ἐπιφανείᾳ τομῆς ἤτοι παρὰ μίαν ἢ τῶν τοῦ τριγώνου 
πλευρῶν ἢ συμπίπτῃ αὐτῇ ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου, προσεκβάλληται δὲ x τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ τομὴ εἰς 
ἄπειρον αὐξηϑήσεται, καὶ ἀπὸ τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς 
πρὸς τῇ κορυφῇ πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην ἀπο- 
λήψεταί τις εὐθεῖα ἀγομένη ἀπὸ τῆς τοῦ κώνου τομῆς 
παρὰ τὴν ἐν τῇ βάσει τοῦ κώνου εὐϑεῖαν. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Α' σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 4ΒΓΓ τρίγωνον τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὸν BI' κύκλον κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ BI, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν AZE γραμμήν" ἡ δὲ διά- 
μετρος τῆς 4ΖΕ τομῆς ἡ ZH ἤτοι παράλληλος ἔστω 
τῇ AT ἢ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ Α 
σημείου. λέγω, ὅτι καί, ἐὰν 1) τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια 
καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον ἐκβάλληται εἰς ἄπειρον, καὶ ἡ 
AZ4ZE τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ ἥ τε τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ vo 
τέμνον ἐπίπεδον" φανερὸν δή, ὅτι καὶ αἱ 4B, AI, ΖΗ 
συνεκβληϑήσονται. ἐπεὶ ἡ ΖΗ τῇ 4Γ ἤτοι παράλλη- 
λός ἐστιν ἢ ἐκβαλλομένη συμπίπτει αὐτῇ ἐκτὸς τοῦ Α 
σημείου, αἱ ZH, 4Γ ἄρα ἐκβαλλόμεναι ὡς ἐπὶ τὰ T, H 
μέρη οὐδέποτε συμπεσοῦνται. ἐκβεβλήσθωσαν οὖν, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΖΗ͂ τυχὸν τὸ Θ, καὶ διὰ 


4. συμπίπτῃ] p; συμπίπτει V. ὅ. προσεκβαλληται] βοχὶρεὶ; 
προσεκβαλῆται V. 50. ἐκβαλῆται V, corr. Halley. 28. τῆς] 
cp; τῇ V. 
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diametrus autem sectionis in superficie ortae aut lateri 
alicui trianguli parallela est, aut extra uerticem coni 
cum eo concurrit, producitur autem in infinitum et 
superficles coni et planum secans, etiam sectio in 
infinitum crescet, et recta a sectione coni rectae in 
basi coni positae parallela ducta a diametro sectionis 
ad uerticem rectam cuilibet rectae datae aequalem 
abscindet. 

sit conus, cuius uertex sit punctum .4, basis autem 
eirculus BI, et plano per axem secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum 4 BI* se- 
cetur autem etiam alio plano, 
quod eireulum BI' secundum 
rectam 71 E secet ad ΒΓ per- 
pendieularem et in superficie 
coni sectionem efficiat lineam 
A4ZE. diametrus autem ZH 
sectionis 7/ Z E aut rectae ΑΓ 
parallela sit aut producta cum 
ea exira punctum .4 con- 
currat. dico, si et superficies 
coni et planum secans in in- 
finitum producantur, etiam sectionem Z/Z E in infinitum 
crescere. 

producatur enim ei superficies coni et planum 
secans. manifestum igitur est, etiam rectas 4B, AI, ZH 
simul produci. iam quoniam ZH aut rectae A4I'par- 
allela est aut. producta cum ea extra punctum 4 con- 
currit, reciae ΖΗ, A4I' productae ad partes I, H uersus 
nunquam coneurrent. producantur igitur, ei in ZH 
punctum aliquod sumatur 6, et per € punctum rectae 
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τοῦ Θ σημείου τῇ μὲν ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ KO A, 
τῇ δὲ 4 E παράλληλος ἡ MO N* τὸ ἄρα διὰ τῶν K 4, MN 
ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν ΒΓ, 4 E. κύκλος 
ἄρα ἐστὶ τὸ K AMNN ἐπίπεδον. καὶ ἐπεὶ τὰ 4, E, M, N 
σημεῖα ἐν τῷ τέμνοντέ ἐστιν ἐπιπέδῳ, ἔστι δὲ καὶ ἐν 
τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου, ἐπὶ τῆς κοινῆς ἄρα τομῆς 
ἐστιν ηὔξηται ἄρα ἡ 42ΖΕ μέχρι τῶν M, Ν σημείων. 
αὐξηϑείσης ἄρα τῆς ἐπιφανείας τοῦ κώνου καὶ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου μέχρι τοῦ ΚΑΜΝ κύκλου ηὔξηται 
καὶ ἡ 42ΖΕ τομὴ μέχρι τῶν M, Ν σημείων. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καί, ἐὰν εἰς ἄπειρον ἐκβάλληται m τε 
τοῦ κώνου ἐπιφάνεια καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον, καὶ 7 
MAZEN τομὴ εἰς ἄπειρον αὐξηϑήσεται. 

καὶ φανερόν, ὅτι πάσῃ τῇ δοϑείσῃ εὐθείᾳ ἴσην 
ἀπολήψεταί τις ἀπὸ τῆς ΖΘ εὐϑείας πρὸς τῷ Z σημείῳ. 
ἐὰν γὰρ τῇ δοϑείσῃ ἴσην ϑῶμεν τὴν Z5 καὶ διὰ τοῦ S 
τῇ 4Ε παράλληλον ἀγάγωμεν. συμπεσεῖται τῇ τομῇ, 
ὥσπερ καὶ ἡ διὰ τοῦ O ἀπεδείχϑη συμπίπτουσα τῇ 
τομῇ κατὰ τὰ Μ, Ν σημεῖα" ὥστε ἄγεταί τις εὐϑεῖα 
συμπίπτουδα τῇ τομῇ παράλληλος οὖσα τῇ 4Ε ἀπο- 
λαμβάνουσα ἀπὸ τῆς ΖΗ εὐϑεῖαν ἴσην τῇ δοϑείσῃ 
πρὸς τῷ Z σημείῳ. 

9. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρᾳ 
πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παρὰ 
τὴν βάσιν ἡγμένῳ μήτε ὑπεναντίως, ἡ τομὴ οὐκ ἔσται 
κύκλος. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τενμήσϑω ἐπιπέδῳ τινὶ μήτε 


2. MGN] p, 9MN V. 6. τομῆς] Cp, τομῇ V. 
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BI' parallela ducatur KO 4, rectae autem Z1 E par- 
allela MO N; itaque planum rectarum K 4, MN plano 
rectarum BI, 4E parallelum est [Eucl. XI, 15]. ita- 
que planum K 4MN circulus est [prop. IV]. et quon- 
iam puncta 2, E, M, N in plano secanti sunt, uerum 
etiam in superficie coni, in communi sectione suni; 
quare 7/Z E ad puncta M, N creuit. itaque crescente 
superficie coni planoque secanti ad cireulum. K 4MN 
eliam sectio ZZ E ad puncta M, N creuit. similiter 
igitur demonstrabimus, si et superficies coni et planum 
secans in infiniium produeantur, etiam sectionem 
MAZEN in infinitum crescere. 

et manifestum est, rectam quandam a Z6 recta 
ad Z punctum rectam cuiuis datae rectae aequalem 
abseisuram esse. nam 81 ZA rectae datae aequalem 
ponimus et per αὶ rectae 7/ E parallelam ducimus, cum 
sectione concurret, sicut etiam rectam per Θ᾽ ductam 
cum sectione in punctis M, NN concurrere demon- 
sirauimus. ergo recta quaedam cum sectione con- 
eurrens rectae 2/E parallela ducitur, quae ἃ ZH ad 
punetum Z rectam datae aequalem abscindat. 


IX. 


Si conus plano secatur cum utroque latere irian- 
guli per axem posili concurrenüi, sed neque basi par- 
allelo neque e contrario ducto, sectio circulus non erit. 

sit conus, cuius uerlex sit 44 punctum, basis autem 
eireulus BI' et secetur plano neque basi parallelo 
neque e contrario posito, quod in superficie sectionem 
effeiat lineam ZKE. dico, lineam ZKE circulum 


non esse. 
Apollonius, ed. Heiberg. 8 
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παραλλήλῳ ὄντι τῇ βάσει μήτε ὑπεναντίως, xal ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τὴν AKE γραμμήν. λέγω, ὅτι 
ἡ 4KE γραμμὴ οὐκ ἔσται κύκλος. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω, καὶ συμπιπτέτω τὸ τέμνον 
ἐπίπεδον τῇ βάσει, καὶ ἔστω τῶν ἐπιπέδων κοινὴ τομὴ 
ἡ ΖΗ, τὸ δὲ κέντρον τοῦ ΒΓ κύκλου ἔστω τὸ Θ, καὶ 
ἀπ᾿ αὐτοῦ κάϑετος ἤχϑω ἐπὶ τὴν ΖΗ ἡ ΘΗ, καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω διὰ τῆς ΗΘ καὶ τοῦ ἄξονος ἐπίπεδον καὶ 
ποιείτω τομὰς ἐν τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ τὰς ΒΑ, 4Γ 
εὐθείας. ἐπεὶ οὖν τὰ 4, Ε, Η σημεῖα ἔν τε τῷ διὰ 
τῆς ΔΩ͂ΚΕ ἐπιπέδῳ ἐστίν, ἔστι δὲ καὶ ἐν τῷ διὰ τῶν 
A, B, I, τὰ ἄρα 4, E, H σημεῖα ἐπὶ τῆς κοινῆς τομῆς 
τῶν ἐπιπέδων ἐστίν" εὐθεῖα ἄρα ἐστὶν ἡ HE Ζ. εἰλήφϑω 
δή τι ἐπὶ τῆς ΖΚΕ γραμμῆς σημεῖον τὸ K, καὶ διὰ 
τοῦ K τῇ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ Καὶ Δ᾽ ἔσται δὴ ἴση 
ἡ ΚΜ τῇ MA. ἡ ἄρα 4 E διάμετρός ἐστι τοῦ 4K AE 
κύκλου. ἤχϑω δὴ διὰ vov M τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ 
NM&A: ἔστι δὲ καὶ ἡ KA τῇ ΖΗ παράλληλος" ὥστε 
τὸ διὰ τῶν NX, ΚΜ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ 
διὰ τῶν BI, ΖΗ, τουτέστι τῇ βάσει, καὶ ἔσται ἡ τομὴ 
κύκλος. ἔστω ὁ ΝΚΙ͂. καὶ ἐπεὶ y ΖΗ τῇ BH πρὸς 
ὀρϑάς ἐστι, καὶ ἡ ΚΜ τῇ ΝΕ πρὸς ὀρϑάς ἐστιν" ὥστε 
τὸ ὑπὸ τῶν ΝΜΗ͂ [aov ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς KM. ἔστι 
0b τὸ ὑπὸ τῶν Δ ΜΕ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς KM: κύκλος 
γὰρ ὑπόκειται ἡ 4 K EA γραμμή, καὶ διάμετρος αὐτοῦ 
ἡ 4Ε. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΝΜΗ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4 ΜΕ. 
ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΜΝ πρὸς M 4, οὕτως ἡ ΕΜ πρὸς ΜΕ. 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ Δ ΜΝ τρίγωνον τῷ &ME τρι- 
γώνῳ, καὶ ἡ ὑπὸ 4NM γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ MER. 


16. JKAE] 4KEA p. 20. BI'] p, corr. ex B m. 2 V. 
21. ὁ] cp; om. V. 28. ἐστί] c, ἐστίν V. 


CONICORUM LIBER 1. . 9b 


nam si fieri potest, sit, οὖ planum secans cum basi 
concurrat, communisque planorum sectio sit Z H, cen- 
irum autem circuli BI'sit Θ, et ab eo ad ZH perpen- 
A dicularis ducatur 6 H, et 
per HO axemque planum 
ducatur, quod in super- 
4 ficie conica sectiones ef- 
T ficiat rectas B 4, «4 Γ. iam 
quoniam puncta 27, E, H 
et in plano per ZKE 
et in plano per 4, B, I 
B JP sunt, puncta z/, E, H in 
communi planorum sec- 
lione sunt; quare HE 4 
recta est [Eucl XI, 3] sumatur igitur in linea 
4KE punctum aliquod K, et per K rectae ZH par- 
allela ducatur K 4; erit igitur [prop. VIT] K M — M A. 
jaque zZ/4E diameirus est circuli ZKE.4 [prop. VII 
eoroll]. iam igitur per M rectae BI' parallela duca- 
tur NM. uerum etiam K.4 rectae ZH parallela 
est; quare planum rectarum ΝΞ, K M plano rectarum 
BI, ZH parallelum est, hoc est basi [Eucl. XI, 15], 
et seclio circulus erit [prop. IV]. sit NK,5. et quon- 
iam ZH ad BH perpendicularis est, etiam K M ad 
ΝΞ perpendicularis est [Eucl. XT, 10]; quare N M »« M 
— KM?. uerum 42M »« ME — ΚΜ"; supposuimus 
enim, lineam ZzKEA circulum esse et ΖΕ eius dia- 
meirum. itaque NM »« ΜΞ — 4M^»« ME. quare 
ΜΝ: Μά -- ΕΜ: ΜΕ. itaque A ZMNCOoAARME 
εἰ 42NM-—L MER. est autem [, z2NM —[ ABI 
nam ΝΞ rectae BI' parallela est. quare etiam 
3* 
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ἀλλὰ ἡ ὑπὸ 4NM γωνία vij ὑπὸ ABD ἐστιν iow 

παράλληλος γὰρ ἡ NA τῇ BI" καὶ ἡ ὑπὸ ABI ἄρα 

loq ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΜΕΙΞΞ. ὑπεναντία ἄρα ἐστὶν ἡ vou: 

ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα κύκλος ἐστὶν ἡ ΔΚΕ 
b γραμμή. 


, 


ε΄. 

᾿ὰν ἐπὶ κώνου τομῆς ληφϑῇ δύο σημεῖα, ἡ μὲν 

ἐπὶ τὰ σημεῖα ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
τομῆς, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

10 ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ .4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ ABI τρίγωνον. τετμήσϑω δὴ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ, καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ τοῦ κώνου 
ἐπιφανείᾳ τὴν 4 ΕΖ γραμμήν, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς 

15 4ΕΖ δύο σημεῖα τὰ Η, Θ. λέγω. ὅτι 1 μὲν ἐπὶ τὰ 
H, 0 ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς 4ΕΖ 
γραμμῆς, ἡ δὲ ἐπ᾽ εὐθείας αὐτῇ ἐκτός. 

ἐπεὶ γὰρ κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ A4 σημεῖον, 
βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 

90 εἴληπται δέ τινα σημεῖα ἐπὶ τῆς ἐπιφανείας αὐτοῦ τὰ 
Η, Θ, ἃ μή ἐστιν ἐπὶ τῆς πλευρᾶς τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος 
τριγώνου, καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὸ O ἐπιξευγνυμένη 
εὐθεῖα μὴ νεύῃ ἐπὶ τὸ 4, ἡ ἄρα ἐπὶ τὰ Η, Θ ἐπι- 
ξευγνυμένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τοῦ κώνου καὶ ἡ ἐπ᾽ 

25 εὐθείᾳ αὐτῇ ἐκτός" ὥστε καὶ τῆς 42ΖΕ τομῆς. 


, 


ια΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 

0à καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
15. τὰ] (pr) cp, corr. ex τῇ m. 2 V. 16. 4EZ] p, 


LZ V. 242. τριγώνου] τοῦ τριγώνου V; corr. p. — 23. μή] c, 
Supra scr. m. 9 V, οὐ p. 


* 
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L 4ABI'-—[ MEX. aque sectio e contrario est 
[prop. V]; quod contra hy pothesim est. ergo linea ZK E 
cireulus non est. 


X. 


Si in sectione coni duo puncía sumuntur, recta ad 
puncta ducta inira sectionem cadit, in directum autem 
producta exira. 

sit conus, cuius uertex sib 44 punctum, basis autem 
eireulus BI, et per axem plano secetur, quod sectio- 
nem efficiat 4BI' triangulum. iam 
alio quoque plano secetur, quod in 
superficle coni sectionem efficial li- 
neam Z/EZ, ei in Z4 EZ duo puncta 
sumantur H, €. dico, rectam ad 
H, € ductam intra lineam Z4 EZ 
cadere, in directum autem productam 

Ζ exira.. | 

nam quoniam conus, cuius uertex est 44 puncium, 
basis autem cireulus BI', plano per axem sectus est, 
et in superficie eius sumpta sunt puncta quaedam H, 6, 
quae in latere trianguli per axem positi non sunt, et 
recta ab H ad Θ ducta ad 44 non cadit, recta ad H, Θ 
ducta intra conum cadet, in directum autem producta 
exira [prop. II]. ergo etiam intra sectionem ZZE, 
producta autem exíra eam. 


XI. 


Si eonus per axem plano secatur et alio quoque 
plano secatur, quod basim coni secundum rectam ad 


e 
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κατ᾽ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, ἔτι δὲ ἡ διάμετρος τῆς τομῆς παρ- 
ἄλληλος ἡ μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, 
ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς τοῦ κώνου παράλληλος ἀχϑῇ 
τῇ κοινῇ τομῇ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς βάσεως 
τοῦ κώνου μέχρι τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς, δυνήσεται 
τὸ περιεχόμενον ὑπό τε τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῆς 
ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς καὶ ἄλλης 
τινὸς εὐθείας, ἢ λόγον ἔχει πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς τοῦ 
κώνου γωνίας καὶ τῆς κορυφῆς τῆς τομῆς, ὃν τὸ τετρά- 
yovov τὸ ἀπὸ τῆς βάσεως τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τρι- 
γώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν λοιπῶν τοῦ 
τριγώνου δύο πλευρῶν' καλείσϑω δὲ ἡ τοιαύτη τομὴ 
παραβολή. 

ἔστω κῶνος, οὗ τὸ 4 σημεῖον κορυφή, βάσις δὲ 
ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, 
καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 4ΒΓ τρίγωνον, τετμήσϑω δὲ 
καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν 4 E πρὸς ὀρθὰς οὖσαν τῇ BI, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν A4ZE, ἡ δὲ 
διάμετρος τῆς τομῆς ἡ ΖΗ παράλληλος ἔστῳ μιᾷ πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου τῇ 4Γ, καὶ ἀπὸ τοῦ Z 
σημείου τῇ ΖΗ εὐϑείᾳ πρὸς ὀρθὰς ἤχϑω ἡ ZO, καὶ 
πεποιήσθω, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΑΓ, οὕτως 
ἢ ZO πρὸς ZA, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν τὸ K, καὶ διὰ τοῦ K τῇ 44 E παράλληλος ἡ K 4A. 
λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς ΚΑ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ 4A. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ ΜΝ' 
ἔστι δὲ καὶ ἡ ΚΑ τῇ 4E παράλληλος τὸ ἄρα διὰ 


14. Mg. m. rec. ..... oA ... V. 24. πεποιήσϑω)] cp; 
πεποιξίσϑω V, corr. m. 2. 
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basim trianguli per axem positi perpendicularem secat, 
et si praeterea diametrus sectionis lateri alterutri 
trianguli per axem positi parallela est, quaelibet recta, 
quae & sectione coni parallela ducitur communi sectioni 
plani secantis basisque coni, usque ad diametrum 
sumpta quadrata aequalis erit rectangulo comprehenso 
reca ex diametro ab ea ad uerticem abscisa sectionis 
aliaque quadam recta, quae ad rectam inter angulum 
coni uerticemque sectionis positam rationem habet, 
quam quadratum basis trianguli per axem positi ad 
rectangulum reliquis duobus lateribus trianguli com- 
prehensum; uocetur autem talis sectio parabola. 


sit conus, cuius uertex sib 4 punctum, basis autem 

ΒΓ circulus, ei per axem plano secetur, quod sectionem 

efficiat triangulum 4 BI', secetur 

autem alio quoque plano, quod 

Z basim coni secundum rectam 2 E 

secat ad BI' perpendicularem et 

2 in superficie coni sectionem efficit 

A4ZE, diametrus autem sectionis 

2 p ZH parallela sit ΑΓ lateri iri- 

anguli per axem positi, et a 

E puncto Z ad rectam ZH perpen- 

dicularis ducatur ΖΘ, et fiat BI?: B.45« AI'—Z0:Z A, 

et in sectione punctum quodlibet Καὶ sumatur, et per K 
rectae 71 E parallela ducatur K Δ. dico, esse 

K ff —0Z»ZA. 


ducatur enim per / rectae BI' parallela MN. uerum 


etiam Καὶ 4 rectae 71 E parallela est. itaque planum recta- 
" 
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τῶν ΚΑ, ΜΝ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν 
BI, AE ἐπιπέδῳ, τουτέστι τῇ βάσει τοῦ κώνου. τὸ 
ἄρα διὰ τῶν ΚΑ, ΜΝ ἐπίπεδον κύκλος ἐστίν, οὗ 
διάμετρος ἡ ΜΝ. καὶ ἔστι κάθετος ἐπὶ τὴν ΜΝ ἡ 
ΚΑ, ἐπεὶ καὶ ἣ 4Ε ἐπὶ τὴν ΒΓ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 
MAN ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Καὶ 4. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν Β4Γ, οὕτως ἡ ΘΖ 
πρὸς Z.4, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BAT 
λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἔκ ve τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΒΓ 
πρὸς D'4 καὶ ἡ ΒΓ πρὸς ΒΑ, ὁ ἄρα τῆς ΘΖ πρὸς 
ZA λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς ΒΓ πρὸς ΓΑ͂ καὶ τοῦ 
τῆς ΓΒ πρὸς ΒΑ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΒΓ πρὸς ΓΑ͂, οὕτως 
ἡ ΜΝ πρὸς NA, τουτέστιν ἡ MA πρὸς AZ, ὡς δὲ 
ἡ ΒΓ πρὸς ΒΑ. οὕτως ἣ ΜΝ πρὸς ΜΑ͂, τουτέστιν ἡ 
AM πρὸς MZ, καὶ λοιπὴ 2 ΝΖ πρὸς Ζ4. ὁ ἄρα τῆς 
ΘΖ πρὸς ΖΑ λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς M 4 πρὸς AZ 
καὶ τοῦ τῆς N 4 πρὸς Z4. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος ἐκ 
τοῦ τῆς ΜΖ πρὸς 4Ζ καὶ τοῦ τῆς ΑΝ πρὸς Z4 ὁ 
τοῦ ὑπὸ MAN ἐστι πρὸς τὸ ὑπὸ 424. ὡς ἄρα ἡ ΘΖ 
πρὸς Z.4, οὕτως τὸ ὑπὸ M ANN πρὸς τὸ ὑπὸ 42. ὡς δὲ 
ἡ ΘΖ πρὸς Z.4, τῆς Ζ.4 κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ AZ.4: ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 


MAN πρὸς τὸ ὑπὸ 4244, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΖ. πρὸς 


25 


τὸ ὑπὸ 424. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ MAN τῷ ὑπὸ 
OZA4. τὸ δὲ ὑπὸ MAN ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς Kt: 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΚΑ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ Δ. 


1. παράλληλον — 8. ἐπίπεδον] bis V (in repetitione τῷ διά 
lin. 1 bis), corr. m. 3. 13. NA] evp et e corr. (et m. 2 et 
m. rec) V. 14. MA] p, M corr. ex Ν m.2 V. 15. 3]. Cp, 
m. 9 V. 18. τοῦ] (alt.) om. V, corr. Halley. 28. οὕτως 
— 34. AZ A4] om. V, corr. Memus. 25. Z4] 6 AZ V, corr. p 
(rov OZ, Z 4). 


* 
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rum K 4, MN plano rectarum BI ZE parallelum est 
[Eucl. XI, 15], hoc est basi coni. quare planum rec- 
tarum Κα, MN circulus est, cuius diametrus est MN 
[prop. IV]. et Κα ad ΜΝ perpendicularis est, quia 
etiam ΖΕ ad BI' perpendicularis [Eucl. XI, 10]; quare 
MA» AN — K*. οὐ quoniam est 
BI*: BA»« AI'— 0Z:2Z4A, 
et esi 
BI?*:BA»« 4Γ-- (ΒΓ: Γἅ) »« (ΒΓ: BA), 
d 6Z2:Z4-—(BI:I4)»(I'B: BA). 
uerum 
BI:DUL4-—MN:NA-—MA:AZ (Eucl. VI, 4] 

οὐ 
ΒΓ: Βά-:Ἡ ΜΝ: ΜᾺ -Ξ- AM:MZ[ib]-—NA4:ZA 
[Eucl. VI, 2]. quare 

ΘΖ:Ζ4 -- (MA: AZ) »«(NA:Z A). 
est autem 
(MA: 4Z) «X (AN:ZA4) — MA» AN: AZ» Z A. 


quare 
62:Z24— MA» AN: AZ» Z A. 


est autem Ζ.4 communi altitudine sumpta 
GZ2:Z4-—0Z»«Z4: AZ» ZA. 
ilaque 
MA5 AN: AZ5« ZA — 0Z»5« ZA: AZ» ZA. 
ilaque 
MA»? AN — ΘΖ». ZA [Eucl. V, 9]. 
uerum MA» AN — Kf, quare etiam 
ΚΑ) — 0Z ZA. 
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καλείσϑω δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ παραβολή, ἡ δὲ 
ΘΖ παρ᾽ ἣν δύνανται ai καταγόμεναι τεταγμένως ἐπὶ 
τὴν ΖΗ διάμετρον, καλείσϑω δὲ καὶ ὀρϑία. 


ιβ΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
κατ᾿ εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ βάσει τοῦ διὰ τοῦ 
ἄξονος τριγώνου, καὶ 7 διάμετρος τῆς τομῆς ἐχβαλ- 
λομένη συμπίπτῃ μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος 
τριγώνου ἐκτὸς τῆς τοῦ κώνου κορυφῆς, ἥτις ἂν ἀπὸ 
τῆς τομῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ κοινῇ τομῇ τοῦ 
τέμνοντος ἐπιπέδου καὶ τῆς βάσεως τοῦ κώνου, &og 
τῆς διαμέτρου τῆς τομῆς δυνήσεταί τι χωρίον πα- 
ρακείμενον παρά τινα εὐθεῖαν, πρὸς ἣν λόγον ἔχει ἡ 
ἐπ’ εὐθείας μὲν οὖσα τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς, ὑπο- 
τείνουσα δὲ τὴν ἐχτὸς τοῦ τριγώνου γωνίαν, ὃν τὸ 
τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῆς ἠγμένης ἀπὸ τῆς κορυφῆς τοῦ 
κώνου παρὰ τὴν διάμετρον τῆς τομῆς ἕως τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τῆς 
βάσεως τμημάτων. ὧν ποιεῖ ἡ ἀχϑεῖσα, πλάτος ἔχον 
τὴν ἀπολαμβανομένην vox αὐτῆς ἀπὸ τῆς διαμέτρου 
πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς, ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ 
τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε τῆς 
ὑποτεινούσης τὴν ἐκτὸς γωνίαν τοῦ τριγώνου καὶ τῆς 
παρ᾽ ἣν δύνανται αἵ καταγόμεναι' καλείσϑω δὲ d 
τοιαύτη τομὴ ὑπερβολή. 

ἔστω κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
δὲ ὁ BI' κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 


4. ιβ p, om. V, m.2 v. 1. εὐθείας] comp. V. uévovoo V, 
corr. Command. 
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uocetur autem talis sectio parabola, ΘΖ autem recta 
parameirus rectiarum ad ZH diametrum ordinate duc- 
larum, uocetur autem etiam latus rectum. 


XI. 


Si conus per axem plano secatur, secatur autem 
alio quoque plano, quod basim coni secundum rectam 
secat ad basim trianguli per axem positi perpendicu- 
larem, ei diametrus sectionis producta cum latere 
aliquo irianguli per axem positi extra uerticem coni 
concurrit, quaelibet recta, quae a sectione ducitur 
parallela communi sectioni plani secantis basisque coni, 
ad diametrum sectionis sumpta quadrata aequalis erit 
spatio cuidam rectae adplicato, ad quam recta in 
producta diametro sectionis posita, subtendens autem 
sub angulo trianguli extrinsecus posito, rationem 
habet, quam quadratum rectae ἃ uertice coni ad basim 
irianguli diametro sectionis parallelae ductae ad rect- 
angulum comprehensum partibus basis, quas efficit 
recta ducta, latitudinem habens rectam ab ea ex 
diametro ad uerticem sectionis abscisam, excedens 
figura simili similiterque posita rectangulo comprehenso 
recta sub angulo trianguli extrinsecus posito subtendenti 
parameitroque; uocetur autem talis sectio hyperbola. 

sit conus, cuius uertex sib 44 punctum, basis autem 
circulus BI, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat 4 BI' triangulum, secetur autem alio quoque 
plano basim coni secanti secundum rectam Z1 E ad BI' 
basim trianguli 4BI' perpendicularem, et in super- 
fieie coni sectionem efficiat lineam ZZE, diametrus 
autem sectionis ZH producta cum Α' Γ latere trianguli 
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ἄξονος, καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον. τετμήσϑω 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου 
xav εὐθεῖαν τὴν 4E πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ BI βάδει 
τοῦ 48ΒΓ τριγώνου, καὶ ποιείτω τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ 
τοῦ κώνου τὴν 4Z E γραμμήν, ἡ δὲ διάμετρος τῆς τομῆς 
ἢ ΖΗ ἐκβαλλομένη συμπιπτέτω μιᾷ πλευρᾷ τοῦ ABI 
τριγώνου τῇ 4Γ ἐκτὸς τῆς τοῦ κώνου κορυφῆς κατα 
τὸ Θ, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς τῇ ΖΗ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ AK, καὶ τεμνέτω τὴν BI, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Ζ τῇ ΖΗ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ Ζ4, καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς τὸ ἀπὸ Κ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚΤ, οὕτως 
ἡ ΖΘ πρὸς Z 4, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν τὸ M, καὶ διὰ τοῦ M τῇ 4 παράλληλος 
ἤχϑω ἡ ΜΝ, διὰ δὲ τοῦ Ν τῇ ZA παράλληλος ἡ 
ΝΟΙ͂, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ 0.4 ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ XA, 
καὶ διὰ τῶν 4, H τῇ ΖΝ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἵ 
40, ΞΠ. λέγω, ὅτι ἢ ΜΝ δύναται τὸ ZA, 0 παρά- 
κειται παρὰ τὴν Ζ.4 πλάτος ἔχον τὴν ΖΝ ὑπερβάλλον 
εἴδει τῷ 45 ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ τῶν ΘΖ A. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ N τῇ ΒΓ παράλληλος ἡ PN X7 
ἔστι δὲ καὶ y ΝΜ τῇ 4Ε παράλληλος τὸ ἄρα διὰ 
τῶν ΜΝ, PZ ἐπίπεδον παράλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν 
BI, AE, τουτέστι τῇ βάσει τοῦ κώνου. ἐὰν ἄρα 
ἐκβληϑῇ τὸ διὰ τῶν MN, ΡΣ ἐπίπεδον, ἡ τομὴ 
κύκλος ἔσται, οὗ διάμετρος ἡ ΡΝΣ. καὶ ἔστιν ἐπὶ 
αὐτὴν κάϑετος ἡ MN: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν PNZ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AK 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚΓ, οὕτως ἢ ZO πρὸς Z4, ὁ δὲ τοῦ 


2. Ante τέμνοντι del. διὰ τοῦ ἄξονος m. 1 V. 1]. πε- 
ποιείσϑω V,corr.p. K4]p, KAV,corr. mJ.2v. 1ὅ. NOS] p; 
OS corr. ex Ὁ Ξἰ post ras. unius litt. V, $5 supra scr. N m. 2 v. 


CONICORUM LIBER 1. 45 


A BI' extra uerticem coni concurrat in 6, et per 4 
diametro sectionis ZH parallela dueatur 4 K secetque 
BI, ei à Z ad ZH perpendicu- 
laris ducatur Z 4, fiatque 
KA4:BK»« KIT'— Z0:Z 4A, 

eb in sectione sumatur punctum 
aliquod M, et per M rectae ΔΕ 
parallela ducatur MN, per Ν 
autem rectae Z 44 parallela ΝΟ ΚΞ, 
et ducta 9.4 producatur ad &, 
et per puncta 24, 4 rectae ΖΝ 
parallelae ducantur 4 O, A Π. dico, 
esse MN? — ZZ, quod rectae Z 4 
adplicatum est latitudinem habens ΖΝ et excedens 
figura 4A simili rectangulo ΘΖ »« ZA [Eucl. I, 26]. 

dueatur enim per N rectae BI' parallela PN Z; 
est autem etiam NM rectae ΖΕ parallela; quare 
planum rectarum MN, PZ plano rectarum ΒΓ, 4E 
parallelum est [Eucl. XI, 15], hoc est basi coni. ita- 
que ducto plano rectarum MN, PZj sectio circulus 
erii cuius diametrus est PN Z [prop. IV]. et ad eam 
perpendicularis est MN. itaque PN »« ΝΣ — MN? 
ei quoniam est 


ΑΚ: BK »« KT — ZO : Z A, 


el est 
AK* : BK»5« KI'— (AK: KI) »« (AK: KB), 
erit etiam 
Z0:Z4-—(AK: KI) »« (AK: KB). 
est autem 
AK : KI — 0H: HI —0N:N Z [Eucl. VI, 4] 
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ἀπὸ τῆς 4K πρὸς τὸ ὑπὸ BKI' λόγος σύγκειται ἔκ 
τε τοῦ, ὃν ἔχει v] ΑΚ πρὸς ΚΓ καὶ ἡ AK πρὸς ΚΒ, 
καὶ ὁ τῆς ZO ἄρα πρὸς τὴν Z4 λόγος σύγκειται ἐκ 
τοῦ. ὃν ἔχει ἡ AK πρὸς ΚΓ καὶ ἡ AK πρὸς KB. 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AK πρὸς ΚΙ, οὕτως ἡ ΘΗ πρὸς ΗΓ, 
τουτέστιν ἡ ΘΝ πρὸς ΝΣ, ὡς δὲ ἡ AK πρὸς KB, 
οὕτως ἡ ΖΗ πρὸς HB, τουτέστιν ἡ ΖΝ πρὸς ΝΡ. 
ὁ ἄρα τῆς ΘΖ πρὸς Ζ.4 λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ 
τῆς ΘΝ πρὸς ΝΣ καὶ τοῦ τῆς ΖΝ πρὸς NP. ὁ ὃΣὲ 
συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΘΝ πρὸς ΝΣ xol τοῦ 
τῆς ΖΝ πρὸς NP ὃ τοῦ ὑπὸ τῶν ΘΝΖ ἐστι πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΣΝΡ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΘΝΖ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΣΝΡ, οὕτως ἡ ΘΖ moóg Z4, 
τουτέστιν ἡ ΘΝ πρὸς NX. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΝ πρὸς ΝΕ, 
τῆς ΖΝ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν ΘΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΝΞ. καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ τῶν ΘΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ vOv EZNP, οὕτως τὸ 
ὑπὸ τῶν ΘΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΞΝΖ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
ZNP ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ENZ. τὸ δὲ ἀπὸ MN ἴσον 
ἐδείχϑη τῷ ὑπὸ ΣΝΡ' καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ ἄρα ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΗΙ͂ΝΖ. τὸ δὲ ὑπὸ X ΝΖ ἐστι τὸ ΚΖ 
παραλληλόγραμμον. ἡ ἄρα MN δύναται τὸ ΞΖ, ὃ 
παράκειται παρὰ τὴν Ζ.4 πλάτος ἔχον τὴν ΖΝ ὑὕὑπερ- 
βάλλον τῷ 4.3 ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ τῶν OZ 4. καλείσϑω 
δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ ὑπερβολή, ἡ δὲ AZ παρ᾽ ἣν 
δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν ZH καταγόμεναι τεταγμένος" 
καλείσϑω δὲ ἡ αὐτὴ καὶ ὀρϑία, πλαγία δὲ ἡ ZO. 


10. τοῦ] (alt. p, om. V. 11. NP] HP V; corr. p. 17. 
ΣΝ P — 18. τῶν (8lt.)] om. V ; ego addidi praeeunte Commandino; 
ΖΝ, ΝΕ, οὕτω τὸ ὑπὸ τῶν ΘΝ, ΝΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν PN, ΝΣ yp. 

26. δύναται V; corr. p. 


CONICORUM LIBER I. 4l 
et 
AK: KB— ZH:HB-—ZN:NP [iJ]. 
itaque 
062:Z4-—(0N:NZ)»«(ZN:NP). 
est autem 
(ON: NZ)»«(ZN: NP) ——-6N»« NZ: ZN»« NEP. 
quare 
ΘΝ». NZ: ZN»x NP —0Z:Z420N:NXÀ [ib.]. 
sumpta autem communi altitudine ZN est 
6N:NX—0N»2«NZ:ZN»«N5. 
quare etiam 
ON NZ:ZNNP-—0N-NZ:AÀN:-»NZ. 
itaque 
ΣΝ». ΝΡ-Ξ ἘΝ »-« ΝΖ [Eucl V, 9]. 
demonsitrauimus autem, esse 
. ΜΝὅτεω ΣΝ» ΝΡ, 
ilaque etiam | 
MN? — XN »« ΝΖ. 
uerum 
EN NZ- ΞΖ. 
ergo MN quadrata aequalis est rectangulo EZ, quod 
rectae Z4 adplicatum est latitudinem habens ΖΝ et 
excedens spatio ΜΞ simili rectangulo 69 Z 4.  uocetur 
autem talis sectio hyperbola, 4Z autem parameirus 
rectarum ad ZH ordinate ductarum; uocetur autem 
eadem latus rectum, transuersum uero ΖΘ. 


Q 


10 


15 


48 . ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 
ιγ΄. 

᾿Εὰν κῶνος ἐπιπέδῳ τμηϑῇ διὰ τοῦ ἄξονος, τμηϑῇ 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρᾳ πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παρὰ τὴν βάσιν 
τοῦ κώνου ἠγμένῳ μήτε ὑπεναντίως, τὸ δὲ ἐπίπεδον, 
ἐν ᾧ ἐστιν ἡ βάσις τοῦ κώνου, καὶ τὸ τέμνον ἐπίπεδον 
συμπίπτῃ xov εὐθεῖαν πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν ἤτοι τῇ 
βάσει τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου ἢ τῇ ἐπὶ εὐθείας 
αὐτῇ, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς τοῦ κώνου παράλληλος 
ἀχϑῇ τῇ κοινῇ τομῇ τῶν ἐπιπέδων ἕως τῆς διαμέτρου 
τῆς τομῆς, δυνήσεταί τι χωρίον παρακείμενον παρά τινα 
εὐθεῖαν, πρὸς ἣν λόγον ἔχει ἡ διάμετρος τῆς τομῆς, 
ὃν τὸ τετράγωνον τὸ ἀπὸ τῆς ἠγμένης ἀπὸ τῆς κορυφῆς 
τοῦ κώνου παρὰ τὴν διάμετρον τῆς τομῆς ξως τῆς βάσεως 
τοῦ τριγώνου πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπολαμ- 


. βανομένων ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς ταῖς τοῦ τριγώνου εὐϑείαις 


20 


2b 


πλάτος ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ox αὐτῆς ἀπὸ τῆς 
διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς ἐλλεῖπον εἴδει 
ὁμοίῳ τὲ καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπό τε 
τῆς διαμέτρου καὶ τῆς παρ᾽ ἣν δύνανται" καλείσϑω δὲ 
ἡ τοιαύτη τομὴ ἔλλειψις. 

ἔστω κῶνος, ov κορυφὴ μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις 
ὃὲ ὁ ΒΓ κύκλος, καὶ τετμήσϑω ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ 
ἄξονος, καὶ ποιείτω τομὴν τὸ 4 ΒΓ τρίγωνον, τετμήσϑω 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ συμπίπτοντι μὲν ἑκατέρᾳ πλευρᾷ 
τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου, μήτε δὲ παραλλήλῳ τῇ 
βάσει τοῦ κώνου μήτε ὑπεναντίως ἠγμένῳ, καὶ ποιείτω 
τομὴν ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τοῦ κώνου τὴν 4E γραμμήν" 

1. .y'] om. V, m. 2 v. 18. τετράγωνον] cv; te- euan. V, 


τετρα- rep. mg. m. rec. 16. εὐϑείαις] V, γωνίαις cvp. 20. 
δύναται V; corr. Memus. 


CONICORUM LIBER I. 49 


XIII. 


Si conus per axem plano secatur, secatur autem 
alio quoque plano, quod cum utroque latere trianguli 
per axem positi concurrit, sed neque basi coni parallelum 
ducitur neque e contrario, et si planum, in quo est 
basis coni, planumque secans concurrunt in recta 
perpendieulari aut ad basim trianguli per axem positi 
aut ad eam productam, quaelibet recta, quae a sectione 
coni communi seclioni planorum parallela ducitur, ad 
diameirum sectionis sumpta quadrata aequalis erit 
spatio adplicato rectae cuidam, ad quam diametrus 
sectionis rationem habet, quam habet quadratum rectae 
a uertice coni diametro sectionis parallelae ductae us- 
que ad basim trianguli ad rectangulum comprehensum 
rectis ab ea ad latera trianguli abscisis, latitudinem 
habens rectam ab ea e diametro ad uerticem sectionis 
abscisam et figura deficiens simili similiterque posita 
rectlangulo a diametro parameliroque coimprehenso; 
uocetur autem talis sectio ellipsis. 

sib conus, cuius uertex sib 44 punctum, basis autem 
BI' circulus, et per axem plano secetur, quod sectionem 
efficiat triangulum .4BI', secetur autem alio quoque 
plano, quod cum utroque latere trianguli per axem 
positi concurrat, sed neque basi coni parallelum neque 
e econtrario ductum sit, οὖ in superficie coni sectionem 
efficiat lineam Z2/7E; communis autem sectio plani 
seeantis eiusque plani, in quo est basis coni, sit ZH 
ad BI' perpendicularis, diametrus autem sectionis sit 
ΕΖ, ei ab E ad EZ perpendicularis ducatur EO, per 
A autem rectae EZ! parallela ducatur ΑΚ, et fiat 


Apollonius, ed. Heiberg. 4 


. 50 ΚΟΝΊΚΩΝ α΄. 


σι 


10 


15 


20 


25 


κοινὴ δὲ τομὴ τοῦ τέμνοντος ἐπιπέδου xol τοῦ, ἐν ᾧ 
ἐστιν ἡ βάσις τοῦ κώνου, ἔστω ἡ ZH πρὸς ὀρϑὰς 
οὖσα τῇ ΒΓ, ἡ δὲ διάμετρος τῆς τομῆς ἔστω ἡ EZ, 
καὶ ἀπὸ τοῦ E τῇ ΕΖ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ΕΘ, καὶ 
διὰ τοῦ 4 τῇ Ez παράλληλος ἤχϑω ἡ AK, καὶ 
πεποιήσϑω ὡς τὸ ἀπὸ AK πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΚΓ, οὕτως 
ἡ 4E πρὺς τὴν EO, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ 4, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ZH παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΔΜ. λέγω, ὅτε ἡ ΔΜ δύναταί τι χωρίον, ὃ παρά- 
κειται παρὰ τὴν ΕΘ πλάτος ἔχον τὴν ΕΜ ἐλλεῖπον 
εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ τῶν 4 ΕΘ. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 40, καὶ διὰ μὲν τοῦ Μ τῇ ΘΕ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΜΕΝ, διὰ ὃὲ τῶν O, E τῇ EM 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ ΘΝ, SO, καὶ διὰ τοῦ M τῇ 
ΒΓ παράλληλος ἤχϑω ἡ IMP. ἐπεὶ οὖν ἡ ΠΡ τῇ 
ΒΓ' παράλληλός ἐστιν, ἔστι 0b καὶ ἢ AM τῇ ZH 
παράλληλος, τὸ ἄρα διὰ τῶν 4M, ΠΡ ἐπίπεδον παρ- 
ἀλληλόν ἐστι τῷ διὰ τῶν ΖΗ, ΒΓ ἐπιπέδῳ, τουτέστι 
τῇ βάσει τοῦ κώνου. ἐὰν ἄρα ἐκβληϑῇ διὰ τῶν AM, 
ΠΡ ἐπίπεδον, ἡ τομὴ κύκλος ἔσται, οὗ διάμετρος ἡ 
ΠΡ. καί ἔστι κάϑετος ἐπ᾿ αὐτὴν ἡ AM: τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΠΜΡ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AM. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΑΚ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BKI, οὕτως 
ἡ EZ πρὸς τὴν ΕΘ, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τῆς AK πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΒΚΓ' λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει ἡ AK 
πρὸς KB, καὶ ἡ AK πρὸς ΚΓ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AK 
πρὸς ΚΒ, οὕτως ἡ ΕΗ πρὸς HB, τουτέστιν ἣ ΕΜ 
πρὸς ΜΠ, ὡς δὲ ἡ 4Κ πρὸς ΚΓ, οὕτως ἡ 4H πρὸς 
HI', τουτέστιν ἡ 4M πρὸς ΜΡ, ὁ ἄρα τῆς 44 E πρὸς 


4. E] e corr. m. 1 V.. 6. πεποιείσθϑω V; corr.p. 18. 
MEN]|MNSEV;corr. Command. 15. ἢ] (pr) om, V ; corr. p. 
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ΖΕ: EG — AK? : BK 5c KT, et in sectione sumatur 
punctum aliquod 4, et per 4 rectae ZH parallela 
ducatur 4M. dico, 4M quadratam aequalem esse 
spatio rectae E adplicato, quod latitudinem habeat 
EM ei figura deficiat simili rectangulo ΖΕ »« ΕΘ. 


ducatur enim 2/6, et per M rectae € E parallela duca- 
iur M & N, per 9, καὶ autem rectae E.M parallelae ducantur . 
ΘΝ, AO, et per M rectae BI' parallela ducatur I1 MP. 
iam quoniam ΠΡ rectae BI" parallela est, et etiam 
4M rectae ZH parallela, planum rectarum 4M, ΠΡ 
plano rectarum Z H, BI' parallelum est [Eucl. XI, 15], 
hoc est basi coni itaque si per 44M, ΠΡ planum 
ducitur, sectio circulus erit, cuius diametrus erit ΠΡ 
[prop. IV]. et ad eam perpendicularis est. 4 M; itaque 
εὐ 4 M* — II M »« MP. et quoniam est 
AK? : BK »« KT'— ΕΖ: EO, 
et est 

AK? : BK 5« KI'— (AK: KB) »5« (AK: KI) 
el esi 

AK:KB — EH:HB -— ΕΜ: ΜΙ [πο]. VI, 4], 


AK:KDT— AH: HI'— AM : MP [ib], 
ΔῈ 
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τὴν ΕΘ λόγος σύγκειται ἔκ τε τοῦ τῆς ΕΜ πρὸς ΜΠ 
καὶ τοῦ τῆς ΔΜ πρὸς MP. ὁ δὲ συγκείμενος λόγος 
ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει ἡ ΕΜ πρὸς ΜΠ, καὶ ἡ 4M πρὸς 
ΜΡ, ó τοῦ ὑπὸ τῶν ἘΜΖ ἐστι πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
IIMP. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπὸ τῶν EM. πρὸς τὸ 
ὑπὸ τῶν ΠΜΡ, οὕτως ἡ 4E πρὸς τὴν ΕΘ, τουτέστιν 
ἡ 4M πρὸς τὴν ME. ὡς δὲ ἡ 4M πρὸς MA, τῆς 
ΜῈ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ ΜΕ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΕ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ Ζ ΜΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ IIMP, οὕτως τὸ ὑπὸ 4 ΜΕ πρὸς τὸ ὑπὸ X ME. 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΠΜΡ τῷ ὑπὸ ἘΜΕ. τὸ δὲ 
ὑπὸ IIMP ἴσον ἐδείχϑη τῷ ἀπὸ τῆς ΔΜ' καὶ τὸ 
ὑπὸ EME ἄρα ἐστὶν ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 4M. ἡ AM 
ἄρα δύναται τὸ ΜΟ, ὃ παράκειται παρὰ τὴν ΘΕ πλάτος 
ἔχον τὴν EM ἐλλεῖπον εἴδει τῷ ΟΝ ὁμοίῳ ὄντι τῷ 
ὑπὸ ΕΘ. καλείσϑω δὲ ἡ μὲν τοιαύτη τομὴ ἔλλειψις, 
ἡ δὲ EO παρ᾽ ἣν δύνανται αἷ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν 
ΖΕ τεταγμένως. ἢ δὲ αὐτὴ καὶ ὀρϑία, πλαγία δὲ 
ἡ ΕΖ. 
ιδ΄. 

᾿Εὰν αἱ κατὰ κορυφὴν ἐπιφάνειαι ἐπιπέδῳ τμηϑῶσι 
μὴ διὰ τῆς κορυφῆς, ἔσται ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ἐπιφανειῶν 
τομὴ ἡ καλουμένη ὑπερβολή, καὶ τῶν δύο τομῶν ἥ 
τὲ διάμετρος T] αὐτὴ ἔσται, καὶ παρ᾽ ἃς δύνανται αἴ 
ἐπὶ τὴν διάμετρον καταγόμεναι παράλληλοι τῇ ἐν τῇ 
βάσει τοῦ κώνου εὐθείᾳ ἴσαι, καὶ τοῦ εἴδους ἡ πλα- 
γία πλευρὰ κοινη ἡ μεταξὺ τῶν κορυφῶν τῶν τομῶν" 
καλείσϑωσαν δὲ αἷ τοιαῦται τομαὶ ἀντικείμεναι. 


—— —— 


4. ὁ τοῦ — 5. IIM P] bis V, corr. cp eb m.2 v. 20. 107] p, 
om.V, m.2 v. 95. ἐπί] παρά Vp; corr. Halley. — 26. εὐθείᾳ] 
ego, εὐθεῖαι V. 


CONICORUM LIBER I. : 53. 

erit 

4 E: EO —(EM:MII) 5« (4M: MP). 
est autem 
(EM: ΜΠ) »«(4M: MP)— EM»«MA:IIM»S«MP. 
itaque 
EM«MAZ:IIM»x«MP-—ZA4E: EO-—4M:Mg5&à 
[ib.]. sed sumpta communi altitudine M E est 

4M: MA — 4M» ME: SM» ΜΕ. 

quare etiam 
ΖΜ». ME: IIM 5 MP — 4M» ME: MK ME. 
itaque 

II M »« MP — EM »« ME [Eucd. V, 9]. 
demonstrauimus autem, esse 

JI M »« MP — AM!*, 

quare eliam. 5M» ME — AM? 
ergo 4M quadrata aequalis est spatio .M O ad ΘΕ 
adplicato, quod latitudinem habet EM et spatio ON 
deficit simili rectangulo ΖΕ »« EO; uocetur autem talis 
sectio ellipsis; ΕΘ autem parameltus rectarum ad Z1 E 
ordinate ductarum, eadem autem etiam latus rectum, 
iransuersum uero EZ. 


. XIV. 


S1 superficies ad uerticem inter se positae plano 
secantur per uerticem non ducto, in utraque superficie 
sectio orietur hyperbola, quae uocatur, et ambarum 
gectionum diametrus eadem erit, et parametri rectarum 
ad diametrum rectae in basi coni positae parallelarum 
duetarum aequales, et transuersum figurae latus com- 
mune recta inter uerlices sectionum posita; uocentur 
autem tales sectiones oppositae. 


σι 


54 . KQNIK9N α΄. 


ὅστωσαν αἱ κατα κορυφὴν ἐπιφάνειαι, ὧν κορυφὴ 
τὸ .4 σημεῖον, καὶ τετμήσϑωσαν ἐπιπέδῳ μὴ διὰ τῆς 
κορυφῆς, καὶ ποιείτω ἐν τῇ ἐπιφανείᾳ τομὰς τὰς 
ΔΕΖ, HOK. λέγω, ὅτι ἑκατέρα τῶν 4ΕΖ, ΗΘΚ 
τομῶν ἐστιν ἡ καλουμένη ὑπερβολή. 

ἔστω γὰρ ὁ κύκλος, καϑ᾽ οὗ φέρεται ἡ τὴν ἐπι- 
φάνειαν γράφουσα εὐθεῖα, ὁ Β4 ΓΖ, καὶ ἤχϑω ἐν τῇ 


- κατὰ κορυφὴν ἐπιφανείᾳ παράλληλον αὐτῷ ἐπίπεδομ 


10 


1 


σι 


20 


25 


τὸ ΞΗΟ Κ' κοιναὶ δὲ τομαὶ τῶν ΗΘΚ, ZEZ τομῶν 
καὶ τῶν χύχλων αἱ Z4, HK: ἔσονται δὴ παράλ- 
ληλοι. ἄξων δὲ ἔστω τῆς κωνικῆς ἐπιφανείας ἡ AAT 
εὐθεῖα, κέντρα δὲ τῶν κύχλων τὰ 4, T, καὶ ἀπὸ τοῦ 
4 ἐπὶ τὴν 24 κάϑετος ἀχϑεῖσα ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ 
B, Γ σημεῖα, καὶ διὰ τῆς ΒΓ καὶ τοῦ ἄξονος ἐπύτεδον 
ἐκβεβλήσϑω" ποιήσει δὴ τομὰς ἐν μὲν τοῖς κύκλοις 
παραλλήλους εὐθείας τὰς KO, ΒΓ, ἐν δὲ τῇ ἐπιφανείᾳ 
τὰς B.A40, I'A&R* ἔσται δὴ καὶ ἢ ΞΟ τῇ HK πρὸς 
ὀρϑάς, ἐπειδὴ καὶ ἡ ΒΓ τῇ Z4 ἐστι πρὸς ὀρϑάς, καί 
ἐστιν ἑκατέρα παράλληλος. καὶ ἐπεὶ τὸ διὰ τοῦ ἄξονος 
ἐπίπεδον ταῖς τομαῖς συμβάλλει κατὰ τὰ M, N σημεῖα. 
ἐντὸς τῶν γραμμῶν, δῆλον, ὡς καὶ τὰς γραμμὰς τέμνει 
τὸ ἐπίπεδον. τεμνέτω κατὰ τὰ Θ, E" τὰ ἄρα M, E, Q,N 
σημεῖα ἔν ve τῷ διὰ τοῦ ἄξονός ἐστιν ἐπιπέδῳ καὶ 
ἐν τῷ ἐπιπέδῳ, iv à εἰσιν αἱ γραμμαί. εὐθεῖα ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΜΕΘΝ γραμμή. καὶ φανερόν, ὅτι τά τε 
Ξ, Θ, 4, Γ ἐπ᾽ εὐθείας ἐστὶ καὶ và B, E, 4, O' ἔν 
τὲ γὰρ τῇ κωνικῇ ἐπιφανείᾳ ἐστὶ καὶ ἐν τῷ διὰ τοῦ 
ἄξονος ἐπιπέδῳ. ἤχϑωσαν δὴ ἀπὸ μὲν τῶν O, E τῇ 


8. ποιξέτω] scripsi, ποιείτωσαν Vp. 9. ΖΕ 44, HO K Halley 
cum Command. 20. συμβάλλει] συμ- contorte V, συμβ- rep. 
mg. m. rec. 
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sint superficies ad uerticem inter se positae, quarum 
ueriex sib α΄ punctum, et plano secentur per uerticem 
non posito, quod in superficie sectiones efficiat 2 EZ, 
HK. dico, utramque sectionem z1 EZ, HO K hyper- 
bolam esse, quae uocatur. 

sib enim B4I'Z circulus, per quem recta. super- 
ficiem describens fertur, et in superficie ad uerticem 
posita ei parallelum planum ducatur X&HOK; com- 
munes autem sectiones sectio- 
num ΗΘΚ, ΖΕ 4 circulorum- 
que [prop. IV] sunt ZZ, HK; 
parallelae igitur erunt [Eucl. 
XI, 16]. axis autem super- 
fielel conicae sit recta 440, 
ei centra circulorum 44, T, et 
recta ab 44 ad Z4 perpendi- 
eularis ducta ad puncta B, Γ 
producatur, et per BI' axem- 
que planum ducatur; sectiones 
igitur efficiet in circulis rectas 
parallelas [ib.] 5O, BI, in superficie autem B.40O, I4 5; 
erit igitur etiam £O ad H K perpendicularis, quoniam B I 
ad Ζ 4, perpendicularis est et utraque utrique parallela 
[Eucl XI, 10]. et quoniam planum per axem ductum 
cum seclionibus in punctis M, N concurrit intra lineas 
positis, adparet, idem planum lineas secare. secet in 
punctis €, E. itaque puncta M, E, O, N et in plano 
per axem ducto et in plano, in quo lineae, posita sunt; 
recta igitur est linea MEN [Eucl. XI, 8]. et mani- 
festum est, οὐ X, O0, 4, I' in eadem recta esse et 
B, E, 4, O; nam ei in superficie conica sunt et in 


56 ΚΩΝΊΙΚΩΝ α΄. 


ΘΕ πρὸς ὀρϑὰς αἴ ΘΡ, ΕΠ. διὰ δὲ τοῦ 4. τῇ ΜΕΘΝ 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΣΑ͂Τ, καὶ πεποιήσθω, ὡς μὲν 
τὸ ἀπὸ τῆς 4X πρὸς τὸ ὑπὸ BZI, οὕτως ἡ ΘΕ 
προς EII, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AT πρὸς τὸ ὑπὸ ΟΤΞ, 
οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς OP. ἐπεὶ οὖν χῶνος, οὗ κορυφὴ 
μὲν τὸ 4 σημεῖον, βάσις δὲ ὁ ΒΓ κύκλος, τέτμηται 
ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος, καὶ πεποίηκε τομὴν τὸ 4ΒΓ 
τρίγωνον, τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τέμνοντι 


. Vv βάσιν τοῦ κώνου xov εὐθεῖαν τὴν 4 ΜΖ πρὸς 


10 


1ὅ 


20 


2b 


ὀρϑὰς οὖσαν τῇ BI, xol πεποίηκε τομὴν ἐν τῇ ἐπι- 
φανείᾳ τὴν 4 ΕΖ, ἡ δὲ διάμετρος ἡ ME ἐκβαλλομένη 
συμπέπτωκε μιᾷ πλευρᾷ τοῦ διὰ τοῦ ἄξονος τριγώνου 
ἐκτὸς τῆς κορυφῆς τοῦ κώνου, καὶ διὰ τοῦ 4 σημείου 
τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς τῇ ΕΜ παράλληλος ἧκται ἡ 
AZ, καὶ ἀπὸ τοῦ E τῇ ΕΜ πρὸς ὀρϑὰς ἧκχται ἡ 
ΕΠ. καί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ Α͂Σ πρὸς τὸ ὑπὸ BEI, 
οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς ΕΠ, ἡ μὲν 4ΕΖ2Ζ ἄρα τομὴ ὑπερ- 
βολή ἐστιν, ἡ δὲ ἘΠ παρ᾽ ἣν δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν 
EM καταγόμεναι τεταγμένως, πλαγία δὲ τοῦ εἴδους 
πλευρὰ ἡ ΘΕ. ὁμοίως δὲ καὶ ἡ HOK ὑπερβολή 
ἐστιν, ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΘΝ, ἡ δὲ OP παρ᾽ ἣν 
δύνανται αἱ ἐπὶ τὴν ON καταγόμεναι τεταγμένως, 
πλαγία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΕ. 

λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΘΡ τῇ ΕΠ. ἐπεὶ γὰρ παραλ- 
ληλός ἐστιν ἣ ΒΓ τῇ ΞΟ, ἔστιν ὡς ἡ 42Σ πρὸς ΣΙ, 
οὕτως ἡ AT πρὸς ΤΙ, καὶ ὡς ἡ 42 πρὸς ZB, οὕτως 
ἡ AT πρὸς ΤΟ. ἀλλ ὃ τῆς 42Σ πρὸς ZI' λόγος 
μετὰ τοῦ τῆς 42Σ πρὸς ZB ὁ τοῦ ἀπὸ A42 ἐστι πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΒΣΓΙ, ὁ δὲ τῆς AT πρὸς TE μετὰ τοῦ τῆς 


2. πεποιείσϑω Vi;cor.p. 8. ΒΣΓΊ ΒΓΣ V; corr. Memus. 
16. καί — 17. EII] bis V; corr. cp. 16. ΒΣΓΊ BDZV 
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plano per axem ducto. ducantur igitur a Θ, E ad 
reciam 6 E perpendiculares 60 P, EII, per 4 autem 
rectae MEON parallela ducatur Z 4T, et fiat 
OE: EII — AZ* : BZ»« XI, 
E0:0P-—AT*:0T»« ΤΕ. 
iam quoniam conus, cuius uertex est punctum 4, 
basis autem BI' circulus, plano per axem sectus est, 
quod sectionem effecit triangulum ABI, et alio quo- 
que plano sectus est, quod basim coni secundum rec- 
tam 41MZ secat ad BI' perpendicularem et in super- 
ficie sectionem effecit 41 EZ, οὖ diametrus M E producta 
cum latere irianguli per axem positi exira uerticem 
coni concurrit, eb per 4 punctum EM diametro sectio- 
nis parallela ducta est 442/, et ab E ad EM per- 
pendicularis ducta est ΕΠ, et est 
ΕΘ: ΕΠ — AXZ*:BZX»EI, 
sectio “ΕΖ hyperbola est, EII autem parametrus 
rectarum ad EM ordinate ductarum, transuersum autem 
latus figurae € E [prop. XIIJ. et eodem modo etiam 
HOOK hyperbola est, cuius diametrus est 6 N, para- 
metrus autem rectarum ad ON ordinate ductarum 6 P, 
iransuersum autem latus figurae (9 E. 
dico, esse € P — EII. nam quoniam BI' rectae ZO 
parallela est, erit 
AZ:ZID-—AT:TBÀE,AZXZ:ZB-—AT:TO 
[Eucl. VI, 4]. uerum 
(4Z: ED) »« (AZ: ZB) — AZ! : BZx ZT, 
(AT: T3) »« (AT: TO) — AT? : ST »« TO. 
τ. -- 


(utroque loco); corr. Memus. 19. τεταγμένως] τετ- contorte V, 
τετα... mg. m. rec. 21. ZI'] T V, corr. p. 28. ZB] 
B V;corr. p. — 29. τό] cv, supra scr. m. 1 V. 


58 KQ9NIKO9N α΄. 


AT πρὸς TO ὁ τοῦ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ XTO- 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ 4Z πρὸς τὸ ὑπὲ ΒΣΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ ΞΤΟ. καί ἐστιν ὡς μὲν τὸ 
ἀπὸ 42 πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΣΓ, ἡ ΘΕ πρὸς ΕΠ, ὡς 05 

5$ τὸ ἀπὸ AT πρὸς τὸ ὑπὸ KTO, ἡ ΘΕ πρὸς OP* καὶ 
ὡς ἄρα ἡ ΘΕ πρὸς ΕΠ, ἡ ΕΘ πρὸς OP. ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΕΠ τῇ ΘΡ 


" . 


LE", 

᾿Εὰν ἐν ἐλλείψει ἀπὸ τῆς διχοτομίας τῆς διαμέτρου 

10 ἀχϑεῖσα εὐθεῖα τεταγμένως ἐκβληϑῇ ἐφ᾽ ἑκάτερα Fog 

τῆς τομῆς, καὶ ποιηϑῇ ὡς ἡ ἐκβληϑεῖσα πρὸς τὴν 

διάμετρον, ἡ διάμετρος πρός τινα εὐϑεῖαν, ἥτις ἂν 

ἀπὸ τῆς τομῆς ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐκβληϑεῖσαν παράλληλος 

τῇ διαμέτρῳ, δυνήσεται τὸ παρακείμενον παρὰ τὴν 

16 τρίτην ἀνάλογον πλάτος ἔχον τὴν ὑπ᾽ αὐτῆς ἀπολαμ- 

βανομένην πρὸς τῇ τομῇ ἐλλεῖπον εἴδει ὁμοίῳ τῷ πε- 

Quegouévo ὑπό vs τῆς ἐφ’ ἣν ἄγονται καὶ τῆς παρ᾽ 

ἣν δύνανται, καὶ προσεκβαλλομένη fog τοῦ ἕτέρου 

μέρους τῆς τομῆς δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ἐφ᾽ ἣν 
20 κατῆκται. 

ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετρος ἢ 48, καὶ τετμήσϑω 

ἡ AB δίχα κατὰ τὸ I' σημεῖον, καὶ διὰ τοῦ D ἤχϑω 

τεταγμένως καὶ ἐκβεβλήσθω ἐφ᾽ ἑκάτερα ἕως τῆς τομῆς 

ἡ 4ΓΕ, καὶ ἀπὸ τοῦ 4l σημείου τῇ 4 E πρὸς ὀρϑὰς 

25 ἤχϑω ἡ 4Ζ, καὶ ποιείσϑω ὡς ἡ 4E πρὸς AB, οὕτως 

ἡ 48 πρὸς τὴν 4Z, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 

τομῆς τὸ H, καὶ διὰ τοῦ H τῇ AB παράλληλος ἤχϑω 

ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΖ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Θ τῇ 

8. &'] p, om. V, m.2 v. 11. ποιήσῃ V,corr.Halley. 19. 


μέρους} μέτρου V, corr. p et m. 2 v. 23. ἐκβεβλήσθω] cp, 
ἐκβλήσϑω V, corr. m. rec. 34, τοῦ] p, óm. V. 
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eri igiiur 42? : BZ»« ZI'— AT?: AST »« ΤΟ. est 
autem ΘΕ: EII — 42?: BZ »« XT, 

0E:0P — AT?*: ST »« TO. 
quare eam ΘΕ: EII — E09:0P. ergo EII—— 0P 
[Eucl. V, 9]. 


XV. 


Si in ellipsi recta a puncto medio diameiri ordi- 
nate ducia in utramque parlem usque ad sectionem 
producitur, οὐ fit, αὖ producta ad diametrum, iia dia- 
meirus ad rectam aliquam, quaelibet recta, quae a 
sectione ad productam diametro. parallela ducitur, qua- 
drata aequalis erit spatio tertiae illi proportionali 
adplicato, quod latitudinem habet rectam ab ea ad 
seclionem abscisam et figura deficit simili rectangulo 
ab ea, ad quam ducuntur, parametroque comprehenso, 
οὐ ad alteram partem sectionis producta a recta, ad 
quam ducta est, in duas paries aequales secabitur. 

sit ellipsis, cuius diametrus sit 4 B, οὐ secetur 4B 
in I' puncto in duas paries aequales, el per I' ordi- 
nate ducatur ei in utramque 
partem usque ad sectionem 
producatur ΖΓΕ, et a 4 
puncto ad Z1 E perpendicularis 
ducatur 42, fiatque 

AB: A4Z — 4E: AB, 
οὗ sumatur punctum aliquod H 
in sectione, el per H rectae 
AB parallela ducatur ΗΘ, 
ducaturque EZ, et per € rectae 42 parallela ducatur 
064, per Z, 4 autem rectae 971 parallelae ducantur 
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60 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


2Ζ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΘΑ, δια δὲ τῶν Ζ, 4 τῇ ΘΙ 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΖΚ, AM. λέγω, ὅτι Υ ΗΘ 
δύναται τὸ 4 4, ὃ παράκειται παρὰ τὴν 44 Z πλάτος ἔχον 
τὴν 40 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ AZ ὁμοίῳ ὄντι τῷ ὑπὸ E.4Z. 

ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται αἴ ἐπὶ vqv 48 κατ- 
ἀγόμεναι τεταγμένως ἡ AN, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΒΝ, καὶ 
διὰ μὲν vov Η τῇ 4Ε παράλληλος ἤχϑω 7 HA, δια 
δὲ τῶν E, Γ τῇ AN παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ 50, III, 
διὰ δὲ τῶν Ν, Ο, II τῇ 48 παράλληλοι ἤχϑωσαν αἴ 
NT,OZ, TIL [cov ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ 
AII, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς HE τῷ 40. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 
B A πρὸς AN, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς LII, καὶ ἡ IIT προς T.N, 
ἴση δὲ ἡ ΒΓ τῇ ΓΑ, τουτέστι τῇ TII, καὶ ἡ ΓΠ τῇ T A, 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν 4Π và ΤΡ, τὸ δὲ ET τῷ TT. 
καὶ ἐπεὶ vo OT τῷ ΟΡ ἐστιν ἴσον, κοινὸν δὲ τὸ NO, 
τὸ ΤΥ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΝΣ. ἀλλὰ τὸ ΤΥ τῷ TA ἐστιν 
ἴσον, κοινὸν δὲ τὸ TZ" ὅλον ἄρα τὸ NII, τουτέστι τὸ 
ΠΑ͂, ἴσον ἐστὶ τῷ 44Ὁ μετὰ τοῦ ΠΟ’ ὥστε τὸ I1 A τοῦ 
400 ὑπερέχει τῷ ΟΠ. καί ἔστι vo μὲν ATI ἴσον τῷ ἀπο 
τῆς ΓΩ͂, τὸ δὲ 40 ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΞΗ͂, τὸ δὲ OII ἴσον 
τῷ ὑπὸ OZXIL τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΓΖΩ͂ τοῦ ἀπο τῆς HA 
ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν ΟΣΠ. καὶ ἐπεὶ ἢ AE τέτμηται 
εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ I, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Θ, τὸ ἄρα 
ὑπὸ τῶν ΕΘΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΓΘ, τουτέστι τῆς 
EH, ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΓΖ 
τοῦ ἀπὸ τῆς EH ὑπερέχει τῷ ὑπὸ τῶν ΕΘ 21 ὑπερεῖχε 


᾿ὃξ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖΩ͂ τοῦ ἀπὸ τῆς HE τῷ ὑπὸ τῶν 


OZIL τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν EO. ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΟΣ Π. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4E πρὸς AB, οὕτως ἡ 


1. Θ4] 64 V; corr. p. 10. NT] NTP Halley cum 
Command., NP p. 19. διὰ τὸ δ΄ [τοῦ] s' mg. m. 1 V 
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ΖΚ, 4M. dico, esse H0? — 414, quod rectae 4Z 
adplicatum est latitudinem habens 2/0 et figura de- 
ficiens AZ simili rectangulo ΕΖ Ζ. 
sib enim parameirus rectarum ad 4B ordinate 
ductarum ΑΝ, ducaturque ΒΝ, et per H rectae ΖΕ 
parallela ducatur HE, per A, I' autem rectae ANN par- 
allelae ducantur ,4O, I'II, per N, O, II autem rec- 
tae 4B parallelae ducantur NT, OZ, TII; itaque 
ΖΓ" — AII, H5? — A40 [prop. XIII]. 
el quoniam est 
BA: AN — BI':I'II— IIT: TN [Eucl. VI, 4], 
el BI'— DI'4 — TII, ΓΠ — TA, ert AIL — TP, 
AST — TT [Eucl VI, 1. et quoniam OT — OP 
[Eucl. I, 43], et NO commune est, erit TT — ΝΣ... 
est autem TT - TA, et TZ commune. quare 
N II — A0 -1- ΠΟ, hoc est 11.4 — 40 -- IIO. itaque 
Il 4 — 40 — ΟΠ. est autem 
AII — UZ 40 — A&H?, OII — OZ »« ΣΠ. 
itaque 
IZ -—- HE -- ΟΣ »« ΣΙ. 
et quoniam 4 in Γ in partes aequales, in Θ᾽ autem 
in inaequales secta est, erit. ΕΘ »« ΘΖ - D'9*? — Df? 
[Eucl. II, 5] — E0 »« 024 -]- SH*. quare 
I'4-—- ΞΗΣ — E0 »« ΘΖ. 
eral autem 
€ IZ -- ΗΞ -- ΟΣ»«ΣΩΗ. 
quare 
EO0 «064 -—02 ZH. 


στοιχείων add. m. rec. 18. ΓΠῚ BII V; corr. Memus. ΤΑΊ 
scripsi; ΠΝ V, TN ἐστιν ἴση Halley, ἐπ Command. et Memus. 
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62 ᾿ς KSNIKSNN α΄. 


AB πρὸς τὴν 4Z, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ 4E πρὸς τὴν 
4Z, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4E πρὸς τὲ ἀπὸ τῆς AB, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΖΩ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ. καί ἐστι τῷ 
ἀπὸ ΓΩ͂ ἴσον τὸ ὑπὸ III'A4, τουτέστι vo ὑπὸ III'B: 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς 4Z, τουτέστιν ὡς ἡ ΕΘ 
πρὸς 0.4, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ΕΘΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν 2410.4, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΠΙΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΒ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΠΣΟ προς τὸ ἀπο OZ. καί 
ἐστιν ἴδον τὸ ὑπὸ ΕΘΖΩ͂ τῷ ὑπὸ IIZO' ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ ὑπὸ 409.4 τῷ ἀπὸ τῆς OZ, τουτέστι τῷ ἀπὸ 
τῆς ΗΘ. v, ΗΘ ἄρα δύναται τὸ 44,4, ὃ παράκειται 
παρὰ τὴν 412 ἐλλεῖπον εἴδει τῷ Ζ.4 ὁμοίῳ ὄντι τῷ 
ὑπὸ τῶν E4ZZ. ^ 

λέγω δή, ὅτι xol ἐχβαλλομένη ἡ OH ἕως τοῦ 
ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς δέχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς zl E. 

ἐκβεβλήσϑω γὰρ καὶ συμβαλλέτω τῇ τομῇ κατὰ τὸ 
Φ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Φ τῇ HE παράλληλος ἤχϑω ἡ 


ΦΧ, διὰ δὲ τοῦ X τῇ AN παράλληλος ἤχϑω ἡ ΧΨ. 


20 


καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ HE τῇ ΦΧ, ἴσον ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς Η τῷ ἀπὸ τῆς ΦΧ. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς 
Ξ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Α4,3Ξ30, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΦΧ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AX'U. ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν 
ὡς ἡ ΟΝ πρὸς τὴν ΨΧ, οὕτως ἡ XA πρὸς ΑΞ. καί 
ἐστιν ὡς ἡ OA πρὸς τὴν "X, οὕτως ἡ AB πρὸς 
ΒΧ' καὶ ὡς ἄρα ἡ X4 πρὸς A45, οὕτως ἡ AB πρὸς 
BX. καὶ διελόντι ὡς ἡ XAÀ πρὸς MA, οὕτως ἡ XA 
πρὸς XB. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 413 τῇ XB. ἔστι δὲ καὶ 
ἣ AD τῇ ΓΒ ἴση" καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ AI τῇ ΓΧ ἐστιν 
1. διὰ τὸ [πόρισμα τοῦ] L9" τοῦ [s ] mg. m. 1 V. 8. διὰ 


τὸ ιε΄ [τοῦ ε΄] mg. m. 1 V. Ad lineas seqq. haec mg. m. 1 V: 
διὰ τὸ .... ς΄ στοιχε..., διὰ tO ..... στοιχ. διὰ τὸ Ó' «΄ς 


ΝΕ» 
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et quoniam est 4E: 4B -— 4B: ZZ, erit etiam 
[Eucl. V def. 9] | 
24Ε:42 -ῷ 485: AB! — ΓΖ: ΓΒ" [Eucl V, 15]. 
est autem 
D4-—IDrA4-Irer. 
quare etiam . ; . 
EA:242-—III'» ΓΒ: DB!- E0:04 

[Eucl. VI,4] — E05«0 4:402«0 4—IIE»« 20:023 
[ib.]. et est 

ΕΘ »« 04 — IIZ ΣΟ. 
quare [Eucl. V, 9] 
| 40 »« 04 — ΟΣ" — H9*, 
ergo ΗΘ quadrata aequalis est rectangulo 714 ad ZZ 
adplicato, quod deficit figura Z 4 rectangulo ΕΖ »« 4Z 
simili. 


lam dico, € H ad alteram partem sectionis produc- 
tam ἃ 241 E in duas partes aequales secari. 

producatur enim et cum sectione in ᾧ concurrat, 
per O autem reciae HX parallela ducatur D X, per X 
autem rectae 44N parallela ducatur XV. et quoniam 
est. H5 — ΦΧ [EucL I, 84], erit etiam H5? — ᾧ Χϑ. 
uerum 
HA? — AR »« Ξο, D X* — AX »« X [prop. XIII. 
itaque [Eucl. VI, 16] 

On: UX—X4:4AXz. 

et OX: TX — ΞΒ: ΒΧ [Eucl. VI, 4]. quare etiam 
X4:A45-—AXB:BX. etsubirahendo X5:,54— X3: XB 
[Eucl. V, 17]. itaque 4,5 τ XB [Eucl. V, 9]. est 


τὸ α΄ δι... toU € Gg. ς διὰ τὸ Ó' τοῦ ς΄ καὶ τὸ c' mg. 
m. 1 V. 14. 6 H] ΘΝ v; corr, p (H6). 


10 


15 


. 90 


2 


οι 
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ἴση: ὥστε καὶ ἡ HO τῇ 0d. ἡ ἄρα ΘΗ ἐκβαλλο- 
μένη ἕως τοῦ ἑτέρου μέρους τῆς τομῆς δίχα τέμνεται 
ὑπὸ τῆς 41. 


, 


i. 

. Ἐὰν διὰ τῆς διχοτομίας τῆς πλαγίας πλευρᾶς τῶν 
ἀντικειμένων ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην, διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων συξυγὴς 
τῇ προὐπαρχούσῃ διαμέτρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 48, καὶ 
τευμήσϑω δίχα ἡ 48 κατὰ τὸ D, καὶ διὰ τοῦ Γ ἤχϑω 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ν ΓΖ. λέγω, ὅτι διά- 
μετρός écvww ] ΓΖ συξυγὴς τῇ 48. 

ἔστωσαν γὰρ παρ᾽ ἃς δύνανται αἵ καταγόμεναι αἴ 
AE, ΒΖ εὐϑεῖαι, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι α AZ, BE ἐκ- 
βεβλήσϑωσαν, καὶ εἰλήφϑω τι ἐπὶ τῆς ἑτέρας τῶν τομῶν 
τυχὸν σημεῖον τὸ H, καὶ διὰ μὲν τοῦ Η τῇ 4B παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΗΘ, ἀπὸ δὲ τῶν H, Ó κατήχϑωσαν 
τεταγμένως αἱ ΗΚ, ΘΑ, διὰ δὲ τῶν K, 4 ταῖς AE, BZ 
παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ KM, ΑΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ΗΚ τῇ ΘΑ, ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΚ τῷ ἀπὸ 
τῆς 0.4. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς HK ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῶν 4 ΚΜ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΘΑ͂ ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν BAN: 
τὸ ἄρα ὑπὸ AKM ἴσον ἐστὶ và ὑπὸ BAN. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ AE τῇ BZ, ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ AE πρὸς 48, 
οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς B.4. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς 48, 
οὕτως ἡ ΜΚ πρὸς KB, ὡς δὲ ἡ ZB πρὸς B.A4, οὕτως 
ἡ NA πρὸς 444. καὶ ὡς ἄρα ἡ MK πρὸς K B, οὕτως 


1. ἡ] (pr.) D, om. V. 4. ic ]p, om. V, m.2 v. 6. παρα- 
τεταγμένως κατηγμένη V; corr. Halley. 11. παρατεταγμένως 
κατηγμένη V; corr. Halley. 21. ἴσον) om. V; corr. p. 
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autem etiam 4I'— ΓΒ. quare etiam XAXI'— DX. 
itaque etiam ΗΘ — 6940. ergo ΘΗ ad alteram partem 
sectionis producta in duas partes aequales secatur a ΖΘ. 


XVI. 


Si per punctum medium lateris transuersi opposi- 
tiarum recta rectae ordinate ductae paràllela ducitur, 
diametrus erit oppositarum cum diametro proposita 
coniugata. 

sint oppositae, quarum diametrus sib 4B, et. AB 
in I' in duas partes aequales secetur, per I' autem 
rectae ordinate ductae parallela ducatur ΓΖ. dico, 
ΓΖ diametrum esse cum diametro 4B coniugatam. 

sini enim parameliri rectae 4E, ΒΖ, et ductae 
AZ, B E producantur, sumaturque in alterutra sectione 
quoduis punctum H, et per H 
rectae 4B parallela ducatur H6, 
ab H, 9 autem ordinate ducantur 
HK, ΘΑ, per Καὶ, 4 autem rectis 
AE, ΒΖ paralleae ducantur 
KM, AN. quoniam igitur 

HK — 94 [Eucl. I, 34], 
erit etiam H K? — 0f*. est autem 

HK? — AK »« KM, 
0,4? — B4» AN [prop. XII; 
Eucl I, 34] quare 4K »« KM — BA4»« AN. οἱ 
quoniam 4E — ΒΖ [prop. XIV], erit 
AE: AB — BZ:B4A [Eucl. V, 9]. 


6. 


^H "4 


22. AK M — τῶν] om. V; corr. p (ΚΑ, AE; corr. Memus) 2328. 

διὰ τοῦ 1δ' τοῦ α’ τῶν στοιχείων. mg. m. 1 V. 19. ἐστίν] c, 

-(óv in ras. m. 1 V. 2426. BZ] c B eras. Y: ZB p. 
Apollonius, ed. Helberg. b 
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ἡ ΝΖ πρὸς τὴν 44. ἀλλ᾽’ ὡς ἡ ΜΚ πρὸς τὴν KB, 
τῆς ΚΑ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
ΜΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ BK 4, ὡς δὲ ἡ ΝΑ πρὸς 44A, 
τῆς ΒΑ κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως τὸ ὑπὸ 
5 NAB πρὸς τὸ ὑπὸ 448. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΜΚΑ͂ 
πρὸς τὸ ὑπὸ BK 4, οὕτως τὸ ὑπὸ Ν48Β. πρὸς τὸ ὑπὸ 
4.418. καὶ ξναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ MK A πρὸς τὸ ὑπὸ 
NAB, οὕτως τὸ ὑπὸ ΒΚΑ͂ προς τὸ ὑπὸ 448. καί 
ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ ΜΚΑ͂ τῷ ὑπὸ Ν4Β' ἴσον ἄρα 
10 ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ BK.4 τῷ ὑπὸ 4AB: ἴση ἄρα ἡ AK 
τῇ 4B. ἔστι δὲ καὶ ἡ AT τῇ ΓΒ ἴση" καὶ ὅλη ἄρα 
ἡ ΚΓ ὅλῃ τῇ ΓΑ ἴση ἐστίν" ὥστε καὶ ἢ ΗΞ τῇ 30. 
ἡ ΗΘ ἄρα δίχα τέτμηται ὑπὸ τῆς AI: καί ἐστι παρ- 
ἄλληλος τῇ 48' διάμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΕΓΖ συ- 
15 ξυγὴς τῇ 48. 


ὅροι β΄. 
Τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῆς ἐλλείψεῶς ἑκατέρας ἡ διχο- 
τομία τῆς διαμέτρου κέντρον τῆς τομῆς καλείσϑω, ἢ 
δὲ ἀπὸ τοῦ κέντρου πρὸς τὴν τομὴν προσπίπτουσα ἐκ 
20 τοῦ κέντρον τῆς τομῆς. 
ὁμοίως δὲ καὶ τῶν ἀντικειμένων 1) διχοτομία τῆς 
πλαγίας πλευρᾶς κέντρον καλείσϑω. 
ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ κέντρου ἠγμένη παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην μέσον τε λόγον ἔχουσα τῶν τοῦ εἴδους 
25 πλευρῶν καὶ δίχα τεμνομένη ὑπὸ τοῦ κέντρου δευτέρα 
διάμετρος καλείσϑω. 


8. NA] ev, ΝΆ uel MAV, KAp. 10. ἄρα] ἄρα xo cp, 

ἄρα ἐστίν Éutocius. 18. πὶ ΓΔ cv, I' ins. m. 1 V; ΖΡ p. 

21. ἀντιτικειμένων V; corr. ovp. 28. παρατεταγμένως V, 
ui uulgo. 
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uerum AE: 4B— MK: KB, ZB: BA—NA4:44 
[Eucl. VI, 4]. itaque etiam 
MK:KB-—NA: AA. 

esti autem communi altitudine sumpta K 4 

MK: KB — MK»« KA: BK »« ΚΑ, 
eb communi altitudine BA sumpta 

NA4A:44-— NA 4AB:44A« AB. 
quare eliam 
MK»«KA4: BK» KA—NA»« AB: 44) AB. 
el. permutando 
MK»«KA:NA»« AB— BK»«KA:44»« AB 
[Eucl. V, 16]. et 

ΜΚ;»« ΚΑ -- Ν4 »« AB. 

quare eliam BK »« ΚΑ — 34) « AB. itaque 4 K — AB 
[u. Eutocius] uerum etiam “Γ᾿ -ῷ ΓΒ. quare est 
KI'-—I4 quare eliam HA — ΞΘ [Eucl. I, 34]. 
ilaque HO a X I'4 in duas partes aequales secta est; 
ei rectae 4B parallela est. ergo etiam Ξ ΓΖ, dia- 
meirus est οὖ cum diametro 4B coniugata [def. 6]. 


Definitiones alterae. 


1. Et in hyperbola ei in ellipsi punctum medium 
diameiri centrum sectionis uocetur, recta autem a 
centro ad sectionem ducta radius sectionis. 

2. ei similiter etiam in oppositis punctum medium 
lateris transuersi centrum uocetur. 

9. recita. autem ἃ centro rectae ordinate ductae 
parallela ducta, quae et mediam rationem habet laterum 
figurae ei a centro in duas partes aequales secatur, 


diametrus altera uocetur. 
b * 


10 


15 


20 


2b 
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ιζ΄. 

"E&v ἐν κώνου τομῇ ἀπὸ τῆς κορυφῆς τῆς γραμμῆς 
ἀχϑῇ εὐθεῖα παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, ἐκτὸς πε- 
δεῖται τῆς vOUTg. 

ἔστω κώνου τομή, ἧς διάμετρος ἡ 48. λέγω, ὅτι 
ἡ ἀπὸ τῆς κορυφῆς, τουτέστι τοῦ 4 σημείου, παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην ἀγομένη εὐθεῖα ἐκτὸς πεσεῖται 
τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς ὡς ἡ 4Γ. ἐπεὶ οὖν 
ἐν κώνου τομῇ εἴληπται τυχὸν σημεῖον τὸ I', ἡ ἄρα 
ἀπὸ τοῦ Γ σημείου ἐντὸς τῆς τομῆς ἀγομένη παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην συμβαλεῖ τῇ 4B διαμέτρῳ καὶ 
δίχα τμηϑήσεται ὑπ᾽ αὐτῆς. ἡ AT ἄρα ἐκβαλλομένη 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς 4B: ὅπερ Gvoxov: ἐχβαλλο- 
μένη γὰρ ἡ AI' ixvóg πίπτει τῆς τομῆς. οὐκ ἄρα ἡ 
πο τοῦ 4 σημείου παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἀγο- 
μένη εὐθεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς γραμμῆς ἐκτὸς ἄρα 
πεσεῖται᾽ διόπερ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 


νη΄. 

'"Eàv κώνου τομῇ εὐϑεῖα συμπίπτουσα ἐκβαλλομένη 
ἐφ᾽ ἑκάτερα ἔκτος πίπτῃ víg τομῆς, ληφϑῇ δέ τι ση- 
μεῖον ἐντὸς τῆς τομῆς, καὶ δι᾽ αὐτοῦ παράλληλος ἀχϑῇ 
τῇ συμπιπτούσῃ, ἡ ἀχϑεῖσα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα 
συμπεδεῖται τῇ τομῇ. 

ἔστω κώνου τομὴ καὶ συμπίπτουσα αὐτῇ ἡ 428 
εὐθεῖα, καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω 
τῆς τομῆς, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐντὸς τῆς τομῆς 
τὸ I, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ 48 παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ. 


1. i£] p, om. V, m. 2 


v. 9. AI'] evp, 4 e corr. m. 1 V. 
19. τη ] p, om. V, m. 2 v. 
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XVII. 


Si in sectione coni a uertice lineae recta rectae 

ordinate ductae parallela ducitur, extra sectionem cadet. 

sibl coni seclio, cuius diametrus sit 4B. dico, 

recíam a uertice, hoc est ἃ puncto 4, rectae ordinate 
ductae parallelam ductam extra sectionem cadere. 

nam si fieri potesl, intra cadat ut 441. iam quo- 

niam in coni sectione sumptum est punctum aliquod 

I, recta a I' puncto intra 

sectionem ducta rectae ordi- 

nate ductae parallela cum 

diametro 4B concurret et ab 

ea in duas partes aequales 

4 3  sécabitur [prop. VII]. itaque 

AI' producta ab 4.8 in duas 

partes aequales  secabitur; 

quod fieri non postet; pro- 

ducta enim 4I" exira sectio- 

nem cadit [prop. X]. itaque recta ab 44 puncto rectae 

ordinate ductae parallela ducta intra lineam non cadet. 

ergo exira cadet; quare sectionem contingit. 


XVIII. 


Si recta cum coni sectione concurrens in uiram- 
que partem producta extra sectionem cadit, et inira 
sectionem punctum aliquod sumitur, et per hoc rectae 
eoneurrenti parallela ducitur recta, recta ita ducta in 
utramque partem producta cum sectione concurret. 

sit coni sectio et cum ea concurrens recta 44Z B, 
οὐ in utramque partem producta extra sectionem cadat, 


1 


1 


2 


2 


0 


οι 


0 


σι 
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λέγω, ὅτι 7) ΓΖ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 

εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ E, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΖ. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ AB 
τῇ ΓΖ, καὶ τῇ 48 συμπίπτει τις εὐθεῖα ἡ ΕΖ, καὶ 
ἡ ΓΖΔ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ ΕΖ. καὶ εἰ 
μὲν μεταξὺ τῶν E, Z, φανερόν, ὅτι καὶ τῇ τομῇ συμ- 
πίπτει, ἐὰν δὲ ἐκτὸς τοῦ Ε σημείου, πρότερον τῇ τομῇ 
συμπεσεῖται. ἡ ἄρα ΓΖ ἐκβαλλομένη ὡς ἐπὶ τὰ 4, E 
μέρη συμπίπτει τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
ὡς ἐπὶ τὰ Ζ, B ἐχβαλλομένη συμπίπτει. ἡ ΓΖΩ͂ ἄρα 
ἐχβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


(o. 

"Ev πάσῃ xc vov τομῇ, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς διαμέτρου 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην &495, συμπεσεῖται τῇ 
τομῇ. E | 

ἔστω κώνου τομή, ἧς διάμετρος 
ἡ 48, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ 
τῆς διαμέτρου τὸ Β, καὶ διὰ τοῦ Β 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἔχϑω 
ἡ BI. λέγω, ὅτι ἡ BI^ ἐκβαλλο- 
μένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ 41 ἔστι δὲ καὶ τὸ 4 ἐπὶ 
τῆς τομῆς’ ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ 4 
ἐπὶ τὸ 4 ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐντὸς πεσεῖται τῆς 
τομῆς. καὶ ἐπεὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 44 παρὰ τεταγμένως κατ- 
qyuévqv ἀγομένη εὐθεῖα ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, καὶ 


11. ἐμπίπτει V; corr. p. 18. ,9'] p, om. V, m. 2 v. 
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el intra sectionem punctum aliquod Γ΄ sumatur, et per 

I' rectae 4B parallela ducatur ΓΖ. dico, ΓΖ in 

utramque partem productam cum sectione concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod E, et 

ducatur EZ. et quoniam 418 rectae I'7/ parallela 

est, οὐ cum 48 recta. EZ 

concurrit, etiam ΓΖ producta 

cum EZ concurret. οὖ siue 

inter E, Z concurrit, mani- 

Z festum est, eam etiam cum 

sectione concurrere, siue extra 

4 punctum E, prius cum sectione 

concurrel. itaque ΓΖ ad 

partes 7/, E uersus producta 

cum sectione concurrit. similiter demonstrabimus, eam 

etiam ad Z, B uersus productam concurrere. ergo 

ΓΖ in utramque partem producta cum sectione con- 
curret. 


4 


XIX, 


In qualibet coni sectione recta, quaecunque a 
diametro rectae ordinate ductae parallela ducitur, cum 
sectione concurret. 

sit coni seclio, cuius diameirus sit 4B, et in dia- 
metro punctum aliquod B sumatur, et per B rectae 
ordinate ductae parallela ducatur BI: dico, BI' 
productam cum sectione concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod 4f; 
uerum eliam .4 in seclione est; itaque recta ab 4 
ad 7f ducta intra sectionem cadet [prop. X]. et quoniam 


In figura priore litteras 4, B permutaui, altera in prop. 19 
hab. V, sed numerus 18 (e corr.) additus ei est. 


b 
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συμπίπτει αὐτῇ ἡ 44, καί ἐστι τῇ κατηγμένῃ παρ- 
ἄλληλος ἡ ΒΓ, καὶ ἡ ΒΓ ἄρα συμπεσεῖται vi) 4.4. καὶ 
εἰ μὲν μεταξὺ τῶν 4, 4 σημείων, φανερόν, ὅτι καὶ 
τῇ τομῇ συμπεσεῖται, εἰ δὲ ἐχτὸς τοῦ 4 ὡς κατὰ τὸ E, 


πρότερον τῇ τομῇ συμπεσεῖται. ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ B παρα 
τεταγμένως κατηγμένην ἀγομένη εὐθεῖα συμπεσεῖται τῇ 
tou ῇ. , 

κ΄. 


᾿Εὰν ἐν παραβολῇ ἀπὸ τῆς τομῆς καταχϑῶσι δύο 
εὐθεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγμένως, ἔσται ὡς τὰ 
dx αὐτῶν τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως αἵ ἀπο- 
τεμνόμεναι ὑπ᾽ αὐτῶν ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ 
κορυφῇ τῆς τομῆς. ι 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 4B, καὶ εἰλήφϑω 
τινὰ σημεῖα ἐπ᾽ αὐτῆς τὰ Γ, 4, καὶ ἀπὸ τῶν I, 4 
τεταγμένως κατήχϑωσαν ἐπὶ τὴν AB αἱ ΓΕ, 4Ζ. 
λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ 412 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, 
οὕτως ἡ Z4 πρὸς AE. 

ἔστω γὰρ παρ᾽ ὃν δύνανται oí καταγόμεναι ἡ AH-* 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς 42 τῷ ὑπὸ ZAH, 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ τῷ ὑπὸ τῶν EAH. ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ ZZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὲ ὑπὸ ZAH 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΔΗ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ZAH πρὸς τὸ ὑπὸ 
EAH, οὕτως ἡ Z4 πρὸς 4Ε᾿ καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ZZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως ἡ Z4 πρὸς AE. 


, 


κα΄. 
Ἐὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
εὐθεῖαι ἀχϑῶσι τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, ἔσται 


7. * ] p, om. V, m. 2 v. 25. κα i? om. V, m.2 v. 26. 
5] (alt) ἡ V; corr. p. περιφέρεια V; corr. p. 
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recta ab 44 rectae ordinate ductae parallela ducta extra 
sectionem cadit [prop XVII], et cum illa concurrit 
4 4, et ΒΓ rectae ordinate ductae parallela est, etiam 
BI'cum 44 coneurret. et siue inter puncta 4, Z 
concurrit, manifestum est, eam etiam cum sectione 
concurrere, siue exira 4/ concurrit ut in E, prius 
cum sectione coneurret. ergo recía a B rectae ordinate 
ductae parallela ducta cum sectione concurret. 


XX. 


Si in parabola a sectione duae rectae ad diametrum 
ordinate ducuntur, erunt, ut quadrata earum inter 
4 se, ita rectae ab iis e diametro ad 

uerticem seclionis abscisae. 

sib parabola, euius diametrus sit 
4I—E-Zz p 4B, etin ea puncta aliqua sumantur 
I, 4, οἱ & I, 4 ad 48 ordinate 

ducantur ΓΕ, 42. dico, esse 

42 :DE -- Ζ4: 4Ε. 
10 enim parametrus 44H. est igitur 
[prop. ΧΙ] 23 — Z4»« AH, l'E'— EA» AH. 

quare 


Z 


42 ΓΕ —ZA»x AH: EA«AH. 
esi autem 

ΖΑ». AH: EA» AH — ZA: AE. 
ergo eliam 42^ : ΓΕ — Z4: AE. 


XXI. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli 
rectae ad diamelrum ordinate ducuntur, quadrata earum 
ad spatia comprehensa rectis ab iis ad terminos lateris 


10 


15 


2b 


(4 KO9NIKESN α΄. 


τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα πρὸς uiv τὰ περιεχόμενα 
χωρία ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τοῖς 
πέρασι τῆς πλαγίας πλευρᾶς τοῦ εἴδους ὡς τοῦ εἴδους 
ἡ ὀρϑία πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν, πρὸς ἄλληλα δέ, 
ὡς τὰ περιεχόμενα χωρία ὑπὸ τῶν, ὡς εἴρηται, ἀπο- 
λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος μὲν ἡ 48, παρ᾽ ἣν δὲ δύνανται αἱ κατ- 
ἀγόμεναι ἡ AT, xol κατήχϑωσαν ἐπὶ τὴν διάμετρον 
τεταγμένως αἵ 4 E, ΖΗ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς μὲν τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4HB, οὕτως ἡ AT 
πρὸς 48, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 E, 
οὕτω τὸ ὑπὸ τῶν 4ΗΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AEB. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ ΒΓ διορίξουσα τὸ εἶδος, καὶ διὰ 
τῶν E, H τῇ 4Γ παράλληλοι ἤχϑωσαν αἵ ΕΘ, HK: 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ZH τῷ ὑπὸ KHA, τὸ 
δὲ ἀπὸ τῆς 4Ε τῷ ὑπὸ GEA. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
ἡ ΚΗ πρὸς ΗΒ, οὕτως ἡ I4 πρὸς 48, ὡς δὲ ἡ KH 
πρὸς HB, τῆς 4H κοινοῦ ὕψους λαμβανομένης οὕτως 
τὸ ὑπὸ KHA πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗ4, ὡς ἄρα ἡ ΓΑ 
πρὸς 48, οὕτως τὸ ὑπὸ ΚΗΑ͂, τουτέστι τὸ ἀπὸ ZH, 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΗ“. διὰ τὰ αὐτὰ δή ἐστι καί, ὡς τὸ 
ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ὑπὸ BEA, οὕτως ἡ ΓΑ͂ πρὸς AB. 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ὑπὸ BH 4, οὕτως 
τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ὑπὸ BE: ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε, οὕτως τὸ ὑπὸ BHA πρὸς τὸ 
ὑπὸ BEA. 


2. ὑπολαμβανομένων V; corr.p. 7.75] ἡ V; corr.p. ἢ 
ἡ V; corr. p. 10. uév] cp, supra scr. m. 1 V. 14. 81} 
ΗΒΓ V; corr. p. 16. KH4] KAH V; corr. Memus. 22. 
τά] om. V; corr. p. 23. ἡ] p, om. V in extr. lin. 34, πρός] 
z ἸῺ ras. m. 1 V. 27. BEA] BE, EA V; corr. Memus. 
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iransuersi figurae abscisis rationem habent, quam latus 
rectum figurae ad iransuersum, inter se autem, quam 
spatia comprehensa rectis, uti diximus, abscisis. 


sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, parametrus autem A4I', et ad dia- 
metrum ordinate ducantur ΖΕ, ZH. dico, esse 
ΖΗ": AH »« HB — AT': AB, 
LZH*:4E!— ΔΗ», HB: AE »« EB. 
ducatur enim BI' diagonalis figurae, et per E, H 
reciae 4I' parallelae ducantur ΕΘ, HK. est igitur 
(prop. XII—XIII; de circulo u. Eutocius] 
ZH! — KH» HA, AE? — ΘΕ ;« EA. ei quoniam 
est KH: HB —I0'4: 4B [Eucl. VI, 4], et 4H com- 
muni altitudine sumpta 
KH:HB-—KH«HA: BH»« HA, 
erit 
DIA4:4B—KH?«HA:BH»«HA-—ZH*:BH»« H A. 
iam eodem modo erit ΖΕ: BE»« EA — I4: AB. 
quare etiam ZH': BH»« H4 — AE! : BE »« E A. 
et permutando [Eucl. V, 16] 
ZH!:4E*— BH» HA: BE»« EA. 


Q 
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κβ΄. 

᾿ὰν παραβολὴν ἢ ὑπερβολὴν εὐϑεῖα τέμνῃ κατα 
δύο σημεῖα μὴ συμπίπτουσα τῇ διαμέτρῳ ἐντός, ἐκ- 
βαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς ἐκτὸς 
τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολὴ ἣ ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ AB, 
καὶ τεμνέτω τις εὐθεῖα τὴν τομὴν χατὰ δύο σημεῖα 
τὰ Γ, 4. λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἐκτὸς τῆς τομῆς τῇ 48. 

κατήχϑωσαν ἀπὸ τῶν Γ, 4 τεταγμένως αἱ ΓΕ, 4 B: 
ἔστω δὲ πρῶτον ἡ τομὴ παραβολή. ἐπεὶ οὖν ἐν τῇ 
παραβολῇ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
4B, οὕτως ἡ ΕΑ πρὸς 48, μείξων δὲ ἡ AE τῆς AB, 
μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ τοῦ ἀπὸ τῆς 48. 
ὥστε καὶ ἡ ΓΕ τῆς 4B μείξων ἐστί. καί εἶσι παρ- 
ἄλληλοι" ἡ D4 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 48 
διαμέτρῳ ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

ἀλλὰ δὴ ἔστω ὑπερβολή. ἐπεὶ οὖν ἐν τῇ ὑπερ- 
βολῇ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B4, 
οὕτως τὸ ὑπὸ ΖΕ.“ πρὸς τὸ ὑπὸ ΖΒ4, μεῖζον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ τοῦ ἀπὸ τῆς 4B. καί εἶσι παρ- 


. ἄλληλοι" ἡ I'4 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ δια- 


25 


μέτρῳ τῆς τομῆς ἐκτὸς τῆς τομῆς. 
κγ΄. 
Ἐὰν ἔλλειψιν εὐθεῖα τέμνῃ μεταξὺ κειμένη τῶν 
δύο διαμέτρων, ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν 
διαμέτρων ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


1. κβΊ p, om. V, m. 2v. 18. AE] 4B Vi EAp (4 6. 


corr). 15. 4B] AB V; corr. p. 16. ἄρα] p, om. V. 18. 
Mg. m. 1 Δι... V. 84. xy' |] p, om. V, m. 2 v. 
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XXII. 
$1 recta cum diametro non concurrens intra sectionem 
parabolam uel hyperbolam in duobus punctis secat, pro- 
ducta cum diametro sectionis extra sectionem concurret. 
sib parabola uel hyperbola, cuius diametrus sit 
4 B, οὗ recta aliqua sectionem secet in duobus punctis 


Γ, 4. dico, rectam ΓΖ productam cum diametro 
A B exira sectionem concurrere. 

ἃ I', 4 enim ordinate ducantur ΓΕ, 4B; prius 
autem sectio sib parabola. i&m quoniam in parabola 
est ΓΕ": 4B! — EA: AB [prop. XX], et 4E AB, 
erii etiam I'E* — 4B*. quare etiam DE 4B. et 
sunt parallelae; itaque ΓΖ producta cum diametro 
AB extra sectionem concurret. 

iam uero sib hyperbola. quoniam igitur in hyper- 
bola est ΓΕ": Β4") —ZESEA:ZB» BA (prop. 
XXI], erit etiam I'E* — 4B*. et sunt parallelae; ita- 
que ΓΖ producta cum diametro sectionis extra sectionem 


concurret. 
XXIII. 


Si recta ellipsim secat inter ambas diametros posita, 
producta cum utraque diametro extra sectionem con- 
curret. 


18 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετροι αἴ A B, ΓΖ, καὶ τεμνέτω 
τις εὐθεῖα τὴν τομὴν ἡ ΕΖ μεταξὺ κειμένη τῶν AB, L4 
διαμέτρων. λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ἑκατέρᾳ τῶν 48, I'4 ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

5 κατήχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν E,Z τεταγμένως ἐπὶ 
μὲν τὴν AB αἱ HE, ZO, ἐπὶ δὲ τὴν 4Γ αἱ ΕΚ, Z A. 
ἔστιν ἄρα, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ τῆς EH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZO, οὕτως τὸ ὑπο BH. πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΘΑ, ὡς δὲ 
τὸ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ EK, οὕτως τὸ ὑπὸ 414Γ 

10 πρὸς τὸ ὑπὸ 4 ΚΙ͵Ί. καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ ΒΗ Α usttov 
τοῦ ὑπὸ BO. ἔγγιον γὰρ τὸ ἢ τῆς διχοτομίας" τὸ 
δὲ ὑπὸ 44Γ τοῦ ὑπὸ ΖΔΚΓ μεῖξον᾽ μεῖξον ἄρα καὶ 
τὸ μὲν ἀπὸ τῆς ΗΕ τοῦ ἀπὸ ΖΘ, τὸ δὲ ἀπὸ ZA τοῦ 
ἀπὸ ΕΚ' μείξων ἄρα καὶ ἡ μὲν ΗΕ τῆς ΖΘ, ἡ δὲ 

15 ZA τῆς EK. καί ἔστι παράλληλος ἡ μὲν ΗΕ τῇ ΖΘ, 
ἡ δὲ ZA τῇ EK* ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῦται 
ἑκατέρᾳ τῶν 48, ΓΖ διαμέτρων ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


κδ΄. 
᾿Εὰν παραβολῇ ἢ ὑπερβολῇ εὐϑεῖα καϑ᾽ ἕν σημεῖον 
20 συμπίπτουσα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς 
τομῆς, συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ. 
ἔστω παραβολὴ ἢ ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, 
καὶ συμπιπτέτω αὐτῇ εὐθεῖα ἡ ΓΖ E κατὰ τὸ 4 καὶ 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐχτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. 
25 λέγω, ὅτι συμπεσεῖται τῇ 48 διαμέερῷ. 
εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Ζ, καὶ 


1. αἴ] p, om. V. 6. διὰ κα΄ τούτου τοῦ βιβλέου m 
m. 1 V. 6. Z4] ΖΝ V; corr. p. 10. ἐστι] c, ἐστιν 
11. διὰ τὸ ε΄ τοῦ f στοιχ. mg. m. 1 V. 18. xà'] p, om. V, 
m. 2 v. : 
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sit ellipsis, cuius diametri sint. 4B, I'Z, et recta 
EZ inter diameiros 4B, I'4 posita sectionem secet. 
dico, rectam EZ productam cum 
utraque diametro 4B, ΓΖ exira 
sectioneh concurrere. 
ducantur enim ab E, Z ad 
AB ordinate HE, ZO, ad AT 
autem EK, Z4. erit igitur 
[prop. XXI] 
EH?: ΖΘ — BH»«HA : B0 5« 0 A, 
Z4 :EK? — 44»5« AT: AK: KI: 
est autem BH »« H.4 ^ B0 »« 0.4; H enim puncto 
medio propius est [Eucl. II, 5]; et 
442 AI' 4K KT [ib.. 
quare etiam HE? — ΖΘ", Zf* — EK?. itaque etiam 
HE? Z0,2475 EK. eti HE rectae ZO, Z 4 rectae 
EK parallela est. ergo EZ producta cum utraque 
diametro 4B, I'z1 extra sectionem concurret. 


XXIV. 


Si recta cum parabola uel hyperbola in uno puncto 
concurrens in utramque partem producta extra sectio- 
nem cadit, cum diametro con- 
curret. 

sit parabola uel hyperbola, 
cuius diametrus sit 4B, et 
d T recta ΓΖ E eum ea in z/ con- 

currat, et in utramque partem 
producta extra sectionem cadat. 
dico, eam cum diametro 4B concurrere. 

sumatur enim in sectione punctum aliquod Z, et 


Qt 
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ἐπεξεύχϑω ἡ 4 Z* ἡ 42 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεδεῖται 
τῇ διαμέτρῳ τῆς τομῆς. συμπιπτέτω κατὰ τὸ 4" καί 
ἐστι μεταξὺ τῆς τε τομῆς καὶ τῆς Ζ4.4 ἡ DAE. καὶ 
ἡ LAE ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ 
ἐκτὸς τῆς τομῆς. 


, 


X6. 


"Env ἐλλείψει εὐθεῖα συμπίπτουσα μεταξὺ τῶν δύο 
διαμέτρων ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἕκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς 
τομῆς, συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν διαμέτρων. 

ἔστω ἔλλειψις, ἧς διάμετροι αἱ 4B, ΓΖ, καὶ ταύτῃ 
συμπιπτέτω τις εὐθεῖα μεταξὺ τῶν δύο διαμέτρων ἡ 
EZ κατὰ τὸ H καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς 
πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, ὅτι ἡ EZ συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ 
τῶν 48, ΓΖ. 

κατήχϑωσαν ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὰς 48, ΓΖ τεταγμένως 
αἱ HO, ΗΚ. ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἢ ΗΚ τῇ AB, 
συμπέπτωκε δέ τις τῇ ΗΚ ἡ HZ, καὶ τῇ 48 ἄρα 
συμπεσεῖται. ὁμοίως δὴ καὶ τῇ ΓΖ συμπεσεῖται ἡ ΕΖ. 


’ 


ΚΕ. 

"Eàv ἐν παραβολῇ ἢ ὑπερβολῇ εὐθεῖα ἀχϑῇ παρὰ 
τὴν διάμετρον τῆς τομῆς, συμπεσεῖται τῇ τομῇ xaO" 
ἕν μόνον σημεῖον. 

ἔστω πρότερον παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ ABI, 
ὀρϑία ὃδὲ ἡ 44, καὶ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΕΖ. λέγω, ὅτι 1 EZ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 


τομῇ. 
2. τῆς] ἐκτὸς τῆς Halle. 6. τῆς] om. in extr. lin. V, 
corr. v p. 6 p, P V, m. 2 T 16. HK] (pr.) P 


corr. ex OKm1 ἢ] p, om. Y . 19. κ6΄] D» om. V, 
m. 9 v. 20. ἐν] addidi; om. 8. 7] p, om 


p ent 
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ducatur 4/Z. 412 igitur producta cum diametro sec- 
tionis coneurret [prop. XXII] concurrat in 44. et 
IAE inier sectionem et rectam Zz144 posita est. 
ergo eliam ΓΖ E producta cum diametro extra sectio- 
nem concurret. 


XXV. 


Si recta cum ellipsi inter ambas diametros con- 
currens in utramque partem producta exira sectionem 
cadit, cum utraque diametro concurret. 

sit ellipsis, cuius diametri sint 4B, ΓΖ, et cum 
ea recta EZ inter ambas diamelros concurrat in H 
el in utramque partem pro- 
ducta exira sectionem cadat. 
dico, EZ cum utraque dia- 
» meiro 4B, ΓΖ concurrere. 

ab H ad 4B, I'4 ordi- 
nate ducantur HO, H K. quon- 
iam HK rectae 4B parallela 
est, et recta aliqua HZ eum ΗΠ Καὶ concurrit, etiam 
eum 4B concurret. «et eadem de causa eliam EZ 
cum I'Z/ concurret. 


XXVI. 


Si in parabola uel hyperbola recta diametro sec- 
lionis parallela ducitur, cum sectione in uno puncto 
solo concurret. 

sit prius parabola, cuius diametrus sit 4 BI latus 
autem rectum .4 7f, et rectae 4 B parallela ducatur EZ. 


dico, EZ productam cum sectione concurrere. 
Apollonius, ed. Heiberg. 6 


10 


15 


20 


25 
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εἰλήφϑω γάρ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς ΕΖ τὸ E, καὶ 
ἀπὸ τοῦ E παρὰ τεταγμένως. κατηγμένην ἤχϑω ἡ 
EH, καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΕ μεῖξον ἔστω τὸ ὑπὸ 4.4, 
καὶ ἀπὸ τοῦ Γ τεταγμένως ἀνήχϑω y ΓΘ' τὸ ἄρα 
ἀπὸ τῆς ΘΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 4 4I. μεῖξον δὲ 
τὸ ὑπο 44Γ τοῦ ἀπὸ EH' μεῖζον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
ΘΓ τοῦ ἀπὸ EH: μείξων ἄρα καὶ ἡ ΘΓ τῆς ΕΗ. καί 
εἰσι παράλληλοι’ ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη τέμνει τὴν 
OI* ὥστε καὶ τῇ τομῇ συμπεσεῖται. 

συμπιπτέτω κατὰ τὸ K. 

λέγω δή, ὅτι καὶ καϑ' fv μόνον σημεῖον τὸ Καὶ 
συμπεσεῖται. εἰ γὰρ δυνατόν, συμπιπτέτω καὶ κατὰ 
τὸ 4. ἐπεὶ οὖν παραβολὴν εὐθεῖα τέμνει κατα δύο 
σημεῖα, ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέτρῳ τῆς 
τομῆς" ὅπερ ἄτοπον᾽ ὑπόκειται γὰρ παράλληλος. ἡ 
ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη xc9* ἕν μόνον σημεῖον συμπίπτει 
τῇ τομῇ. 

ἔστω δὴ ἡ τομὴ ὑπερβολή, πλαγία δὲ τοῦ εἴδους 
πλευρὰ ἡ 4B, ὀρϑία δὲ ἡ A4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4B 
καὶ. ἐκβεβλήσϑω. τῶν αὐτῶν p z e 
δὴ κατασκευασϑέντων 1490 ἀπὸ 
τοῦ Γ τῇ 44 παράλληλος ἡ 
ΓΜ. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ ΜΓΑ 
μεῖξον ἐστι τοῦ ὑπὸ AAT, καί 
ἐστι τῷ μὲν ὑπὸ MI'A ἴσον τὸ 
ἀπὸ ΓΘ, τὸ δὲ ὑπὸ 44Γ μεῖξον 4 
τοῦ ἀπὸ HE, μεῖξον ἄρα καὶ 
τὸ ἀπὸ ΓΘ τοὺ ἀπὸ ΕΗ. ὥστε καὶ ἡ ΓΘ τῆς ΕΗ 
μείξων ἐστί, καὶ τὰ’ αὐτὰ τοῖς πρότερον συμβήσεται. 


B5 


4. τοῦ] insertum m. 1 V. 10. K] I' V; corr. p. 18. 
τοῦ εἴδους͵] cv p, ob pergam. ruptum incerta in V. 
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sumatur enim in EZ punctum aliquod E, et ab E 
rectae ordinate ductae parallela ducatur EH, et sit 
447 AT HE?, ἃ I' au- 
* tem ordinate erigatur ΓΘ. 
est igitur 9I? — 14 »« AT 
[prop. XI]. est autem 
4 T 44» AI EH*. 
itaque eliam OI*? — EH*; 
quare etiam ΘΙ» EH. et 
sunt parallelae; EZ igitur 
producta rectam ΘΙΓ secat. 
ergo etiam cum sectione concurrit. 
concurrat in K. ; 
jam dico, eam etiam in solo puncto K concurrere. 
nam si fieri potest, etiam in 71 concurrat. quoniam 
igitur recta parabolam in duobus punctis secat, pro- 
ducta cum diameiro sectionis coneurret [prop. XXII]; 
quod fieri non potest. supposuimus enim, eas par- 
allelas esse. ergo EZ producta in uno solo puncto 
cum sectione concurrit. 
iam igitur sectio hyperbola sit, 44B autem latus 
' sectionis transuersum et 4.4 latus rectum, ducaturque 
44 B ei producatur. iisdem igitur praeparatis a I' rec- 
iae 441 parallela ducatur I'M. iam quoniam 


MI 5»« I4 44» AT, 


E Z 


et 
ΓΘ" — MI'I'A [prop. XII], 


4A» AT 7 HE?, 


erii eliam 1'68*^ EH*. quare etiam ΓΘ.» EH, et 
eadem, quae antea, euenient [prop. XXII]. 
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κζ΄. 

᾿Εὰν παραβολῆς τὴν διάμετρον εὐϑεῖα τέμνῃ, ἐκβαλ- 
λομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ ταύτην 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἐντὸς τῆς τομῆς ἡ ΓΖΩ͂. λέγω, 
ὅτι ἡ ΓΖ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα τὰ μέρη συμπεσεῖται 
τῇ τομῇ. 

ἤχϑω γάρ τις ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τεταγμένως κατηγ- 
μένην ἡ AE: ἡ AE ἄρα ἐκτὸς πεσεῖται τῆς τομῆς. 

ἤτοι δὴ ἡ ΓΖ τῇ AE παράλληλός ἐστιν ἢ οὔ. 

εἰ μὲν οὖν παράλληλός ἐστιν αὐτῇ, τεταγμένως 
κατῆκται, ὥστε ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεδεῖται 
τῇ τομῇ. 

μὴ ἔστω δὴ παράλληλος τῇ AE, ἀλλ᾽ ἐκβαλλομένη 
συμπιπτέτω τῇ 4E κατὰ τὸ E. ὅτι μὲν οὖν τῇ τομῇ 
συμπίπτει ἐπὶ τὰ μέρη, ἐφ᾽ & ἐστι τὸ E, φανερόν" εἰ 
γὰρ τῇ 4Ε συμβάλλει, πολὺ πρότερον τέμνει τὴν τομήν. 

λέγω, ὅτι καὶ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη ἐκβαλλομένη 
συμπίπτει τῇ τομῇ. ἔστω γὰρ παρ᾽ ἣν δύνανται ἢ 
ΜΑ καὶ τεταγμένως ἡ HZ, καὶ τὸ ἀπὸ 44) ἴσον 
ἔστω τῷ ὑπὸ BAZ, καὶ παρατεταγμένως ἡ ΒΚ συμ- 
πιπτέτω τῇ ΖΓ κατὰ τὸ I. ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 
ZAB τῷ ἀπὸ 44, ἔστιν ὡς ἣ AB πρὸς 44, ἡ 44 
προς 4Z' καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ B πρὸς λοιπὴν τὴν 
AZ ἐστιν, ὡς ἡ ΒΑ πρὸς 424. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
B4 πρὸς τὸ ἀπο Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ B4 πρὸς τὸ 
ἄπο 44. ἐπειδὴ δὲ ἴσον τὸ ἀπὸ 44 τῷ ὑπὸ BAZ, 


1, xj] p, om. V, m.2v. 21. BAZ] ΒΖΑ͂ V; corr. p (τῶν 
B A, AZ) BkK]scripsi cum Memo; I'K V; | Bp; TB Halley, sed 
in fig. K habet cum V. 98. διὰ i£! τοῦ ς΄ στοιζ. mg. m. 1 V. 
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XXVII. 


Si recta diametrum parabolae secat, in utramque 
parlem producta cum sectione concurret. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4.8, et hanc recta 
aliqua ΓΖ intra sectionem secet. dico, ΓΖ in utram- 
que parlem productam cum sectione concurrere. 

ducatur enim ab 4 rectae ordinate ductae par- 
allela 4 E; 4 E igitur extra sectionem cadet [prop. XVII]. 
I4 igitur rectae 4 E aut parallela est aut. non par- 
allela. 

si igitur ei parallela est, ordinate ducta est; quare 
in utramque partem producta cum sectione concurret 
[prop. XIX]. ne sit igitur rectae 4E par- 
alela, et producta cum 4E in E con- 
currat. iam igitur eam ad partes E uersus 
cum sectione concurrere, manifestum est; 
nam si cum .4E concurrit, multo prius 
sectionem secaií. 

dico, eam etiam ad alteram partem pro- 
ductam cum sectione concurrere. sit enim 
MA parametrus et HZ ordinate ducta, 
el sib 421* — B4 »« AZ, et BK rectae 
ordinate ductae parallela concurrat cum ΖΓ in I. 
quoniam Z 4 »« 48 — 4.3, erii 4B:44—44:4Z 
[Eucl. VI, 17] quare etiam ΒΖ: ZZ — ΒΑ: 44 
Liucl. V,19] quare etiam | 

Bf: --- Β453: 4.43. 


I 


E 


24. διὰ ιϑ' τοῦ ε΄ στοιχ. mg. m. 1 V. 25. διὰ μβ΄ τοῦ ς΄ 
στοιχ. mg. m. 1 V. 27. διὰ WT τοῦ ιϑ' τοῦ ς΄ στοιχ. mg. 
m. 1 V. 
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ἔστιν ὡς ἡ BA πρὸς 4Z, οὕτως τὸ ἀπὸ BA πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44, τουτέστι τὸ ἀπὸ BA πρὸς τὸ ἀπὸ AZ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ζ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, ὡς δὲ ἡ AB πρὸς AZ, οὕτως 

5 vo ὑπὸ BAM πρὸς τὸ ὑπὸ ZAM. ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΒΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, οὕτως τὸ ὑπὸ BAM πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΖΑ͂ Μ' καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΜ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ ZAM. τὸ δὲ ἀπὸ ΖΗ 
ἴσον τῷ ὑπὸ ZAM διὰ τὴν τομήν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ ΒΓ ἄρα 

10 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΒΑ͂Μ. πλαγία δὲ ἡ AM, παρα- 
τεταγμένως δὲ 9 ΒΓ. ἡ ἄρα τομὴ ἔρχεται διὰ τοῦ Γ, 
καὶ συμπίπτει τῇ τομῇ ἡ ΓΖ κατὰ τὸ I. 


κη΄. 
᾿Εὰν εὐθεῖα ἐφάπτηται μιᾶς τῶν ἀντικειμένων, 
15 ληφϑῇ δέ τι σημεῖον ἐντὸς τῆς ἑτέρας τομῆς, καὶ δι᾽ 
αὐτοῦ παράλληλος ἀχϑῇ τῇ ἐφαπτομένῃ εὐθεῖα, ἐκ- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν ἡ 4B διάμετρος, καὶ τῆς 
4 τομῆς ἐφαπτέσϑω τις εὐθεῖα ἡ ΓΖ, καὶ εἰλήφϑω 
- 90 t. σημεῖον ἐντὸς τῆς ἑτέρας τομῆς τὸ E, καὶ διὰ τοῦ 
E τῇ ΓΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ EZ. λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ 
ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 
ἐπεὶ οὖν δέδεικται, ὅτι ἡ D4 ἐχβαλλομένη συμ- 
πεσεῖται τῇ 4B διαμέτρῳ, καί ἐστι παράλληλος αὐτῇ 
25 ἡ EZ, ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ διαμέ- 
Too' συμπιπτέτω κατὰ τὸ H, καὶ τῇ HB ἴση κείσϑω 
ἡ 40, καὶ διὰ τοῦ Θ τῇ ΖΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ 


1. 4Z] sic V, sed pro Z alia forma eiusdem litterae re- 
Stibula manu 1. 2. τουτέστι — 4Z] bis V; corr. cp. 8. Mg. 
[διὰ δ΄] τοῦ ς΄ m. 1 V. 6. BAM] ABM V; corr. Memus. ᾿ 
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quoniam autem est 4.215 — ΒΑ »« AZ, erit 

BA: AZ — Bf: 4.45" [Eucl. V def. 9], 
hoc est. B4: 4Z — Bzf?*: 4Z?. est autem 

BZh:42 -—BI?*:ZH? [Eucl. VI, 4], 
ei 4B: 4Z — BA45« 4M:ZA»« AM. itaque 

BI*:ZH?-— B4»« 4M:ZA»« AM. 
et permutando [Eucl. V, 16] 

BI*:BA4A»« AM—ZH?:ZA»« AM. 
uerum propier sectionem est ZH? — Z4 »« AM 
[prop. XI]. quare etiam BI? — BA4»« 4M. uerum 
AM latus iransuersum est et BI' rectae ordinate 
ductae parallela. ergo sectio per I' ueniet [prop. XX], 
el ΓΖ cum sectione concurrit in Γ. 


XXVIII. 

Si recta alterutram oppositarum contingit et inira 
alteram sectionem punctum aliquod sumitur, ei per id: 
recta contingenti parallela ducitur, haec in utramque 
partem producta cum sectione concurret. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 44 B, et sec- 
lionem .4 contingat recta I'z1, et inira alteram sec- 
lionem punctum aliquod E sumatur, et per E rectae 
I'4 parallela ducatur EZ. dico, EZ in utramque 
partem productam cum sectione concurrere. 

quoniam igitur demonsirauimus, ΓΖ productam 
eum diametro 4B concurrere [prop. XXIV], eique par- 
allela est EZ, EZ producta cum diametro concurret; 
 eonecurrat in H, ei ponatur 40 — HB, et per Θ rec- 
iae ZE parallela ducatur 9 K, ordinüteque ducatur 


8: πρός — ZH] bis V; corr: p. 11. [διὰ] κ΄ τούτου τοῦ 
βιβλίου] mg. m. 1 V. 13. κη΄] p, om. V, m. 9 v. 
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OK, xal τεταγμένως κατήχϑω ἡ KA, xal vij 40 ἴση 
κείσϑω ἡ HM, xol παρατεταγμένως 5490 ἡ MN, 
καὶ προδεχβεβλήσϑω ἐπ᾽ εὐθείας ἡ ΗΝ. xal ἐπεὶ 
παράλληλός ἐστιν d ΚΑ τῇ ΜΝ, ἢ δὲ KO τῇ HN, 
καὶ μία εὐθεῖά ἐστιν ἢ AM, ὅμοιόν ἐστι τὸ KA 
τρίγωνον τῷ HMN τριγώνῳ. καὶ ἴση ἐστὶν ἡ A0 
τῇ HM: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΑ τῇ ΜΝ. ὥστε καὶ 
τὸ ἀπὸ ΚΑ τῷ ἀπὸ MN ἴσον ἐστί. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἢ 40 τῇ HM, ἡ 0$ 40 τῇ ΒΗ, κοινὴ δὲ ἢ 
AB, ἴση ἄρα ἐστὶν ἣ BA τῇ ΑΜ' ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ ΒΑ4 τῷ ὑπὸ 4ΜΒ. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΛΑΑ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΑ, οὕτως τὸ ὑπὸ 4 ΜΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΜΝ. καί ἐστιν, ὡς τὸ ὑπὸ BA4 πρὸς τὸ ἀπὸ AK, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν óg8íav: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ AMB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΝ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. τὸ N 
ἄρα πρὸς τῇ τομῇ ἐστιν. ἡ ΕΖ ἄρα ἐκβαλλομένη 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ κατὰ τὸ Ν. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, ὅτι καὶ ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη 
ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


x9. 
᾿Εὰν ἐν ἀντικειμέναις εὐθεῖα προσπίπτῃ διὰ τοῦ 
κέντρου πρὸς ὁποτέραν τῶν τομῶν, ἐκβαλλομένη τεμεῖ 
τὴν ἑτέραν τομήν. | 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 4 B, κέντρον 
δὲ τὸ D', καὶ ἡ ΓΖ τεμνέτω τὴν 44 τομήν. λέγω, 
ὅτι καὶ τὴν ἑτέραν τομὴν τεμεῖ. 


1. ΚΑ] evp, ΘΚ e corr. m. 1 V. 9. BH] c, B e corr.- 

m. 1 V. 11. BA44] BA4A V; corr. p (BA, A44). BAA] 

BAA V; corr. p (τῶν BA, AA). 20. x9'] p, om. V, m. 8 v. 
21. διά] euan. V. 22, τέμει V; corr. p. 
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ΚΑ, et ponatur HM — 446, et rectae ordinate ductae 
parallela ducatur MN, et in directum producatur EH, 
D ut fiat ΗΝ. iam quoniam 
K 4 reciae M N, ΚΘ rectae 
HN parallela est, et 4M 
una est recta, erit 
K64co HMN. 

et 460 — H M; quare 
KA4-—MN 

[Eucl. VI, 4]. quare etiam K 45 — MN?. et quoniam 
40 — HM, 40 — BH, et 4B communis est, erit 
BA-4HM. ique erit 


BA»«44-—4A4M » MB. 


quare 
ΒΑ». 44: K 4 — AM» MB: MN?*. 
est autem ub B 4»« 4.4 ad AK*?, ita latus transuersum 
ad latus rectum [prop. XXI] quare etiam ut 
AM »« MB: MN?, 

iia latus iransuersum ad latus rectum. ergo Ν in 
sectione est [ib ergo EZ producta cum sectione 
in N concurret. 

iam similiter demonstrabimus, eam etiam ad alte- 
ram partem productam cum sectione concurrere. 


XXIX. 


Si in oppositis recta per centrum ad utramuis sec- 
lionum adcidit, producta alteram sectionem secabit. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
autem Γ᾽, ei I'4 sectionem 414] secei. dico, eam 
eliam alteram sectionem secaturam esse. 
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τεταγμένως γὰρ κατήχϑω ἡ ΕΖ, καὶ τῇ AE ἴση 
κείσϑω ἡ ΒΖ, καὶ τεταγμένως ἤχϑω ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ 
ἴση ἐστὶν ἡ EA τῇ ΒΖ, κοινὴ δὲ ἡ AB, ἴσον ἄρα 
τὸ ὑπὸ BEA τῷ ὑπὸ 428. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ 
ὑπὸ BEA πρὸς τὸ ἀπὸ AE, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ AZB πρὸς τὸ ἀπὸ ZH, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ BEA 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε, οὕτως τὸ ὑπὸ 428 πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΖΗ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ BEA τῷ ὑπὸ 428’ ἴσον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ ΕΖ τῷ ἀπὸ ZH. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 
μὲν ΕΓ τῇ ΓΖ, ἡ δὲ AE τῇ ΖΗ, καὶ εὐϑεῖά ἐστιν 
ἡ ΕΖ, καὶ παράλληλος ἡ EZ τῇ ΖΗ, καὶ ἡ ΔΗ ἄρα 
εὐθεῖά ἐστι. καὶ ἡ ΓΖ ἄρα τεμεῖ καὶ τὴν ἑτέραν τομήν. 


λ΄. 
᾿Εὰν ἐν ἐλλείψει ἢ ἀντικειμέναις εὐθεῖα ἀχϑῇ ἐφ᾽ 
ἑκάτερα τοῦ κέντρου συμπίπτουσα τῇ τομῇ, δίχα τμη- 
ϑήσεται κατὰ τὸ κέντρον. 
ἔστω ἔλλειψις T, ἀντικείμεναι, διάμετρος δὲ αὐτῶν 
ἡ 4B, κέντρον δὲ τὸ DI, καὶ διὰ τοῦ Γ' ἤχϑω τις 
εὐθεῖα ἡ ΔΓΕ. λέγω. ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΖΩ͂ τῇ ΓΕ. 


4. 


^ 


ἤχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ 4Z, EH. καὶ ἐπεί 


ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ ΒΖΑ πρὸς τὸ ἀπὸ Z4, ἡ πλαγία 


6. ἀλλά --- 1. ὀρϑίαν)] om. V; corr. Memus; cfr. p. 99, 1. 
10. ἀπό] (pr.) ὑπό V; corr. p. 14. 1 p, om. V, m. 2 v. 
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ordinate enim ducatur EZ, et ponatur BZ-—AE, 
ordinateque ducatur ZH. iam quoniam est E4 --Ἢ ΒΖ, 
et 4B communis esti, erit 
BE EA-—AZs»ZB. 
et quoniam est, ut 

BE EA: AE, 
ila latus transuersum ad 
latus rectum, uerum etiam 
ut 4Z»« ZB:ZH?, ita latus transuersum ad latus 
rectum (prop. XXI], erit etiam 

BE EA: 4E? — AZ» ZB: ΖΗ". 

est autem B.E »« EA — AZ »« ZB. quare etiam 
ΕΔ)" --- ΖΗ" [Eucl V, 91. 

quoniam igitur est ΕΓ — ΓΖ, AE — ΖΗ, et EZ 
recta est, οὐ E! rectae ZH parallela, etiam ΖΗ 
recta est [cfr. Eucl. VI, 32]. ergo etiam ΓΖ alteram 
quoque sectionem secabit. 


XXX. 


Si in ellpsi uel oppositis recta ducitur ad utram- 
que partem ceniri cum sectione concurrens, in ceniro 
in duas partes aequales secabitur. 

sint ellipsis uel oppositae, earumque diametrus 4 B, 
centrum autem I, et per I' recta ducatur ΖΓΕ. dico, 
esse ΓΖ — ΓΕ. 

ordinate enim ducantur Z/Z, EH. οἱ quoniam 
esi, ut BZ5« ΖΑ: 24)“, ita latus transuersum ad 
latus rectum, uerum etiam ui 4H »« HB: ΗΕ", ita 
latus transuersum ad latus rectum [prop. XXI], erit 
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πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἀλλὰ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ AHB πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΗΕ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ὡς ἄρα τὸ 
vx BZA πρὸς τὸ ἀπὸ Z4, οὕτως τὸ ὑπὸ AHB 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΕ. καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ ΒΖΑ͂ 
πρὸς τὸ ὑπὸ AHB, οὕτως τὸ ἀπὸ 4Z πρὸς τὸ ἀπὸ 
HE. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ HE, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ΖΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂' ἐναλλὰξ ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 
ΒΖ. πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΓ, οὕτως τὸ ὑπὸ AHB πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΗ. καὶ ὡς ἄρα ἐπὶ μὲν τῆς ἐλλείψεως συνϑέντι, 
ἐπὶ δὲ τῶν ἀντικειμένων ἀνάπαλιν καὶ ἀναστρέψαντι 
τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς 
τὸ ἀπὸ DH: καὶ ἐναλλάξ. ἴσον δὲ τῷ ἀπὸ AT τὸ 
ἀπὸ D'B: ἴσον ἄρα καὶ τῷ ἀπὸ ΖΙ τὸ ἀπὸ ΓΗ. ἴση 
ἄρα ἡ ΖΓ τῇ ΓΗ͂. καί εἰσι παράλληλοι αἱ A4Z, ΗΕ’ 
ἴση ἄρα καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΕ. 
λα΄. . 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἐπὶ τῆς πλαγίας πλευρᾶς τοῦ εἴδους 
ληφϑῇ τι σημεῖον μὴ ἐλάττονα ἀπολαμβάνον πρὸς τῇ 
κορυφῇ τῆς τομῆς τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους 
πλευρᾶς, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ προσπέσῃ εὐθεῖα πρὸς τὴν 
τομήν, προσεκβληϑεῖσα ἐντὸς πεσεῖται τῆς τομῆς κατὰ 
τὰ ἑπόμενα μέρη τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἡ 4B, καὶ εἰλήφϑω 
ἐπ᾿’ αὐτῆς σημεῖον ὄν τι τὸ Γ ur ἐλάττονα ἀπολαμ- 
βάνον τὴν ΓΒ τῆς ἡμισείας τῆς 48, καὶ προσπιπτέτω 
τις εὐθεῖα πρὸς τὴν τομὴν ἡ ΓΖ. λέγω, ὅτι ἡ ΓΩ͂ 
ἐκβαλλομένη ἐντὸς πεσεῖται τῆς τομῆς. 
| 11. τό] ( (pr. ὡς «ó V; corr. p. Ànte 4Γ' del. 1 litt. m. 1 
V; 4AI'cp. ΓΖ — 12. ἀπό (pr)] bis V; corr. vp. 12. καὶ 


ἐναλλάξ] om. p, del. Halley. 16. 44] p, om. V, m.2 v. 21. 
προσεπβληϑθεῖσα] scripsi; ἡ προσβληϑεῖσα V. 
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elam ΒΖ»«Ζ4: 241) — AH HB: HE. et per- 
mutando [Eucl. V, 16] ' 

BZ»«Z4:A4H»« HB — A42! : HE*. 
esi autem 

42! : HE? — 2Γ": ΓΗ" [Eucl. VI, 4]. 
permutando igitur 
BZ»«ZA4:ZI*— AH»« HB:I'H? [Eucl. V, 16]. 
quare eiiam, in ellipsi componendo [Eucl. V, 18], in 
oppositis autem e contrario [Eucl. V, 1 coroll.] et con- 
uertendo [Eucl. V, 19 coroll.], 

AI*":DZ —BI?*:DrH?* 

[Euel. IT, 5]; οὐ permutando. est autem I'B? — ATI*. 
quare eliam I'H? — ZI". itaque ΖΓ -- ΓΗ. οἱ 
4Z, HE parallelae sunt. ergo etiam ΖΓ -- ΓΕ 
[Eucl. VI, 4]. 


XXXI. 


Si in hyperbola in latere transuerso figurae punctum 
sumitur ad uerticem sectionis rectam abscindens non 
minorem dimidio latere iransuerso figurae, et ab eo 

recta ad sectionem adcidit, 


Z7 haec producta intra sectio- 
nem cadet ad partes eius 
sequentes. 

α΄ oz 2. 96 Ζα 


. Sit hyperbola, cuius dia- 
metrus sibi 4B, et in ea 
punctum aliquod I' sumatur 
abscindens ΓΒ non minorem dimidia 4B, et ad 
sectionem adcidat recta ΓΖ. dico, I'4 productam 
intra sectionem cadere. 


Q 


10 


94 ΚΩΝΊΚΩΝ α΄. 


εἰ γὰρ δυνατόν, ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς ὡς f. 
ΓΖΕ, καὶ ἀπὸ τυχόντος σημείου τοῦ E τεταγμένως 
κατήχϑω 95 EH, καὶ ἡ 460, καὶ ἔστω πρότερον ἴση 
ἡ AI τῇ ΓΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΕΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 460 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ΖΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 41, 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὲ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ 40, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ διὰ τὸ παράλληλον εἶναι 
τὴν ΕΗ τῇ 40, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 40, 
οὕτως τὸ ὑπὸ AH B πρὸς τὸ ὑπὸ 40 B διὰ τὴν τομήν, 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΘ μείξονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ vxo 4Η8Β πρὸς τὸ ὑπὸ 4B. ἐναλλὰξ ἄρα 


“τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ AHB μείζονα λόγον ἔχει 


15 


20 
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ἥπερ τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς vo ὑπὸ AOB. διελόντι ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ AHB μείξονα λόγον ἔχει 
ἤπερ τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ὑπὸ 40 B' ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἡ IE ἐκτὸς πεσεῖται τῆς τομῆς᾽ ἐντὸς 
ἄρα.. καὶ διὰ τοῦτο ἡ ἀπό τινος τῶν ἐπὶ τῆς 4Γ 
σημείων πολλῷ μᾶλλον ἐντὸς πεσεῖται, ἐπειδὴ καὶ τῆς 
ΓΖ ἐντὸς πεσεῖται. 
AB. 

Ἐὰν κώνου τομῆς διὰ τῆς κορυφῆς εὐϑεῖα παρὰ 
τεταγμένως κατηγμένην ἀχϑῇ, ἐφάπτεται τῆς τομῆς, 
καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε κώνου τομῆς καὶ τῆς 
εὐθείας ἑτέρα εὐθεῖα οἱ παρεμπεσεῖται. 

ἔστω κώνου τομὴ πρότερον ἡ καλουμένη παραβολή, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 παρατεταγμένως 
ἤχϑω ἡ 4I. 

ῦτι μὲν οὖν ἐκτὸς πίπτει τῆς vouig, δέδεικται. 

5. ἀπὸ] (ali) om. V; corr. p. 9. 48] c, B e corr. 


1 V. 11. τό] (pr) τὸ ὑπὲρ τό V; corr. p. A 0 B] c, 
B e com. m. 1 V. 20. 1βΊ p, om. V, m. 2 v. 


CONICORUM LIBER I. 95 


nam si fieri potest, extra sectionem cadat ut ΓΖ E, 
el ἃ puncto aliquo .É ordinate ducatur EH, et item 
ducatur ΖΘ, et prius sit ΖΓ — ΓΒ. quoniam igitur 
est 

EH?: 40? — ZH? : 40? [Eucl. V, 8], 
est autem 
ΕΗ": 40? — ΗΓ" :- ΓΘ", 
quia EH, 4/0 parallelae sunt [Eucl. VI, 4], et 

. LH*:40? — ΑΗ», HB:40 »«0B 

propter sectionem [prop. XXI], erit 

HI?: ΓΘ» AH »« HB: 40 »« OB. 
permutando igitur 

DH*::A4HxHB»IG :40:7c0B. 
dirimendo igitur I'D: ΔΗ »« ΗΒ» L'B : 409 5« 6B 
[u. Eutocius]; quod fieri non potest [Eucl. V, 8]. ergo 
IAE exira sectionem non cadet; intra igitur. qua 
de eausa recta ἃ puncto aliquo rectae J4I' ducta 


multo magis inira sectionem cadet, quoniam etiam 
intra I'4 cadet. 


XXXII. 


Si per uerticem sectionis coni recta rectae ordinate 
ductae parallela ducitur, sectionem contingit, nec in 
spatium inter sectionem coni et rectam positum alia 
recta incidet. 

prius coni sectio sit parabola, quae uocatur, cuius 
diametrus sit 4B, οὗ ab .4 rectae ordinate duciae 
parallela ducatur AI. 

jam eam exira sectionem cadere, demonstrauimus 
[prop. XVII]. dico igitur, in spatium inter rectam 
AT' οὐ sectionem positum nullam aliam rectam incidere. 


96 ΚΩΝΊΚΩΝ «'. 


“λέγω δή, ὅτι καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς 4T εὐθείας 


1 


e 
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καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα oU παρεμπεσεῖται. 

εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ Α4,, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τυχὸν τὸ 4,, καὶ τεταγ- 
μένως κατήχϑω T 4E, καὶ ἔστω παρ᾽ ἣν δύνανται 
αἴ καταγόμεναι τεταγμένως ἢ 42. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ 
4E πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 
ἀπὸ ΗΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, τὸ δὲ ἀπὸ ΗΕ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ ZAE, καὶ τὸ ἀπὸ AE ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ EA 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ὑπὸ ZAE πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΑ, τουτέστιν ἡ ΖΑ πρὸς AE. πεποιήσϑω οὖν, ὡς 
τὸ ἀπὸ 4 E πρὸς τὸ ἀπὸ EA, οὕτως ἡ ZA πρὸς 46, 
καὶ διὰ τοῦ Θ παράλληλος ἤχϑω τῇ ΕΖ ἡ Θ4Κ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EA, ἡ 
ΖΑ πρὸς 4O, τουτέστι τὸ ὑπὸ Ζ4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ 
46Θ., καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΑ͂, τῷ δὲ ὑπὸ Ζ4Θ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ O4, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ KO πρὸς 
τὸ ἀπὸ Θ4, οὕτως τὸ ἀπὸ 4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ € A. ἴση 
ἄρα ἡ KO τῇ ΘΑ͂" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα εἰς τὸν 
μεταξὺ τόπον τῆς 4Γ εὐϑείας καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα 
εὐθεῖα παρεμπεσεῖται. 

ἔστω δὴ ἡ τομὴ ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου 
περιφέρεια, ἧς διάμετρος ἡ 4B, ὀρϑία δὲ ἡ 4Ζ, καὶ 


96 ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΒΖ ἐκβεβλήσϑω, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 παρα- 


τεταγμένως ἤχϑω ἡ AI. 
ὅτι μὲν οὖν ἐκτὸς πίπτει τῆς τομῆς, δέδεικται. 


7. μείξονα --- 8. EA] om. V; corr. p (τῆς ΗΕ et T E A). 

11. πεποιείσϑω V; corr, p. 13. E4| EO V; corr. 18. 

τό] (pr) τῷ V; corr. p p. 28. ἤ] ἡ V; corr. p. 5 5j V; 
corr. p. 


CONICORUM LIBER I. - 91 


nam si fieri potest, incidat ut 4f, et in ea sumatur 
punctum aliquod Z, et ordinate ducatur Z/ E, parametrus 
2 autem rectarum ordinate ductarum sit 
-AZ. ei quoniam est 
AE! EZ 7 HE! : E4? [Eucl. V, 8], 
οὐ ΗΕ" — Z4 »« AE [prop. XI], erit 
ΘΕ B eliam 
AE! VEZ T 24». 4 Ε: 4“), 
hoc est 4E*: 4)» ZA: AE. fiat 
igitur 4E? : ΕΑ — Z 4: 40, et per 9 
rectae E parallela ducatur 9.4 K. quoniam igitur est 
ABS :EdS —L4:40 — ZA 40:40, est autem 
[Eucl. VI, 4] 45": EZ! — ΚΘ: ΘΑ", et 
Z4 »« 40 — 6 4 [prop. XI], 
erit eliam K6*: ΘΑ" — 40*:9*, quare K0— 6.4 
[Eucl. V, 9]; quod absurdum est. ergo in spatium inter 
rectam A4 Γ' et sectionem positum nulla recta alia incidet. 
iam sit sectio hyperbola uel ellipsis uel ambitus 
circuli, cuius diametrus sit 4B, latus autem rectum 


d 


42, et ducta ΒΖ producatur, ab A4 autem rectae 
ordinate ductae parallela ducatur «4 Γ. 


Apollonius, ed. Heiberg. 1 
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λέγω δή, ὅτι καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς 4 εὐθείας 
καὶ τῆς τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα οὐ παρεμπεσδεῖται. 

εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ 42, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τυχὸν τὸ 4,, καὶ τεταγ- 
μένως ἀπ’ αὐτοῦ κατήχϑω ἡ 4Ε, καὶ διὰ τοῦ E τῇ 
AZ παράλληλος ἤχϑω ἡ EM. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ HE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΕΜ, πεποιήσϑω τῷ ἀπὸ 4 Ε ἴσον 
τὸ ὑπὸ AEN, καὶ ἐπιξευχϑεῖδα ἢ AN τεμνέτω τὴν 
ΖΜ κατὰ τὸ 7H, καὶ διὰ μὲν τοῦ AM τῇ Z4 παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ ΞΘ. διὰ δὲ τοῦ O τῇ AD ἡ 6AK. 
ἐπεὶ οὖν τὸ ἀπὸ 4Ε ἴδον ἐστὶ τῷ Oxo AEN, ἔστιν 
ὡς ἡ ΝΕ πρὸς ΕΖ, ἡ 4E πρὸς ΕΑ͂' καὶ ὡς ἄρα 
ἡ ΝΕ πρὸς ΕΑ. τὸ ἀπὸ 4 E πρὸς τὸ ἀπὸ EA. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ NE πρὸς ΕΑ, ἡ ΞΞ3Θ πρὸς ΘΑ, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 
O4. dg ἄρα ἡ ΞΘ πρὸς ΘΑ, τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΘΑ͂' μέση ἄρα ἀνάλογόν ἐστιν ἡ ΚΘ τῶν AO A. 
τὸ ἄρα ἀπὸ ΘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4G ἔστι δὲ καὶ 
τὸ ἀπὸ 4Θ τῷ ὑπὸ AO ἴσον διὰ τὴν τομήν" τὸ 
ἄρα ἀπὸ ΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ O4: ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τὲ 4Γ εὐϑείας καὶ 
τῆς τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα παρεμπεσεῖται. 

λγ΄. 

᾿Εὰν ἐν παραβολῇ ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 
τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον καταχϑῇ, καὶ τῇ ἀπο- 
λαμβανομένῃ ox αὐτῆς ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ 
κορυφῇ τεϑῇ ἴση ἐπ᾽ εὐθείας dx ἄκρας αὐτῆς, ἡ ἀπὸ 
τοῦ γενομένου σημείου ἐπὶ τὸ ληφϑὲν σημεῖον ἐπι- 
ξευγνυμένη ἐφάψεται τῆς τομῆς. 

7. πεποιεέσϑω V; corr.p. τῷ] cvp, corr. ex τό m. 1 V. 

28. Ay'] p, om. V, m. 2 v. 
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iam igitur eam extra sectionem cadere, demonstratum 
est [prop. XVII; Eucl. III, 16]. dico etiam, in spatium 
inter rectam 44I' et seclionem positum nullam aliam 
rectam incidere. | 

nam si fieri potest, incidat ut 4 7f, et in ea punctum 
aliquod sumatur 41, et ab eo ordinate ducatur ΖΕ, 
per E auiem rectae .4Z parallela ducatur EM. et 
quoniam esí HE?-—— 4Ε »« EM [prop. XII —XIIIJ, 
fia& 4E»« EN — A4E?, οἱ ducta. 4NN rectam. ZM 
in jM seceb, et per A rectae Z 4 parallela ducatur 56, 
per € autem rectae “Γ΄ parallela 94K. quoniam 
igitur 4E* — AE EN, erit NE: ΕΖ — AE: EA 
[Eucl. VI, 17]; quare etiam NE: EA — AE?: E A*. 
uerum NE: EA — ΞΘ: ΘΑ, AE! :E 43 — K09?:0 4 
[Eucl VI, 4] itaque 30: 9.4 — K6? : 64*. media 
igitur proportionalis est ΚΘ inter ΞΘ, ΘΑ͂. itaque 
[Eucl. VI, 17] ΘΙ" — 440 »« ΘΙ. est autem etiam 
propter sectionem [prop. XII—XIII] 46? — 40 »« 0 X. 
quare erii. K 9? — 4Θ5: quod absurdum est. ergo in 
spatium inter rectam 4I" et sectionem alia recta non 
incidet. 


XXXIII. . 


Si in parabola punctum aliquod sumitur, et ab eo 
ad diametrum recta ordinate ducitur, et rectae ab ea 
de diametro ad uerticem abscisae aequalis recta ἃ 
lermino eius in directum ponitur, recta a puncto ita 
oro ad sumptum punctum ducta sectionem continget. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et ordinate 
ducatur ΓΖ, ponaturque 4 — E, et ducatur AI. 
dico, .4I' productam extra sectionem cadere. 
iS 


2 7" , 2" 
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ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48, καὶ κατήχϑω 
τεταγμένως ἡ I4, καὶ τῇ Ez ἴση κείσθω ἡ AE, καὶ 
ἐπεξζεύχϑω ἡ 4I. λέγω, ὅτι ἡ 4Γ ἐκβαλλομένη ἐκτὸς 
πεσεῖται τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, πιπτέτω ἐντὸς ὡς ἡ ΓΖ, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ ΒΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ZB 
πρὸς τὸ ἀπὸ I, ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ZB πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΓΖ, τὸ ἀπὸ ΒΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ 44,, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 
HB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΖά, ἡ ΒΕ πρὸς 4E, ἡ BE ἄρα 
πρὸς ΕΖ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΒΕ πρὸς ΕΖ4,, τὸ τετράκις 
ὑπὸ ΒΕ 4 πρὸς τὸ τετράκις ὑπὸ AE f: καὶ τὸ τετράκις 
ἄρα ὑπὸ τῶν BEA πρὸς τὸ τετράκις ὑπὸ AE μεί.- 
ξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ B.4 πρὸς τὸ ἀπὸ A4. 
ἐναλλὰξ ἄρα τὸ τετράκις ὑπὸ BEA πρὸς τὸ ἀπὸ AB 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ τετράκις ὑπὸ AE πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44 ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" ἴσης γὰρ οὔσης 
τῆς 4Ε τῇ ΕΖ τὸ τετράκις ὑπὸ 4Ε4 τῷ ἀπὸ 44 
ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ τετράκις ὑπὸ BEA τοῦ ἀπὸ ΒΑ 
ἐστιν ἔλασσον τῆς γὰρ 48 οὐκ ἔστι διχοτομία τὸ E 
σημεῖον. οὐκ ἄρα ἡ AI' ἐντὸς πίπτει τῆς τομῆς" 
ἐφάπτεται ἄρα. δ΄. 

Ἐὰν ἐπὶ ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περι- 
φερείας ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ καταχϑῇ 
εὐθεῖα ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγμένως, καὶ ὃν ἔχουσι 
λόγον πρὸς ἀλλήλας αἱ ἀποτεμνόμεναι ὑπὸ τῆς κατ- 
ηγμένης πρὸς τοῖς πέρασι τῆς πλαγίας τοῦ εἴδους 


12. τό] (alt.) om. V; corr. p. 14. ὑπό] (alt.) ἄρα ózó V; 
corr. p. 20. τράκις V; corr. cp. 22. ἐντός] ἐκτός V; corr. p. 
24. λδ΄] p, om. V, m. 2 v. 
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CONICORUM LIBER 1. 10L 


nam si fieri potest, cadal intra ut ΓΖ, et ordinate 
ducatur HB. οὐ quoniam est ΒΗ": ΓΖ".» 28": ΓΖ“ 


[Eucl V, 8], est autem ZB? : ΓΖ“ — B: AP 
[Eucl. VI, 4, ΗΒ": ΓΖ" — BE: Z4E [prop. XX], erit 
BE: EzZd 5 B:Az. 

esi autem 

BE: ΕΖ —ABEPS« EA:4AEP EA. 
quare etiam 

ABE» EA:A4AE S Ed Bg: Ad, 
permutando igitur 

ABE» EA: 48} 44 Ε;»« ΕΖ: A Wh 
quod fieri non potest; nam quoniam est 4E — E 4, 
erit 4 4E »« ΕΖ — 4 4; est autem 4 B E»« E 4 « Bf? 
[Eucl II, 5]; neque enim E medium punctum est. 
itaque “Γ᾽ intra seclionem non cadit. ergo contingit. 


XXXIV. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli 
punctum sumitur, et ab eo recta ordinate ad diametrum 
ducitur, el quam rationem habent inter se rectae ab 
ordinate ducta ad ierminos lateris transuersi figurae 
abseisae, eam habent partes lateris transuersi, ita ut 
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πλευρᾶς, τοῦτον ἔχῃ τὰ τμήματα τῆς πλαγίας πλευρᾶς, 
ὥστε ὁμόλογα εἶναι τὰ πρὸς τῇ κορυφῇ τμήματα, ἡ 
τὸ ἐπὶ τῆς πλαγίας πλευρᾶς ληφϑὲν σημεῖον καὶ τὸ ἐπὶ 
τῆς τομῆς ἐπιξευγνύουσα εὐϑεῖα ἐφάψεται τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ 48. καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ D, καὶ ἀπὸ 
τοῦ Γ τεταγμένως ἤχϑω 9 
ἣ ΓΖ, καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ἡ ΒΖ4 πρὸς 4A, 
οὕτως ἡ ΒΕ πρὸς EA, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΓ. 
λέγω, ὅτι ἢ ΓΕ ἐφ- 
ἅπτεται τῆς τομῆς. 

εἰ γὰρ δυνατόν, τεμνέτω ὡς ἢ ΕΓΖ, καὶ εἰλήφϑω 
τι σημεῖον ἐπ᾽ αὐτῆς τὸ Z, καὶ τεταγμένως κατήχϑω 
ἡ HZO, καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν A, B τῇ EI' παράλληλοι 
al 44, BK, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι αἱ 4Γ, BI, HI' ἐκ- 
βεβλήσϑωσαν ἐπὶ τὰ M, E, K σημεῖα. καὶ ἐπεί ἐστιν, 


Am 
-"C 
c— 


20 ὡς ἡ Bzf πρὸς 44, οὕτως ἡ BE πρὸς ΕΑ, ἀλλ᾽ ὡς 


μὲν ἡ B πρὸς 4144, οὕτως ἡ ΒΚ πρὸς AN, ὡς δὲ 
ἡ ΒΕ πρὸς AE, οὕτως ἡ ΒΓ πρὸς ΓΞ, τουτέστιν ἡ 
ΒΚ πρὸς EN, ὡς ἄρα ἡ ΒΚ πρὸς AN, ἡ BK πρὸς NA: 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ AN τῇ ΝΕ. τὸ ἄρα ὑπὸ ANA 


25 μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ 40,3. ἡ ΝΗ ἄρα πρὸς AO μεί- 


ξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ O.4 πρὸς AN. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΝΕ. 
πρὸς ΞΟ, ἡ ΚΒ πρὸς BM: ἡ ΚΒ ἄρα πρὸς ΒΜ 
μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ O.4 πρὸς ἍΝ. τὸ ἄρα ὑπὸ 
KB, AN μεῖξόν ἐστι τοῦ ὑπὸ MB, 40. ὥστε τὸ 


ὅ. 5] ἡ V; corr. p. ἢ] ἡ Vi; corr. p. 9. πεποιείσϑω V; 
cor. p. 17. Η2Θ] HO V; corr. Memus; ZH p. 
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paries ad uerticem positae inter se respondeant, recta 
punctum in latere iransuerso sumptum punctumque 
in sectione sumptum coniungens sectionem continget. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diameirus sit 4B, οὐ in sectione punctum aliquod 
sumatur I' ei a I' ordinate ducatur ΓΖ, et fiat 
B4:Zz4-——BE:EA, 
ducaturque EI. dico, 
I'E sectionem  con- 
lingere. 

nam 81 fieri potest, 
seceb αὖ ΕΓΖ, eb in ea punctum aliquod sumatur Z, 
ordinateque ducatur HZ, eti per 44, B rectae EI' 
parallelae ducantur 4.4, BK, οὐ ductae ZI, BI, ΗΓ 
ad puncta M, Κὶ, K producantur. et quoniam est 

B4:44- BE: EA, 
est autem etiam 
Bá4:44-—BK:AN [Eucl. VI, 4], 

et [Eucl. VI, 2] 

BE: ΜῈ -:-ΒΓΓΞ -- BK:54N [Eucl VI, 4], 
erit 


BK:A4N-— BK:NX. 

ilaque 4N — NA [Eucl. V, 9]. quare | 
AN »« ΝΞ» 40 »« ΟΚ [Eucl. II, δ]. 

itaque ΝΗΡ : ΞΟ» 04: A4N [u. Eutocius]. est autem 
ΝΞ: ΞῸ τ- KB:BM [Eucl. VI, 4]. 

itaque KB: BM 04:AN. quare 

KB»« AN 5» MB x 40. 
itaque K B»« 4N:DI'E*- MB»« 40:DI'E? [Eucl. V,8]. 


19. K, A, M Halley. — 25. NX] ἦν &o V, sed o del. m. 1; 
corr. Cp. 
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ὑπὸ KB, AN πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ μείξονα λόγον ἔχεε 
ἤπερ τὸ ὑπὸ ΜΒ, 40 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
τὸ ὑπὸ KB, ΑΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ ΒΩ 4 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν BK, ΕΓΖ, 
N44 τριγώνων, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ MB, 40 πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, οὕτως ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΒΗ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΕ’ τὸ 
ἄρα ὑπὸ Β4.4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ὑπὸ BH. πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΕ. ἐναλλὰξ τὸ 
ἄρα ὑπὸ B 2 4 πρὸς τὸ ὑπὸ AH, BH μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EH. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 
ὑπὸ Β εἴ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ AHB, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ HO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ EH, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ZH: καὶ τὸ ἀπὸ ΓΖΔ 
ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ͂ μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ τὸ 
ἀπὸ I4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ. ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ OH 
τῆς ZH: ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἡ EI' τέμνει 
τὴν τομήν ἐφάπτεται ἄρα. 
λε΄. 

᾽Εὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐφάπτηται συμπίπτουσα τῇ 
διαμέτρῳ ἐχτὸς τῆς τομῆς, ἡ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐϑεῖα 
ἀχϑεῖσα τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον ἴσην ἀπολήψε- 
ται ἀπὸ τῆς διαμέτρου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς τῇ 
μεταξὺ αὐτῆς καὶ τῆς ἐφαπτομένης, καὶ εἰς τὸν μεταξὺ 
τόπον τῆς ἐφαπτομένης καὶ τῆς τομῆς οὐδεμία εὐθεῖα 
παρεμπεδσεῖται. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ A4 B, καὶ τεταγμένως 
ἀνήχϑω ἡ ΒΓ, καὶ ἔστω ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ AI. 
λέγω, ὅτι ἡ ΑΗ ἴση ἐστὶ τῇ HB. 


18. ΖΗ — 14. ἀπό] bis V; corr. p. 18. 4e'] p, om. V, 
m. ὃ v. 38. αὐτῆς] αὐτῇ V; corr. p. 
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esüí autem propter similitudinem triangulorum B Καὶ 4f, 
ΕΓΖ, NAA [u. Eutocius] 

KB» AN:DIE5-—Ba4x44: 4E, 
el MB»«.40:DTE*'— BH»« HA: ΗΕ“. itaque erit 
Bá»x44:4E* —-BH»xHA: HE, permutando 


igitur B4»5«44:BH»« HA 4E*;EH?*. est 
aulem Bz1»« 44: BH»« H 4 —I'21*: H€? [prop. XXI] 
et 485: EH* — I4: ZH? [Eucl. VI, 4]. itaque etiam 
D4::09H*—-IZ4:ZzH?. quare 9H « ZH [Eucl. V, 8]; 
quod fieri non potest. ergo EI'sectionem non secat; . 
contingit igitur. 


XXXV. 


S1 parabolam recta contingit cum diamelro extra 
seclionem concurrens, recta ἃ puncto contactus ad 
diametrum ordinate ducta de diametro ad uerticem 
sectionis rectam abscindet aequalem rectae inter eum 
contingentemque positae, et in spatium inter contingen- 
iem et sectionem positum nulla recta incidet. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et ordinate 
dueatur BI', contingatque sectionem 4I. dico, esse 
AH — HB. 
nam si fieri potest, sit inaequalis, et ponatur H E — 4 H, 
ducaturque ordinate EZ, οὐ ducailur 4Z.  4Z igitur 
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εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ἄνισος αὐτῇ, καὶ τῇ AH 
ἴση κείσϑω ἡ HE, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ EZ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AZ. ἡ AZ ἄρα ἐκβαλλομένη συμπε- 
δεῖται τῇ ΑΓ’ εὐθείᾳ' ὅπερ ἀδύνατον: δυεῖν γὰρ 
ἔσται εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα. οὐκ ἄρα ἄνισός ἐστιν 
ἡ AH τῇ HB: ἴση ἄρα. 

λέγω δή, ὅτι εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε ΑΓ 
εὐθείας καὶ τῆς τομῆς οὐδεμία εὐθεῖα παρεμπεσεῖται. 

& γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ἡ D, καὶ τῇ ΗΖ 
ἴση κείσϑω ἡ HE, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ ΕΖ. ἡ 
ἄρα ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ Ζ ἐπιζευγνυμένη εὐθεῖα ἐφάπ- 
τεταν τῆς τομῆς ἐκβαλλομένη ἄρα ἐκτὸς πεσεῖται 
αὐτῆς. ὥστε συμπεσεῖται τῇ ΖΓ,, καὶ δυεῖν εὐθειῶν 
ἔσται τὰ αὐτὰ πέρατα' ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα εἰς 
τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε τομῆς καὶ τῆς 4Γ εὐϑείας 
παρεμπεσεῖται εὐϑεῖα. 

Ag. 

E&v ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
ἐφάπτηταί τις εὐθεῖα συμπίπτουσα τῇ πλαγίᾳ τοῦ εἴδους. 
πλευρᾷ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐϑεῖα τεταγμένως 
ἐπὶ τὴν διάμετρον, ἔσται ὡς ἡ ἀπολαμβανομένη ὑπὸ 
τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τῷ πέρατι τῆς πλαγίας πλευρᾶς 


- πρὸς τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς ἐφαπτομένης 


2b 


30 


πρὸς τῷ ἑτέρῳ πέρατι τῆς πλευρᾶς, οὕτως ἡ ἀπολαμ- 
βανομένη ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ πέρατι τῆς 
πλευρᾶς πρὸς τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς κατηγ- 
μένης πρὸς τῷ ἑτέρῳ πέρατι τῆς πλευρᾶς, ὥστε τὰς 
ὁμολόγους συνεχεῖς εἶναι, καὶ εἰς τὸν μεταξὺ τόπον 
τῆς ἐφαπτομένης καὶ τῆς τοῦ κώνου τομῆς ἑτέρα εὐθεῖα 
οὐ παρεμπεσεῖται. 
2. ἢ] (610.) p, om. V. 17. λς΄ 7 p, om. V, m. 2 v. 
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producta cum recta “Γ΄ concurret [prop. XXXIII]; 
quod fieri non potest; ita enim duarum rectarum iidem 
| termini erunt. itaque 4H 
rectae H B inaequalis non 
est. ergo aequalis est. 
jam dico, in spatium 
A inter rectam AT" et sectio- . 
nem positum nullam rec- 
lam incidere. 
nam si fieri potest, 
incidat I'/, ponaturque 
HE - ΗΖ, et ordinate ducatur EZ. recia igitur a 
4 ad Z ducta sectionem contingit (prop. XXXIII]; 
producta igitur exira eam cadet. quare cum ZI' 
coneurret, οὗ duarum rectarum iidem termini erunt; 
quod absurdum est. ergo in spatium inter sectionem 
et rectam AI" positum nulla recta incidet. 


7L 


XXXVI. 


Si hyperbolam uel ellipsiim uel ambitum circuli 
recta contingii cum latere iransuerso figurae con- 
currens, et ἃ puncto contactus ad diameirum ordinate 
ducitur recla, erit, αὖ recta ἃ contingenti ad terminum 
lateris transuersi abscisa ad rectam a contingenti ad 
alterum terminum lateris transuersi abscisam, ita 
recta ab ordinate ducta ad terminum lateris abscisa 
ad reciam ab ordinate ducta ad alterum terminum 
lateris abscisam, ita ut rectae inter se correspondentes 
continuae sint, el in spatium inter contingentem et 
sectionem coni positum alia recta non incidet. 
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ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις T κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, ἐφαπτομένη δὲ ἔστω ἡ ΓΖ, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΓΕ. λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ ΒΕ 
πρὸς Ε4“4, οὕτως ἡ B πρὸς 4 4. 

δ εἰ γὰρ μή ἐστιν, ἔστω ὡς ἡ B πρὸς 4.4, ἡ BH 
προς H4, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ ΗΖ' ἡ ἄρα 
ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ Z ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα ἐφάψεται 
τῆς τομῆς ἐκχβαλλομένη ἄρα συμπεσεῖται τῇ ΓΖ. 
δυεῖν ἄρα εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατά ἐστιν’ ὅπερ 

10 ἄτοπον. ᾿ 

λέγω. ὅτι μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς ΓΖ εὐϑείας 
οὐδεμία εὐϑεῖα παρεμπεσεῖται. 

εἰ γὰρ δυνατόν, παρεμπιπτέτω ὡς ἡ ΓΘ. καὶ 
πεποιήσϑω ὡς ἡ ΒΘ πρὸς Θ4. ἡ ΒΗ πρὸς Η 4, καὶ 

16 τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ ΗΖ' ἡ ἄρα ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ τὸ 
Ζ ἐπιξευγνυμένη εὐϑεῖα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ 
OI. δυεῖν ἄρα εὐθειῶν τὰ αὐτὰ πέρατα ἔσται᾽ ὅπερ 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα εἰς τὸν μεταξὺ τόπον τῆς τε τομῆς 
καὶ τῆς ΓΖ εὐϑείας παρεμπεσεῖται εὐϑεῖα. 


20 λξ΄. 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς 
ἁφῆς ἐπὶ τὴν διάμετρον καταχϑῇ εὐθεῖα τεταγμένως, 
ἡ ἀπολαμβανομένη εὐϑεῖα ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ 
26 κέντρῳ τῆς τομῆς μετὰ μὲν τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ 
τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς ἴσον περιέξει 
τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, μετὰ δὲ τῆς 


e. ΗΖ] H& cv etut uidetur V; corr. p. 14. πεποιείσϑωΐ 
COIT. p. 15. ἡ] (alt.) om. V; corr. p. 17. 0T] 4r V 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, contingat autem I'Z/, et ordinate 
ducatur ΓΕ. dico, esse BE: EA4-— B4: 4A. 

nam si minus, sit B Z1: 7/4 — BH:H A, et ordinate 
ducatur HZ. itaque recta a 7/1 ad Z ducta sectionem 
continget [prop. XXXIV]; producta igitur cum ΓΖ 
eoncurret. itaque duarum rectarum iidem termini 
erunt; quod absurdum est. 

dico, inter sectionem et rectam I'7/ nullam rectam 
incidere. 

nam si fieri potest, incidat ut I'O, et fiat 

B060:04-BH:HA, 
ordinateque ducatur HZ; recta igitur ἃ € ad Z ducta 
Z 


producta concurret cum OI: itaque duarum rectarum 
lidem termini erunt; quod fieri non potest. ergo in 
spatium inler sectionem et rectam ΓΖ nulla recta 
incidet. 

XXXVII. 

Si rectía hyperbolam uel ellipsim uel ambitum 
circuli contingens cum diametro concurrit, οὗ ἃ puncto 
contactus ad diametrum recta ordinate ducitur, recta 
ab ordinate ducta ad centrum sectionis abscisa cum 
recta a contingenti ad centrum sectionis abscisa spatium 


corr. Ρ. 20. 4£'] p, om. V, m. 2 v. 22. συμπίπτει V; corr. 
. 1. 27. τοῦ] cp, corr. ex τῆς m. 1 V. 


10 


15 


20 


2b 


110 ΚΩΝΙΚΩ͂Ν α΄. 


μἱδταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης περιέξει 
χωρίον λόγον ἔχον προς τὸ ἀπὸ τῆς κατηγμένης 
τετράγωνον, ὃν ἡ πλαγία πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 

ἔστω ὑπερβολὴ T. ἔλλειψις 7, κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 4B, καὶ ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ L4, 
καὶ κατήχϑω τεταγμένως ἡ ΓΕ, κέντρον δὲ ἔστω τὸ 
Ζ. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 4ΖΕ τῷ ἀπὸ ZB, 
καὶ ὡς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ED, ἡ πλαγία προς 
τὴν ὀρϑίαν. 

ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτεται ἡ D τῆς τομῆς, καὶ τεταγ- 
μένως κατῆκται ἡ ΓΕ, ἔσται, ὡς ἡ 421 πρὸς 48, ἡ 
4Ε πρὸς ΕΒ. συνϑέντι ἄρα ἐστίν, ὡς συναμφότερος 
ἡ 44, 48 πρὸς 4B, οὕτως συναμφότερος ἡ 4E, EB 
πρὸς EB. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ ἡμίση" ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς ἐροῦμεν: ἀλλὰ συναμφοτέρου μὲν τῆς 
AE, ΕΒ ἡμίσειά ἐστιν ἡ ΖΕ, τῆς 0b AB ἢ ZE 
ὡς ἄρα ἡ ΖΕ πρὸς EB, ἡ ZB πρὸς B. ἀναστρέ- 
ψαντι ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ΕΖ πρὸς ΖΒ, ἡ ZB πρὸς Zzf 
ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ EZA4 τῷ ἀπὸ ZB. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EB, ἡ ZB πρὸς Β4,, τουτέστιν 
ἡ AZ πρὸς 48, ἐναλλάξ, ὡς ἡ AZ πρὸς ΖΕ, ἡ AB 
πρὸς BE' συνϑέντι, ὡς ἡ AE πρὸς EZ, ἡ 4E πρὸς 
EB: ὥστε τὸ ὑπὸ AEB ἴσον τῷ ὑπὸ ZEZ. ἔστι 
0b ὡς τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, ἡ πλαγία πρὸς 
τὴν ὀρϑίαν᾽ καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZEZ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου ἀλλὰ συναμφοτέρου μὲν τῆς.424,, 48 
ἡμίσειά ἐστιν ἡ 41Ζ, τῆς δὲ AB ἡμίσειά ἐστιν ἡ 


8. JEZ] E42 V; corr. Memus. 11. DE] E V; corr. 
Memus. 18. 44 — AE] om. V; corr. Memus. 14. μὲν] 
Scr. μὲν ovy. 
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comprehendei aequale quadrato radii sectionis, cum 
recta aulem inter ordinate ductam et contingentem 
posita spatium comprehendet, quod ad quadratum 
ordinate ductae rationem habet, 
quam latus transuersum ad 
rectum. 

sib hyperbola uel ellipsis 
uel ambitus circuli, cuius dia- 
meirus sib 4B, et contingens 
ducatur Γ4, ducaturque ordinate I'E, centrum autem 
Bib Z. dico, esse 4Z »« ΖΕ — ZB*, eti ut 


4E» EZ: EIP?,. 
ita latus transuersum ad rectum. 


nam quoniam ΓΖ sectionem contingit, et I'E ordinate 
ducta est, erit 421: 4B — AE: EB [prop. XXXVI]. 
componendo igitur 424 -- 4B:4B — AE-- EB:EB 
[Eucl V, 18] et praecedentium dimidia sumantur 
[Eucl V, 15]. in hyperbola igitur sic ratiocinabimur: 
est autem ΖΕ — : (4 - EB), ZB-— 3418. itaque 
ZE:EB-—ZB:4B. conuertendo igitur [Eucl. V, 19 
eorol.]] EZ:ZB-ZB:Z.Z. ilaque [Eucl. VI, 17] 
ΕΖ »« ΖΖΩ -- 25. et quoniam est 

ZE:EB-—ZB:A4B-— 42: 28, 

permutando est [Eucl. V, 16] 432: ZE — 28:8. 
el componendo 4E: EZ — ZE: EB [Eucl. V, 18]. 
quare 4 EX EB — ZEE 4 [Eucl. VI, 16]. est autem 
ubi 4E ΕΒ: ΓΕ", ita latus transuersum ad rectum 
[prop. XXIJ. quare etiam ut ZE»« EA4:T'E*, ita 
latus iransuersum ad rectum. 
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ZB: ὡς ἄρα ἡ Z4 πρὸς 4B, ἡ ZB πρὸς BE. ἀνα- 
στρέψαντι ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ 4Z πρὸς ΖΒ, ἡ ΒΖ 
πρὸς ΖΕ. ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ 4Z τῷ ἀπὸ ΒΖ. 
ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ AZE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΖ 
καὶ τῷ ἀπὸ ΖΕ, τὸ δὲ 
ἀπὸ ΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEB μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΕ. 
κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ἀπὸ EZ: λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 
4Ε2Ζ λοιπῷ τῷ ὑπὸ AEB ἴσον ἔσται. ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ 4 ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, οὕτως τὸ ὑπὸ AEB πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΕ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΕΖ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, ἡ πλαγέα πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 


Ζ 


P, 


Aq. 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐθεῖα καταχϑῇ ἐπὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἡ ἀπολαμ- 
βανομένη εὐθεῖα ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς τῷ κέντρῳ 
τῆς τομῆς μετὰ μὲν τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ τῆς 
ἐφαπτομένης πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς ἴσον περιέξει 
τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας διαμέτρου τετρα- 
γώνῳ, μετὰ δὲ τῆς μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς 
ἐφαπτομένης περιέξει χωρίον λόγον ἔχον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς κατηγμένης, ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία τοῦ εἴδους πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλαγίαν. 
8. ἴσον ἄρα ἐστί] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 4. τῷ 


ἀπό] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 10. λοιπῷ — 11. 4 EZ 
om. V; corr. Halley. 15. λη p, om. V, m. 2 v. 21. μετὰ 
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in ellipsi autem et circulo sic: est autem Ὁ 
.42Ζ2 — :(44 - 4B), ZB— 5.48. 
erii igitur Z41: 4B — ZB: ΒΕ. conuertendo igitur 
est [Eucl. V, 19 coroll] 42: ZB — ΒΖ: ΖΕ. itaque 
[Eucl VIL 17] ZZ»5« ZE — BZ?. est autem 
AZ ZE-—Z4ExEZ--ZE: 
[Eucl. IT, 3] et BZ? — 4Ε »« EB -]- ZE? [Eucl. II, 5]. 
auferatur, quod commune esB EZ. itaque erit Ὁ 
ΖΕ» ΕΖ -— AE EB. 
eni igilur 4Ε »« EZ:DlE'zA4EEB:DLE? 
[Eucl V, 7] uerum ut 4Ε »« EB: ΓΈΣ, ita latus 
iransuersum ad rectum [prop. XXI]. ergo ut 
4E» EZ: EI", 
itia latus transuersum ad rectum. 


XXXVIII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
contingens cum altera diametro concurrit, et ἃ puncto 
contactus reeta ad eandem diametrum ducitur alteri 
diametro parallela, recta a recta ita duct ad centrum 
sectionis abscisa cum recta a contingenti ad centrum 
sectionis abscisa spatium comprehendet aequale quadrato 
dimidiae alterius diametri, cum recta autem inter 
rectam ad diametrum ductam eli contingentem posita 
. Spatium comprehendet, quod ad quadratum rectae ad 
diametrum ductae eam rationem habet, quam habet 
latus rectum figurae ad iransuersum. 


μέν] c; euan. V, rep. mg. m. rec. 22. ἐφαπτομένης] cv; 
ἔφαπτο euan., rep. mg. m. rec. V; vns om. in exir. pag. 
Apollonius, ed. Hoeiberg. 8- 
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ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 4H B, δευτέρα δὲ διάμετρος ἡ I'H 4, 
ἐφαπτομένη δὲ ἔστω τῆς τομῆς ἡ ΕΑΖ συμπίπτουσα 
τῇ ΓΖ κατὰ τὸ Ζ, παράλληλος δὲ ἔστω τῇ 48 ἡ 
5.6 E. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ ΗΓ ἐστιν ἴσον, 
καί ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ ΗΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ OG E, ἡ ὀρϑία 
προς τὴν πλαγίαν. 
ἤχϑω τεταγμένως ἡ ME: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ’ ὑπὸ 
HM 4 πρὸς τὲ ἀπὸ ME, 1 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 
10 ἀλλ᾽ ἔστιν ὡς ἡ πλαγία ἡ ΒΑ πρὸς I4, ἡ ΓΖ πρὸς 
τὴν ὀρϑίαν' καὶ ὡς ἄρα ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
τὸ ἀπὸ 48 πρὸς τὸ ἀπὸ D: καὶ τὰ τέταρτα, τουτ- 
ἔστι τὸ ἀπὸ ΗΑ“ πρὸς τὸ ἀπὸ HI" καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ HM. πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΕ, τὸ ἀπὸ ΗΑ πρὸς τὸ 
15 ἀπὸ HI. τὸ δὲ ὑπὸ HM. πρὸς τὸ ἀπὸ ME τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε vot ὃν ἔχει ἡ HM πρὸς 
ME, τουτέστι πρὸς HO, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 4M 
πρὸς ΜΕ. ἀνάπαλιν ἄρα ὁ τοῦ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΗΑ λόγος συνῆπται ἐκ vot ὃν ἔχει ἡ EM πρὸς 
90 MH, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς ΗΜ, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἢ EM πρὸς ΜΑ, τουτέστιν ἡ ΖΗ πρὸς H A. τὸ ἄρα 
ἀπὸ ΗΓ πρὸς τὸ ἀπὸ Η Α τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΗ πρὸς ΗΜ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ ΖΗ πρὸς ΗΑ, ὅς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ 
206 ΖΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΗ“. ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΗΘ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΗ4, τὸ ἀπὲ ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΑ. 
καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς vo ὑπὸ ΖΗΘ πρὸς τὸ ἀπὸ : 


8. EAZ] AZ V; corr. Comm. 6. τό] (pr) cv, ins. 
m. 1 V. 10. 7 BA] scripsi, B4 V. πρὸς I'4] om. V; 
corr. Memus, 14. ὑπὸ] ἀπό V; corr. p. 11. ἐκ τοῦ] scripsi, 
ἐξ οὗ V. 18. τοῦ] om. V; corr. P. τό] om. V; corr. p. 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4HB, alterà autem diametrus D'HZ, - 
el, seclionem contingat EA4Z cum I'4 in Z concurrens, 
el ΘΕ rectae 4B parallela sit. dico, esse 

| ZH *« H0 — HI, 

et ut HO »« 02:0 E?, ita latus rectum ad transuersum. 

ordinate ducatur ME. erit igitur [prop. XXXVII] 
ut HM »« M 4 : ME, ita latus transuersum ad rectum. 
est autem, ut latus transuersum B.4 ad ΓΖ, ita ΓΖ 


ad latus rectum [def. alt. 3]. quare etiam, ut latus 
iransuersum ad latus rectum, ita 4.85: Γ΄" [Eucl. V 
def. 9]; et partes quartae quoque [Eucl. V, 15], h. e. 
H4*:HI*?. quare etiam 
HM»« MA: ME? — HA: HI*. 

est aulem 
HM» M4: ME! -- (HM: ME) »« (4M: M E) 
— (HM: H0) »« (4M: ME) [Eucl. I, 34]. itaque e 
contrario ΓΗ": H f£ —-(EM:MH)»«(EM:M 4) 
z(0H:HM)»(ZH:H.)[Eucl VI, 41: est autem 
(ΘΗ : ΗΜ)»«(ΖΗ: Η 4) — ZH» HG:MH»«HA. . 
erit igitur ZH »« HO; ΜΗ;Σ»« HA -- ΓΗ" : Η43. οὐ. 
permutando [Eucl V, 16] igitur 

ZH »« HO: ΓῊ -- ΜΗ»Σ«ΗΩ: H 4t. 


90. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. — 28. ἐκ τοῦ] (alt) geripsi; 
ἐξ οὗ V. ΝΣ . 
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. l'H, τὸ ὑπὸ MHA πρὸς τὸ ἀπὸ HA. ἴσον δὲ «i 
ὑπὸ MHA τῷ ἀπὸ ΗΑ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ 
τῷ ἀπὸ ΗΓ. 

πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, 

δ τὸ ἀπὸ ΕΜ πρὸς τὸ ὑπὸ HMA, καὶ τὸ ἀπὸ EM 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΜΑ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε 
τοῦ ὃν ἔχει dj ΕΜ πρὸς ΗΜ, τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς 
GE, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΕΜ πρὸς MA, τουτέστιν ἡ 

τ ZH πρὸς H A, τουτέστιν 5 ZO πρὸς ΘΕ, ὅς ἐστιν ὃ 
10 αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΖΘΗ πρὸς τὸ ἀπὸ OE, 
ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZOH πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ, ἡ ὀρϑία πρὸς 
τὴν πλαγίαν. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων δεικτέον, ὕτι ἐστίν, ὡς ἡ 
μεταξὺ τῆς ἐφαπτομένης καὶ τοῦ πέρατορ τῆς διαμέτρου 

15 ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῇ κατηγμένῃ πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς ἐφαπ’ 
τομένης καὶ τῆς δευτέρας διαμέτρου, ἡ μεταξὺ τοῦ 
ἑτέρου πέρατος καὶ τῆς κατηγμένης πρὸς τὴν μεταξὺ 
τοῦ ἑτέρου πέρατος καὶ τῆς κατηγμένης. 

ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ ΗΓ, 

20 τουτέστι τῷ ὑπὸ DH. ἴση γὰρ ἡ ΓΗ͂ τῇ ΗΖ’ τὸ 
ἄρα ὑπὸ ΖΗΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ DH: ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΖΗ πρὸς HA, ἡ ΓΗ πρὸς ΗΘ. καὶ ἀναστρέ- 
 vavti ὡς ἡ ΗΖ πρὸς Z4, ἡ ΗΓ πρὸς ΓΘ. καὶ τὰ 

διπλᾶ τῶν ἡγουμένων᾽ ἔστι δὲ διπλασία τῆς HZ 
οὔ συναμφότερος ἡ ΓΖ, Ζ4 διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΓΗ 
tj ΗΖ, τῆς δὲ ΗΓ διπλασία ἡ ΓΖ". ὡς ἄρα συναμ- 
φότερος ἧ ΓΖΖ πρὸς Z4, ὴ 4Γ πρὸς ΓΘ. καὶ 
διελόντι ὡς ἡ ΓΖ πρὸς ΖΩ͂, ἡ 40 “πρὸς OI" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


. ὅ. καὶ τό — 6. ΗΜ] om. V; corr. Memus. 19. ZH86] 
LZOH V; corr. Memus. 23. HZ] p 2V,ZHoc. 838. Ante 
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est autem MH »« H4 — H 42 [prop XXXVII]. ergo 
eliam ZH »« ΗΘ — ΗΓ" | 
rursus quoniam est, ut latus rectum ad transuer- 
sum, iia EM*: HM»« MA, ei EM*: HM» MA 
Z(EM:HM)»X«(EM:MA)z(0H:0E)»«(ZH:H 4) 
— (0H:0E)»«(Z0:0E) 
[Eucl. VI, 4] 2 ZO 5« OH : OE?, 
erit, ui ZO 2« OH: OE?, ita latus rectum ad trans- 
uersum. 
^ lisdem suppositis demonstrandum, quam rationem 
habeat recta inter contingentem et terminum diametri 
ad easdem partes uersus posita, in quibus est recta 
ordinate ducta, ad rectam inter contingentem et alteram 
diametrum positam, eam habere rectam inter alterum 
terminum et rectam ordinate ductam positam ad rectam 
inter alterum terminum et rectam ordinate ductam 
positam. 
nam quoniam est ZH »« HO — HI? [u. lin. 2], 

h. e ZH »« HO — l'H2« H4 (nam ΓΗ͂ —.H 4, 
erit [Eucl. VI, 16] ZH: H4 — ΓΗ: ΗΘ. et conger. 
tendo [Eucl. V, 19 coroll] ΖΗ: 22 — ΗΓ: ΓΘ. 
praecedentium dupla sumantur [Eucl. V, 15]; est ΕΝ 
IZ--Z4-—2HZ,quia ΓΗ͂ — HA, et ΓΖ —2HI. 
itaqee ΓΖ- 24:24 -- 4Γ:ΓΘ. et dirimendo 
[Eucl. V, 17] ΓΖ : Z4 — 40:010 quod erat demon- 
strandum. 

Corollarium. 

manifestum igitur ex iis, quae diximus, rectam EZ 
sectionem contingere, siue sit ZH »« HO — HI", 


διά interponitur in extr. lin. .V. in V, cui signo nihil nunc 
respondet. 2506. ἡ ΓΖ] ΗΔ V; corr. p. 
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φανερὸν δὴ ἐκ τῶν εἰρημένων, ὅτι ἡ EZ ἐφάπτεται 
τῆς τομῆς, ἐάν vs ἴσον ἦ τὸ ὑπὸ ΖΗΘ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἐάν τε λόγον ἔχῃ τὸ ὑπὸ ΖΘΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΕ 
τον εἰρημένον δειχϑήσεται γὰρ ἀντιστρόφως. . 
δ A0". 
οὐ Ἐὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ; καὶ ἀπὸ 
τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν διάμετρον τεταγ- 
μένως, ἥτις ἂν ληφϑῇ τῶν δύο εὐθειῶν, ὧν ἐστιν ἡ 
10 μὲν μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, 
; δὲ μεταξὺ τῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης, 
ἕξει πρὸς αὐτὴν 7 κατηγμένη τὸν συγκείμενον λόγον 
ἔκ ve τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἑτέρα τῶν δύο εὐθειῶν πρὸς 
τὴν κατηγμένην, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ εἴδους ὀρϑία 
15 πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν. | 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, κέντρον δὲ αὐτῆς τὸ Ζ, καὶ 
ἐφαπτομένη ἤχϑω τῆς τομῆς A ΓΖ, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ ΓΕ. λέγω, ὅτι ἡ ΓΕ πρὸς τὴν ἑτέραν 
40 τῶν ΖΕ, EA τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τὲ τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ ἑτέρα τῶν ΖΕ, E4 πρὸς τὴν ΕΓ. 
ἔστω γὰρ ἴσον τὸ ὑπὸ ΖΕ4 τῷ ὑπὸ EI, H. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ὑπὸ ZEZ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΕ, 4 
26 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἴσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ ZEA 
τῷ ὑπὸ ΓΕ, Η, ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΓΕ, Η πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΓΕ, τουτέστιν ἡ Η πρὸς EI, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
8. ΖΘΗ] ΖΗΘ V; corr. Memus.  5.48'] p, om. V, m. $v.- 


9. 3o] p. B Ve 18. ὅν] cp, o e corr. m. 1 V. — 14. ἐκ 
tov] ἐξ οὗ V; corr. Halley.  — 21. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ Vi corr. 
Halley. 26. τῷ ὑπό ΓΕ, H] om. V; corr. p (τῶν &y ἢ). 
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siue ΖΘ »« 6H ad ΘΕ" rationem habeat, quam dixi- 
mus; e conirario enim demonstrabitur. 


XXXIX. 


Si récta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
euli contingens cum diametro concurrit, et ἃ puncto 
contactus ad diametrum recta ordinate ducitur, utra- 
cunque récta sumpta erit, aut quae inter rectam ordi- 
nate ductam centrumque sectionis posita est, aut quae 
inter ordinate ductam contingentemque, reeta ordinate 
ducta ad eam rationem habebit compositam ex ea, 
quam habet altera rectarum illarum ad ordinate duc- 
tam, eaque, quam habet latus rectum figurae ad trans- 
uersum. 

sib hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, centrum autem eius sit Z, et duca- 
Aur sectionem contingens I'7f, ordinateque ducatur Il'E. . 


2 


dico, I'E ad alterutram rectarum ZE, EZ rationem 
habere. compositam ex ea, quam habet latus rectum ᾿ 
ad transuersum, eaque, quam habet altera rectarum Z E, 
ΕΖ ad EI. 

sit enim ZE »« ΕΖ — ΕΓ» H. et quoniam est 
[prop. XXXVII], ut ΖΕ »« Ε4: ΓΕ", ita latus trans- 
uersum ad rectum, οὐ ΖΕ »« ΕΖ — D'E »« H, erit 
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ὀρϑίέαν. καὶ ἐπεὶ ἴσον. ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΖΕ“ τῷ ὑπο 
DLE, H, ἔστιν ὡς ἡ EZ πρὸς ἘΓ, ἡ H πρὸς ΕΖ. 
καὶ ἐπεὶ ἡ ΓΕ πρὸς. ΕΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΓΕ πρὸς H καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 

5 Η πρὸς EZ, ἀλλ᾽ ἔστιν ὡς μὲν ἡ ΓΕ πρὸς H, ἡ 
. ὀρθία πρὸς τὴν πλαγίαν, ὡς δὲ ἡ Η πρὸς 4Ε, ἡ 
ΖΕ πρὸς EDI, Y ΓΕ ἄρα πρὸς ΕΖ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν 
καὶ ἡ ΖΕ πρὸς EI. 


10 | ι΄. 
᾿Εὰν υπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ ἱιτῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ εὐθεῖα ἐπὶ τὴν αὐτὴν διά- 
μέτρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, ἥτις ἂν ληφϑῇ 
16 τῶν δύο εὐθειῶν, ὧν ἐστιν ἡ μὲν μεταξὺ τῆς κατηγ- 
μένης καὶ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς, ἡ δὲ μεταξὺ τῆς. 
- φανηγμένης καὶ τῆς ἐφαπτομένης, ἕξει πρὸς αὐτὴν ἡ 
κατηγμένη τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τὸ τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἑτέρα 
20 τῶν δύο εὐθειῶν πρὸς τὴν κατηγμένην. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύχλου περιφέρεια ἡ 
AB, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ ΒΖΓ, δευτέρα δὲ ἡ AZE, 
καὶ ἐφαπτομένη ἤχϑω ἡ 944, καὶ τῇ ΒΓ παράλληλος 
AH. λέγω, ὅτι ἡ AH πρὸς τὴν ἑτέραν τῶν OH, ZH 
26 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλα- 
yíx πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ ἡ ἑτέρα τῶν 60H, ZH πρὸς 
τὴν ΗΑ. | 
2. H] (pr) d V; corr. p. 6. dE] 4dEI' vel AdEZ V 
ΔῈ“ c; corr p. 10. u^] p, om. V, m. 2 v. 17. ἔξει] om. V; 


corr. Memus. 19. ἐκ τοῦ] scripsi; ἐξ οὗ V; 28, BI'|] ΑΓ V; 
corr. p (B e corr.). 


" 
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ui ΓΕ Ρ«Η : ΓΕ", h. e. ut H: ET, ita latus irans- 
uersum ad rectum. οὖ quoniam est 

ZE»HE4-—IExH, 
erit [Eucl. VI, 16] EZ: EI'z- Η: ΕΖ. eti quoniam 
es& ΓΕ : Ed — (LE: H) »« (H : Ez), et est, ut 
DE:H, ita latus rectum ad transuersum, et 

H:4E-—ZE:ET, 
ΓΕ: ΕΖΔ rationem habei compositam ex ea, quam 
habet latus rectum ad transuersum, eaque, quam habet 
ΖΕ ad ET. | 
. XL. 

Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens éum altera diametro concurrit, et a 
puneto contactus recta ad eandem diametrum ducitur 
alteri diametro parallela, ütracunque recta sumpta erit, 
aub quae inter rectam ad diametrum ductam cenirum- 
que sectionis posita est, aui quae inter rectam illam 
eontingentemque est, ad eam recta ad diametrum 
ducta rationem habebit ' compositam ex ea, quam 
habet latus transuersum ad rectum, eaque, quam habet 
altera rectarum illarum ad rectam ad diametrum ductam. 


“2 


ι E 
0 
sib hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli 4B, 
diametrus aulem eius BZI' et diametrus altera Z/ZE, 
ducaturque contingens 091.4 et rectae BI" parallela 
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ἔστω τῷ ὑπὸ ΘΗΖ ἴσον τὸ ὑπὸ HA, K. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, vo ὑπὸ ΘΗΖ 
πρὸς τὸ. ἀπὸ Η4, τῷ δὲ ὑπὸ ΘΗΖ ἴσον τὸ ὑπὸ 
HA, K, καὶ τὸ ὑπὸ HA, K ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ H A, 
«δ τουτέστιν ἡ Καὶ πρὸς AH, ἔστιν ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ ἐπεὶ ἡ AH πρὸς HZ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ AH πρὸς K καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει dj K πρὸς ΗΖ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΗΑ πρὸς 
K, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ὡς δὲ ἡ K πρὸς ΗΖ, 
10 ἡ ΘΗ πρὸς H.4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ὑπὸ ΘΗΖ τῷ 
ὑπὸ 4Η, K, ἡ 4H ἄρα πρὸς ΗΖ τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΗΘ πρὸς ΗΑ. 


μα΄. 

15 Ἐὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
εὐθεῖα καταχϑῇ τεταγμένως. ἐπὶ τὴν διάμετρον, καὶ 
ἀπό τε τῆς τεταγμένης καὶ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου ἀνα- 
γραφῇ εἴδη παραλληλόγραμμα ἰσογώνια, ἔχῃ δὲ ἡ - 
κατηγμένη πλευρὰ πρὸς τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευρὰν 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ἐκ τοῦ 
κέντρου πρὸς τὴν λοιπὴν τοῦ εἴδους πλευράν, καὶ ἐκ 
τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ εἴδους τῆς τομῆς ὀρϑία πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς μεταξυ τοῦ κέντρου 
καὶ τῆς κατηγμένης εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ ἀπὲ τῆς ἐκ 
95 τοῦ κέντρου εἴδει ἐπὶ uiu τῆς ὑπερβολῆς μεῖζόν ἐστι 
τοῦ ἀπὸ τῆς κατηγμένης εἴδους τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ 

' κέντρου εἴδει, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τῆς τοῦ κύκλου 
1. 6 HZ] 6ZH V; corr. p (τῶν eH, H2). 7. ἐκ τοῦ] 

i οὗ V; corr. Haley. 13. ἐπ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 


μα ,m.2v. 921. τήν] p, om. V. λοιπὴν τήν C. 
ix τοῦ] ἐξ οὗ, οὗ v "eorr. Halley. 
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AH.. dico, 4H ad alterutram rectarum 8H, ZH 
rationem habere compositam ex ea, quam habet latus 
transuersum ad rectum, eaque, quam habet altera rec- 
larum 6H, ZH ad H A. | 

sit HA4»« K-——0H»«HZ. et quoniam est, ut 
latus rectum ad irünsuersum, ita 9H »« HZ: H4? 
[prop. XXXVIII], et H.4 »« Καὶ — ΘΗ »« HZ, erit 
etiam, ut H4 »« K: H.f, h. e. υν Καὶ: 4H, ita latus 
rectum ad transuersum. et quoniam est 

AH : HZ — (AH: K) »« (K: HZ), 

οὐ ut H4: K, ita latus transuersum ad rectum, et 
K: HZ —0H:HA, quia 9H»« HZ — AH»« K 
[Eucl. VI, 16], 4H : HZ rationem habet compositam . 
ex ea, quam habet latus transuersum ad rectum, eaque, 
quam habet ΗΘ ad H A. 


| XLI. ! 

Si in hyperbola uel ellipsi uel ambitu circuli recta 
ad diametrum ordinate ducitur, et in recta ordinate 
ducta radioque figurae parallelogrammae aequiangulae 
. describuntur, latus autem ordinate ductüm ad reliquum 
latus figurae rationem habet compositam ex ea, quam 
habet radius ad reliquum latus figurae, eaque, quam 
habet latus rectum figurae sectionis ad transuersum, 
figura in recta inter centrum rectamque ordinate duc- 
iam posita descripta similis figurae in radio descriptae 
in hyperbola excedit figuram in ordinate ducta de- 
scripbam figura in radio descripta, in ellipsi uero. 
: ambituque circuli adiuncta figura in ordinate ducta 
descripta aequalis est figurae in radio descriptae. 


10 
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περιφερείας μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς κατηγμένης εἴδους ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου εἴδει. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ 48. κέντρον δὲ τὸ E, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ I4, καὶ ἀπὸ τῶν EA, ΓΖ ἰσογώνια εἴδη 
ἀναγεγράφϑω τὰ AZ, 4H, καὶ ἣ I4 πρὸς τὴν ΓΗ 
τὸν συγκείμενον ἐχέτω λόγον ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ AE 
πρὸς ΕΖ, καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλα- 
γίαν. λέγω, ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 
εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ AZ ἴσον ἐστὶ τοῖς 4Ζ, Η 4, ἐπὶ 
ὃὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου τὸ ἀπὸ τῆς E 
ὅμοιον τῷ .4Z μετὰ τοῦ ΗΖ ἴσον ἐστὶ τῷ AZ. 

πεποιήσϑω γάρ, ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, 


᾿ἣ AT πρὸς ΓΘ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ, 


15 


ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΘ, 


τὸ ἀπὸ τῆς ΔΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΙΓΘ, ὡς δὲ ἡ 


20 


" 25 


ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ ΖΓ πρὸς τὸ ὑπὸ 
Β4.4, ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ BA τῷ ὑπὸ 4ΓΘ. καὶ 
ἐπεὶ ἡ 4D πρὸς ΓΗ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ 
τε τοῦ ὃν ἔχει ἢ 4Ε πρὸς EZ καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ 
ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τουτέστιν ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ, 
ἔτει δὲ ἡ Ζ4Γ πρὸς ΓΗ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει' 
ἢ ΘΓ πρὸς ΓΗ͂, ὃ ἄρα συγκείμενος λόγος ἔκ τε τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ AE πρὸς ΕΖ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ AT 
πρὸς ΓΘ ὃ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ λόγῳ ἔκ τε τοῦ 


ὃν ἔχει ἡ 4Γ πρὸς ΓΘ xol ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΓ 


πρὸς ΓΗ. κοινὸς ἀφῃρήσθω ὁ τῆς ΓΖΩ͂ πρὸς D 


8. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 18. πεποιείσϑω V; 
corr. p. — 23. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. — 25. ἐκ τοῦ] 
ἐξ οὗ V; corr. Halley. — 27. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. 
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sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4 B, centrum autem E, et ordinate duca- 
tur I'4, et in EA, I'4 figurae aequiangulae descri- 
bantur AZ, 4H, rationemque habeat. ΓΖ : ΓΗ com-. 
positam ex ea, quam habet AE: EZ, eaque, quam 


o Z7 


habet latus rectum ad transuersum. dico, in hyperbola 


"figuram in EZ descriptam similem figurae 44Z aequa- 


lem esse figuris 42 -]- ΗΖ, in ellipsi autem et cir- 
culo figuram in EZ descriptam figurae 412 similem 
adiuncta figura ΗΖ, aequalem esse figurae 44Z. 

fia& enim, ut latus rectum ad transuersum, ita ΖΓ 
ad ΓΘ. et quoniam est, ut zI': I'&, ita latus rectum 
ad transuersum, est autem ΖΓ: ΓΘ — 417: 4T »« ΓΘ, 


" et ut latus rectum ad transuersum, ita ΖΓ" ad ΒΖ »« 41.4 


[prop. XXI], erit B 2« 44 — 4IT'»«I'9 [Eucl. V, 9]. 
et quoniam ΖΓ: ΓΗ rationem habet compositam ex 
ea, quam habet 4E: EZ, eaque, quam habet latus 
rectum ad iransuersum, ἢ. e. ΖΓ: ΓΘ, et praeterea 
est 2Γ: ΓΗ -- (ADT: ΓΘ) »Σ« (ΘΓ: Dl'H), ent. 
(AE: Ε2)»«(4Γ: I'9) — (AT: ΓΘ) »« (ΘΓ: ΓΗ). 
auferatur, quae communis est, ratio I'1: ΓΘ. itaque 
AE: EZ-—O0D:IDH. esi autem 


OD:DH-—0D»xD4:HD»xID4, 
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λοιπὸς ἄρα Ó τῆς 4Ε πρὸς ΕΖ λόγος λοιπῷ τῷ τῆς 
ΘΓ πρὸς ΓΗ λόγῳ ἐστὶν ὁ αὐτός. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΘΓ 
πρὸς ΓΗ, τὸ ὑπὸ ΘΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΓΖΩ͂, ὡς δὲ 
ἢ AE πρὸς ΕΖ, τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ" ὡς 

5 ἄρα τὸ ὑπὸ Ol'4 πρὸς τὸ ὑπὸ HI, τὸ ἀπὸ EA 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ. τὸ δὲ ὑπὸ ΘΓΖΙ ἴσον ἐδείχϑη τῷ 
ὑπὸ Β4ΙΑ͂ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΒΖ 4 πρὸς τὸ ὑπὸ Η ΓΖ, 
τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ὑπὸ AEZ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ 
B4A πρὸς τὸ ἀπο AE, τὸ ὑπὸ HIA πρὸς τὸ ὑπὸ 

10 4ΕΖ. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ HIA πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΕΖ, τὸ AH 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ ΖΑ͂' ἰσογώνια γάρ ἐστι 
καὶ λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τῶν πλευρῶν τῆς 

A4HI πρὸς AE καὶ τῆς D4 πρὸς EZ: καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ Β4,4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, τὸ ΗΖ προς 4Ζ. 

15 λεκτέον τοίνυν. ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς" [ὡς πάντα 
πρὸς πάντα, ἕν πρὸς ἕν] ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ Β4 4 μετὰ 
τοῦ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ, οὕτως τὰ ΗΖ, 42 πρὸς τὸ AZ. 

. ᾧς δὲ τὸ ἀπὸ E4f πρὸς τὸ ἀπὸ EA, οὕτως τὸ ἀπὸ ΕΖ 
20 εἶδος τὸ ὅμοιον xal ὁμοέως ἀναγεγραμμένον τῷ 42 

πρὸς τὸ 4Z: ὡς ἄρα τὰ H 4, AZ πρὸς τὸ 4Z, οὕτως. 

τὸ ἀπὸ E εἶδος ὅμοιόν τῷ AZ πρὸς τὸ AZ. τὸ 


ἀπὸ Ez ἄρα εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ 42 ἴσον ἐστὶ τοῖς 


.HA, AZ. 

5 ἐπὶ δὲ τῆς. ἐλλείψεως xal τῆς τοῦ κύκλου περι- 
φερείας ἐροῦμεν ἐπεὶ οὖν ὡς ὅλον ἐστὶ τὸ ἀπὸ AE 
πρὸς ὅλον τὸ .4Z, οὕτως ἀφαιρεθὲν τὸ ὑπὸ 448 
πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ 4H, καὶ λοιπόν ἐστι πρὸς λοιπόν, 
ὡς ὅλον πρὸς ὅλον. ἀπὸ δὲ τοῦ ἀπὸ EA ἐὰν ἀφ- 


15. ὡς πάντα — 16. £v] falsa sunt; debuit enim covQévri 
dici; del. Comm. in notis fol. 807. 11. τουτέστι — 18. E 4] 
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AE: EZ--—AE:AE EZ. itaque erit 
er» rd4:HI»xI4-E4:4AEs» EZ. 
demonstrauimus autem, esse ΘΓ »« ΓΖ — ΒΖ)» 4 4A. 
entigitur ΒΖ 5« 44: HI'»«D'4 -— AE! : AE» EZ. 
. permutando [Eucl V, 16] 
B4»« 44: AE! — HI» L'4: AE EZ. 
est. aulem HI' »« ΓΖ : AE »« EZ — AH : ZA 
[Eucl. VI, 23]; nam parallelogramma aequiangula sunt 
et rationem habent ex lateribus compositam ΗΓ: AE 
οὐ ΓΖ: EZ. quare etiam Β 4 »« 4 4: EA! — H 4: AZ. 
dicendum igitur in hyperbola: | 
B45« 44 -- AE! : AE! —— Η4- AZ:4Z 
[Eucl V, 18], h. e. [Eucl. II, 6] | 
Z4 E? EZ -—HA--A4Z:AZ. 
esi autem, ub Ef! : Ε 45, ita figura in Ez similis et. 
similiter descripta figurae 44Z ad AZ [Eucl. VI, 20 
eoroll]. itaque ut ΗΖ -- AZ : AZ, ita figura in Ez 
descripta figurae 4Z similis ad. 4Z. ergo figura in 
EZ descripta figurae 4Z similis figuris H4 4- AZ 
aequalis est. 
in ellipsi uero ei ambitu circuli dicemus: quoniam 
est 4E? : 4Z.— 442« 4B: 4H [Eucl. V, 16], erit 
eliam, ut totum ad totum, ita reliquum ad reliquum . 
[Eucl V, 19]. sin ab ΚΕ 45 aufertur B.4 »« 21.4, relin- 
quitur 4E? [Eucl. II, 5]. itaque 
4E?! : AZ -—- AH — AE! : AZ. 
est, autem, ut 4E? : AZ, ita 4." ad figuram in 48 


bis V (altero. loco Ez pro Z4 E); corr. Ῥ. 28. ΕΖ] EZ V; 
eorr..p (εῆς E4). 


b 
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e 
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αιρεϑῇ τὸ ὑπὸ B4 A, λοιπόν. ἐστι τὸ ἀπὸ A4E' ὡς 


ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἣν ὑπερέχει τὸ 
AZ τοῦ 4H, οὕτως τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ 4Z. ἀλλ᾽ 
ὡς τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ 4Z, οὕτως τὸ ἀπὸ 4 E πρὸς 
τὸ ἀπὸ 4Ε εἶδος ὅμοιον τῷ 414Ζ' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε 
πρὸς τὴν ὑπεροχήν, ἣν ὑπερέχει τὸ 42 τοῦ ΖΗ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ 4E εἶδος τὸ ὅμοιον 
τῷ 4Ζ. ἴσον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4E εἶδος ὅμοιον τῷ - 
AZ τῇ ὑπεροχῇ, ἣν ὑπερέχει τὸ 42 τοῦ 4H. μετὰ 
τοῦ 4Η ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ 4Ζ. 


μβ΄... 

᾿Εὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς εὐθεῖα καταχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διάμετρον τεταγμένως, ληφϑέντος δέτινος ἐπὶ τῆς τομῆς 
σημείου καταχϑῶσιν ἐπὶ τὴν διάμετρον. δύο εὐθεῖαι; 
καὶ ἡ μὲν αὐτῶν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ 7 δὲ παρὰ τὴν 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς κατηγμένην, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρί 
γῶνον ἴδον ἐστὶ τῷ περιεχομένῳ παραλληλογράμμῳ ὑπό 
τε τῆς ἀπὸ τῆς ἁφῆς κατηγμένης καὶ τῆς ἀπολαμβανο- 
μένης ὑπὸ τῆς παραλλήλου πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 48,. καὶ ἤχϑω 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ AT, καὶ τεταγμένως κατήχϑω 
ἡ ΓΘ, καὶ ἀπό τινος σημείου τυχόντος κατήχϑω ἡ 41Ζ, 
καὶ διὰ μὲν τοῦ 4 τῇ AI παράλληλος ἤχϑω ἡ 4E, 
διὰ δὲ τοῦ Γ τῇ ΒΖ ἡ ΓΗ, διὰ δὲ τοῦ B τῇ 8T 
ἡ ΒΗ. λέγω, ὅτι τὸ 4ΕΖ τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΗΖ 
παραλληλογράμμῳ. 

ἐπεὶ γὰρ τῆς τομῆς ἐφάπτεται ἡ ἡ AT, καὶ τεταγμένως 


2. ἄρα] ἄρα οὖν V; corr. Halley. — 7 p, Halley. 8. 10] . 
(pr) τοῦ V; corr. p. AZ] ev, « a£ V, mg. « m. rec. 
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descriptam figurae .4Z similem [Eucl. VI, 20 coroll.; 
V, 16]. quare ut ZE?: 4Z -:- ΖΗ, ità Z4E? ad 
figuram in ΖΕ descriptam figurae A4Z similem. ita- 
que figura in ΖΕ descripta figurae 4Z similis aequa- 
lis est. differentiae 4Z —- 4H [Eucl. V, 9]. ergo ad- 
iuncta figura 44H figurae A4Z aequalis est. 


XLII. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, οὐ à puncto contactus recia ad diametrum ordi- 
nate ducitur, sumpto autem in sectione puncto aliquo 
ad diametrum ducuntur duae rectae, altera contingenti, 
altera rectae a puncto contactus ordinate ductae par- 
allela, triangnlus ab his effectus aequalis est parallelo- 
grammo comprehenso recta a puncto contactus ordi- 
nate ducta rectaque a parallela ad uerticem sectionis 
abscisa. 

sit parabola, cuius diametrus sit 4B, et sectionem 
contingens ducatur ΑΓ, ordinateque ducatur ΓΘ, et 
ἃ puncto aliquo ducatur ZZ, 
ducaturque per 4 rectae 4T par- 
8116]. 7/E, per I' autem rectae 
BZ parallela I'H, per B autem 
-4 δ 8.25  Ó rectae GI' parallela BH. dico, 

esse ZZ EZ — HZ. 
nam quoniam ΑΓ sectionem 
contingit, et ΓΘ ordinate ducta est, erit [prop. XXXV] 
AB — ΒΘ. itaque 40 — 20 B. quare 401I' — BI 

. ἡ Halley. 9. ἡ p, Halley. 10. ἄρα] addidi; om. V; 
anto μετά lin. 9 add. τὸ ἄρα ἀπὸ 4Ὲ εἶδος τὸ ὅμοιον τῷ 42 


Halley cum Memo. 11. uP p, om. V, m. 2 v. 12. παρα- 
βολῆ V; corr. Halley. 14. ἐπὶ τῆς] c, inser. m. 1 V. 


Apollonius, ed. Heiberg. 9 


Z I 


e 


1 


e 
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κατῆκται ἡ DO, ἴση ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΘ' διπλασία 
ἄρα ἐστὶν ἢ 4Θ τῆς OB.. τὸ AOT ἄρα τρίγωνον 
τῷ ΒΓ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον. καὶ ἐπεί ἐστιν, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Z, ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ διὰ 
τὴν τομήν, ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ 412, 
τὸ ΑΓΘ τρίγωνον πρὸς τὸ EZZ τρίγωνον, ὡς δὲ ἡ 
ΘΒ πρὸς ΒΖ, τὸ HO παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ HZ 
παραλληλόγραμμον, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4ΓΓΘ τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΕΖΖ τρίγωνον, τὸ ΘΗ͂ παραλληλόγραμμον 
πρὸς τὸ ΖΗ παραλληλόγραμμον. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστίν, 
ὡς τὸ 4ΘΓ τρίγωνον πρὸς τὸ ΒΓ παραλληλόγραμμον, 
τὸ Ε4Ζ τρίγωνον πρὸς τὸ HZ παραλληλόγραμμον. 
ἴσον δὲ τὸ AI'O τρίγωνον τῷ ΗΘ παραλληλογράμμῳ" 
ἴσον ὥρα ἐστὶ τὸ Ε4Ζ τρίγωνον τῷ HZ παραλληλο- 


γράμμφῳ. , 
uy . 
"E&v ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς 


ἁφῆς καταχϑῇ εὐθεῖα τεταγμένως ἐπὶ τὴν διάμετρον, 


20 καὶ ταύτῃ διὰ τῆς κορυφῆς παράλληλος ἀχϑῇ συμ- 


2b 


πίπτουσα τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ 
εὐθείᾳ, ληφϑέντος δέ τινος σημείου ἐπὶ τῆς τομῆς 
ἀχϑῶσι δύο εὐθεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν ἀπὸ τῆς ἁφῆς 
κατηγμένην, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον ἐπὶ τῆς 
ὑπερβολῆς, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ διὰ τοῦ κέντρου 
καὶ τῆς ἁφῆς, ἔλασσον ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῷ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τῆς τοῦ κύκλου περιφερείας μετὰ τοῦ ἀποτεμνο- 


2. 0B] τϑβ V; corr. p. 7. πρὸς τὸ HZ παραλληλόγραμ- 
pov] om. V; corr. p. 10. πρός] τῆς πρός V; corr. p. 


CONICORUM LIBER I. 131 


[Eucl. I, 41]. et quoniam est ΓΘ": 2235 — ΘΒ: ΒΖ 
proper sectionem [prop. XX |, et 
ΓΘ': 2423 — ADT0:EAZ [πε]. VI, 19], 

" ΘΒ: BZ — HO: HZ [Eucl. VI, 1], 
il AIO0:EAZ-0O0H:ZH. 
permutando igitur [Eucl. V, 16] 

ΑΘΓ: BI'— EAZ:HZ. 

esl autem .4I'O — ΗΘ. ergo E4Z — HZ. 


XLIII. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
culi contingens cum diametro concurrit, οὗ ἃ puncto 
eontactus recta ad diametrum ordinate ducitur, per 
uerlicem autem huic parallela ducitur recta cum recta 
per punctum contactus centrumque ducta concurrens, 
el sumpto in seclione puncto aliquo duae rectae ad 
diametrum ducuntur, quarum altera rectae contingent, 
altera rectae a puncto contactus ordinate ductae par- 
allela est, triangulus ab his effectus in hyperbola trian- 
gulo a reeia per centrum punetumque contactus ducta 
absciso minor erit triangulo in radio descripto simili 
triangulo illi absciso, in ellipsi autem ambituque cir- 
culi adiuncto triangulo ad centrum absciso aequalis 
erii iriangulo in radio descripto simili triangulo illi 
absciso. 


12. τὸ (pr) — ποραλληλόγραμμον] om. V;.corr. p (οὕτω τό). 
16. μγ΄] p, om. V, m. 2 v 5] » V; corr. p. 27. τῷ] 
τοῦ V; corr. p (,,ei* Memus). 
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μένου πρὸς τῷ κέντρῳ τριγώνου ἴσον ἔσται τῷ ἀπὸ 
τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τριγάνῳ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος ἡ 4B, κέντρον δὲ τὸ Γ, καὶ ἤχϑω ἐφαπτο- 
6 μένη τῆς τομῆς 7 4Ε, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ, καὶ 
τεταγμένως κατήχϑω ἡ EZ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ H, καὶ τῇ ἐφαπτομένῃ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ ΗΘ, καὶ τεταγμένως κατήχϑω ἡ HK, διὰ ài 
τοῦ B τεταγμένως ἀνήχϑω ἡ BA. λέγω, ὅτι τὸ ΚΜΓ 
10 τρίγωνον τοῦ I'4B τριγώνου διαφέρει vo Η ΚΘ τρι- 
γώνῳ. 
ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτεται μὲν ἡ Ez, κατηγμένη δέ ἐστιν 
$ EZ, ἡ ΕΖ πρὸς Ζ4 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς ΖΕ καὶ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΕΖ πρὸς Z4, ἡ ΗΚ πρὸς 
ΚΘ, ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ ΓΒ πρὸς Β.4᾽ ἕξει 
ἄρα ἡ ΗΚ πρὸς ΚΘ τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ τοῦ 
τῆς ΒΓ πρὸς ΒΑ καὶ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν πλαγίαν. 
καὶ διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ πρατῷ 
40 ϑεωρήματι τὸ ΓΚΜ τρίγωνον τοῦ ΒΓΔ τριγώνου 
διαφέρει τῷ HO K* καὶ γὰρ ἐπὶ τῶν διπλασίων αὐτῶν 
παραλληλογράμμων τὰ αὐτὰ δέδεικται. 


1 


Q 


? 


uó . 

᾿Εὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖα ἐπιψαύουσα 
συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ τις 
εὐθεῖα τεταγμένως ἐπὶ την διάμετρον, καὶ ταύτῃ διὰ 


2 


ex 


8. HK] scripsi; HXM V, KHM p. 10. τῷ] vc sequente 

macula (fort. littera » macula obscurata) V, τῶν v; τῷ pc. 

22. rc] om. V; corr. Memus. 38. uà'] p, om. V, m. ὃ v. 
25. ἀπό] c, corr. ex ὑπό m. 1 V. τῆς] c, c euan. V. 
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sib hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4 B, centrum autem I; et sectionem con- 
tingens ducatur Z/ E, ducaturque ΓΕ, et ordinate duca- 


iur EZ, sumatur autem in sectione punctum aliquod 
H, et contingenti parallela ducatur ΗΘ, ordinateque 
ducatur H K, per B autem ordinate ducatur B 4. dico, 
trangulum K ΜΓ a triangulo I'4B differre triangulo 
ΗΚΘ. 

nam quoniam ΕἶΖ[ contingit, EZ autem ordinate 
ducta est, EZ: Z4 ralionem habet compositam e 
ratione ΓΖ: ΖΕ eaque, quam habet latus rectum ad 
iransuersum [prop. XXXIX]. est autem 

EZ:Z:-HK:&KO0 
[Euel. VI, 4] e& ΓΖ: ΖΕ Ξε ΓΒ: BA [ib]. itaque 
HK: KO rationem habebit compositam ex ratione 
BI': B.4 eaque, quam habet latus rectum ad transuer- 
sum. et propter ea, quae in propositione XLI demon- 
strata sunt, triangulus I'K M a triangulo ΒΓ. differt 
irnangulo HOOK; nam etiam de parallelogrammis, 
quae iis duplo maiora sunt, eadem demonstrata sunt 
[u, Eutocius]. 
XLIV. 

Si recta alterutram oppositarum contingens cum 

diametro concurrit, δὲ a puncto contactus recta ad 


134 K9NIKQN α΄. 


τῆς κορυφῆς τῆς ἑτέρας τομῆς παράλληλος ἀχϑῇ Gvu- 
πίπτουσα τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ 
εὐθείᾳ, ληφϑέντος δὲ ἐπὶ τῆς τομῆς, οὗ ἔτυχε σημείου, 
καταχϑῶσιν εὐθεῖαι ἐπὶ τὴν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν 

ὅ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν κατηγμένην 
ἀπὸ τῆς ἁφῆς τεταγμένως, τὸ γινόμενον ὑπ᾽ αὐτῶν 
τρίγωνον, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ κατηγμένη πρὸς 
τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς, ἔλασσον ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ 
τοῦ κέντρου τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ ἀποτεμνομένῳ. 

10 ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ 4Z, ΒΕ, διάμετρος δὲ 
αὐτῶν ἡ 48, κέντρον δὲ τὸ D, καὶ ἀπό τινος ση- 
μείου τῶν ἐπὶ τῆς Z.4 τομῆς τοῦ Z ἐφαπτομένη ἤχϑω 
τῆς τομῆς ἡ ΖΗ, τεταγμένως δὲ ἡ ΖΟ, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσϑω ὡς ἡ ΓΕ, καὶ διὰ τοῦ Β τῇ ΖΟ 

16 παράλληλος ἡ ΒΑ, καὶ σημεῖόν τι ἐπὶ τῆς BE τομῆς 
τὸ Ν, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν τεταγμένως κατήχϑω ἡ ΝΘ, τῇ 
δὲ ΖΗ παράλληλος ἤχϑω ἡ NK. λέγω, ὅτι τὸ OK N 
τρίγωνον τοῦ I'MO τριγώνου ἔλασσόν ἐστι τῷ ΓΒΑ 
τριγώνῳ. 

20 διὰ γὰρ τοῦ E τῆς ΒΕ τομῆς ἐφαπτομένη ἤχϑω 
ἡ EA, τεταγμένως δὲ ἡ EE. ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναί 
εἰσιν αἱ ZA, BE, ὧν διάμετρος ἡ 48, ἡ δὲ διὰ τοῦ 
κέντρου ἡ ΖΓΕ, καὶ ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν αἴ ΖΗ, EA, 
τῇ ΖΗ παράλληλός ἐστιν ἡ 4E. ἡ δὲ NK παράλληλός 

25 ἐστι τῇ Z H^ καὶ τῇ ΕΖΔ ἄρα παράλληλός ἐστιν ἡ ΝΚ, 
ἡ δὲ ΜΘ τῇ BA. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ BE, 


8. ἐκ τοῦ] om. V; corr. p. 14. ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσθω] 
bis V; corr. p. 1. καί] καὶ εἰλήφϑω Halley praeeunte Com- 
mandino (,relictum sit^ Memus). 17. eKN] p, 68K V. 

21. EX | EZ V; corr. pp 23. ΖΓΕ] p, Eutocius; ΖΕΙ͂ V. 
26. fo] p; om. V. NK]pvoe; in V pro certo legi non 
potest. 
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diametrum ordinate ducitur, huic autem parallela per 
verticem alterius sectionis ducitur recta cum recta per 
punctum  contaetus centrumque ducta coneurrens, 
sumpto autem in sectione puncto aliquo ad diametrum 
rectae ducuntur, quarum altera contingenti, altera rec- 
iae ἃ puncto contactus ordinate ductae parallela est, 
iriangulus ab his effectus triangulo, quem recta ordi- 
nate ducta ad centrum sectionis abscindit, minor erit | 
iriangulo in radio descripto simili triangulo absciso. 
sint oppositae 4Z, BE, diametrus autem earum 
4 B, centrum autem I, ei ἃ Z puncto aliquo sectionis 
Z.4 sectionem contin- 
gens ducatur ZH, or- 
dinate autem ZO, et 
0 ΑΚ ducatur ΓΖ produca- 
lurque, ut fiat ΓΕ, et 
per B rectae ZO par- 
allela ducatur B, in 
sectione autem B.E punctum aliquod sit N, et ab N 
ordinate ducatur ΝΘ, rectae autem ZH parallela du- 
catur NK. dico, esse NOK — I'MO —— I'B 4. 
per Εἰ enim sectionem B E contingens ducatur E 4, 
ordinate autem ΕΞ. quoniam igitur Z4, B E oppo- 
sitae sunt, quarum diameirus est .4B, recla autem 
per centrum ducta ZI'E, sectionesque contingentes 
ZH, E4, reciae ZH parallela est ΖΕ [u. Eutocius]. 
esb autem ΝΑ rectae ZH parallela; quare etiam rec- 
iae E. parallela est ΝΚ [Eucl. I, 30], MO autem 
rectae B.4 parallela. quoniam igitur hyperbola est 
BE, cuius diametrus est 418, centrum autem I sec- 
lionem autem contingens 4 Ε et ordinate ducta EZ, 


Z 
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ἧς διάμετρος ἡ 4B, κέντρον δὲ τὸ I, ἐφαπτομένη δὲ 
τῆς τομῆς 7 4Ε, τεταγμένως δὲ ἡ ΕΠ, καὶ τῇ ΕΞ 


- παράλληλός ἐστιν ἡ B4, καὶ εἴληπται ἐπὶ τῆς τομῆς 


b 


σημεῖον τὸ N, ἀφ᾽ ov τεταγμένως μὲν κατῆκται ἡ NO, 
παράλληλος δὲ ἧκται τῇ 4E ἡ ΚΝ, τὸ ἄρα ΝΘΚ 
τρίγωνον τοῦ ΘΜΓ τριγώνου ἔλασσόν ἐστι τῷ ΒΓΑ 


 TQuyOvo' τοῦτο γὰρ év τῷ μγ΄ ϑεωρήματι δέδεικται. 


10 


20 


25 


, 


με΄. 

'"E&v ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως T κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ, 
καὶ ἀπὸ τῆς ἁφῆς καταχϑῇ τις εὐθεῖα ἐπὶ τὴν αὐτὴν 
διάμετρον παράλληλος τῇ ἑτέρᾳ διαμέτρῳ, καὶ διὰ τῆς 
ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐθεῖα ἐχβληϑῇ, ληφϑέντος δέ, 
οὗ ἔτυχεν, ἐπὶ τῆς τομῆς σημείου ἀχϑῶσι δύο εὐϑεῖαι 


5 ἐπὶ τὴν δευτέραν διάμετρον, ὧν ἡ μὲν παρὰ τὴν ég- 


απτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν κατηγμένην, τὸ γινόμενον 
ὑπ᾽ αὐτῶν τρίγωνον, οὗ ἀποτέμνει τριγώνου ἡ κατ- 
ηγμένη πρὸς τῷ κέντρῳ, ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξον 
ἔσται τῷ τριγώνῳ, οὗ βάσις μὲν ἡ ἐφαπτομένη, κορυφὴ 
ὃὲ τὸ χέντρον τῆς τομῆς, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ 
τοῦ κύκλου μετὰ τοῦ ἀποτεμνομένου ἴσον τἔσται τῷ 
τριγώνῳ, οὗ βάσις μὲν ἡ ἐφαπτομένη, κορυφὴ δὲ τὸ 
κέντρον τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια T 
A BI, ἧς διάμετρος μὲν ἡ AO, δευτέρα δὲ ἡ G4, 
κέντρον δὲ τὸ O, καὶ ἡ μὲν L'M A ἐφαπτέσϑω κατὰ 
τὸ DL, ἡ δὲ L'A ἤχϑω παρὰ τὴν 40, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ ΘΓ ἐχκβεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς τυχὸν 


6. ΒΓΑ] BIA Y; corr. p. 8. με΄ p, om. V, m. 2 v. 
10. τῇ δευτέρᾳ] bis V (in extr. eb prima pag); corr. cvp. 
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B. auiem rectae E,5 parallela est, et in sectione 
sumplum est punctum N, a quo ordinate ducta est 
ΝΘ, reclae autem 4 Εἰ parallela K N, erit 


NOK -—0MI--BI4; 
hoc enim in propositüone XLIII demonstratum est. 


XLV. 


Si recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
ΟἽ] contingens cum altera diametro concurrit, et a 
puncto contaclus recta ad eandem diameirum alteri 
diametro parallela ducitur, per punctum autem con- 
lactus centrumque recta producitur, et sumpto in sec- 
lione puncto aliquo duae rectae ad alteram diametrum 
ducuntur, quarum altera contingenti, altera rectae ordi- 
nate ductae parallela est, triangulus ab his effectus 
iriangulo, quem recta ordinate ducta ad centrum ab- 
scindit, in hyperbola maior erit triangulo, cuius basis 
esi recta contingens, uertlex autem centrum sectionis, 
in ellipsi autem circuloque adiuncto triangulo absciso 
aequalis erit triangulo, cuius basis est recta contingens, 
uerlex autem centrum sectionis. 

sib hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli 4.8 Γ, 
euius diamelrus sit 40, altera autem 6971, centrum 
autem O, et I'M.A in I' contingat, ΓΖ autem rectae 
46 parallela ducatur, et ducta 6G I' producatur, suma- 
iur autem in sectione punctum aliquod B, et ἃ B rec- 
üs AI, I'4 parallellae ducantur BE, ΒΖ. dico, esse 


17. τρίγωνον] 4dI' V (b.e. 4). à 25.7] (alt) c, om. V. 6] 
4604 Halley. 
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σημεῖον τὸ B, καὶ ἀπὸ vov B ἤχϑωσαν αἱ ΒΕ, ΒΖ 
παρὰ τὰς 4I, ΓΖ. λέγω, ὅτι ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς 
τὸ BEZ τρίγωνον τοῦ ΗΘΖ μεῖξόν ἐστι τῷ 4ΓΘ, 
ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου μετὰ τοῦ ΖΗΘ 
ἴσον ἐστὶ τῷ I'40. 

ἤχϑωσαν γὰρ αἱ ΓΚ, ΒΝ παρὰ τὴν 4210. ἐπεὶ οὖν 
ἐφάπτεται ἡ ΓΜ, κατῆκται δὲ ἡ ΓΚ, ἡ ΓΚ πρὸς ΚΘ 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔχει ἐκ τοῦ ὃν ἔχει MK 
πρὸς ΚΙ, καὶ τοῦ ὃν ἔχει τοῦ εἴδους ἡ ὀρϑία πλευρὰ 
πρὸς τὴν πλαγίαν: ὡς δὲ ἡ ΜΚ πρὸς ΚΙ, ἡ L4 
πρὸς 414: ἡ ΓΚ ἄρα πρὸς ΚΘ λόγον ἔχει τὸν συγ- 
κείμενον ἐκ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς 4.4 καὶ τῆς ὀρϑίας 
πρὸς τὴν πλαγίαν. καί ἐστι τὸ 414 τρίγωνον τὸ ἀπὸ 
τῆς ΚΘ εἶδος, τὸ δὲ ΓΚΘ, τουτέστι τὸ ΓΖΘ, τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΚ, τουτέστι τῆς 40" τὸ ΓΩ͂4 ἄρα τρίγωνον 
τοῦ ΓΚΘ ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξόν ἐστι τῷ ἀπὸ 
τῆς 40 τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ I4, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου τὸ ΓΩΘ μετὰ τοῦ 1'4.4 ἴσον ἐστὶ τῷ 
αὐτῷ᾽ καὶ γὰρ ἐπὶ τῶν διπλασίων αὐτῶν τοῦτο ἐδείχϑη 
ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ πρώτῳ ϑεωρήματι. ἐπεὶ οὖν τὸ 
ΓΖ. τρίγωνον τοῦ ΓΚΘ $10. τοῦ 149 διαφέρει 


τῷ ἀπὸ τῆς 4 τριγώνῳ ὁμοίῳ τῷ Γ4.4, διαφέρει 
δὲ καὶ τῷ ΓΘ. τριγώνῳ, ἴσον ἄρα τὸ ΓΘ. τρίγωνον 
Fig. priorem bis hab. V. 
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in hyperbola BEZ — HOZ - “ΓΘ, in ellipsi autem 
et circulo BEZ -- ΖΗΘ — I'40. 

ducantur enim rectae ΖΘ parallelae ΓΚ, BN. 
quoniam igitur I'M conüngit, ΓΚ aulem ordinate 
ducta est, ΓΚ : ΚΘ rationem habebit compositam ex 


ralione, quam habet MK: KI' eaque, quam habet 
latus rectum figurae ad transuersum [prop. XXXIX]. 
est autem [Eucl. VI, 4] MK: KI'— L21:214. quare 
I'K: ΚΘ rationem habet composiiam ex ratione 
DI4:244 eaque, quam habet latus rectum ad trans- 
uersum, et iriangulus ΓΖ 4 figura est in ΚΘ descripta, 
I'KO autem siue L0 figura in ΓΚ siue 4/0 descripta. 
ilaque in hyperbola D'4144 triangulus triangulo I'K 6 


maior est triangulo in 40 descripto simili triangulo 
ΓΖ A, in ellipsi autem circuloque Γ4ΖΘ adiuncto ΓΖ 4 


Fig. primam bis V. 
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τῷ ἀπὸ τῆς 4Θ ὁμοίῳ τῷ D44 τριγώνῳ. ἐπεὶ οὖν 
τὸ μὲν BZE τρίγωνον ὑμοιόν ἐστι τῷ ΓΖ, τὸ δὲ 
ἨΖΘ τῷ ΓΖ, τὸν αὐτὸν ἄρα λόγον ἔχει. καί ἐστι 
τὸ μὲν BZE τὸ ἀπὸ τῆς NO μεταξὺ τῆς κατηγμένης 
καὶ τοῦ κέντρου. τὸ δὲ HZO τὸ ἀπὸ τῆς BN κατ- 
ηγμένης, τουτέστι τῆς ZO' καὶ διὰ τὰ δεδειγμένα 
πρότερον τὸ BZE τοῦ ΗΘΖ διαφέρει τῷ ἀπὸ τῆς A40 
ὁμοίῳ τῷ Γ4Ω͂Δ᾽ ὥστε καὶ τῷ 1'40. 


μδ΄. 

᾿ΕἘὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, ἡ διὰ τῆς ἁφῆς παράλληλος ἀγομένη τῇ 
διαμέτρῳ ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ τὰς ἀγομένας ἐν τῇ τομῇ 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην δίχα τέμνει. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ 484, καὶ ἐφ- 
απτέσϑω τῆς τομῆς ἡ AD, διὰ δὲ τοῦ D τῇ 44 
παράλληλος ἤχϑω ἡ ΘΓ, 
καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς 
τυχὸν σημεῖον τὸ 4. καὶ 
ἤχϑω τῇ 4Γ παράλληλος 
ἡ 4ΝΖ2ΖΕ. λέγω, ὅτι doviv ^ AE A XE 
ἴση ἡ AN τῇ ΝΖ. 

ἤχϑωσαν τεταγμένως αἵ 
ΒΘ, KZH, AMA. ἀἐκεὶ 
οὖν διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ τεσσαρακοστῷ δευτέρῳ 
ϑεωρήματι ἴσον ἐστὶ τὸ EA τρίγωνον τῷ BM παρ- 
αλληλογράμμῳ, τὸ δὲ ΕΖΗ τῷ ΒΚ, λοιπὸν ἄρα τὸ 


0 224. 


4. τὸ] (a1t.) om. V; corr. Halley. Ν 6]pvei N incertum est 

in V. 8. 44] Γ44 V; corr. p. 9. με Ἴ p, om. V, τὰ. ὃ v. 

12. ταὐτὰ] ταῦτα V; corr. p. 28. KZH] ZHK V; corr. p. 
AMA] AM V; corr. Comm. 
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eidem aequalis esi; nam in figuris, quae iis duplo 
maiores sunt, hoc demonstratum est in propositione 
XLI. quoniam igitur trangulus ΓΖ. ἃ ΓΚΘ siue 
I0 differ triangulo in 46 descripto simili trian- 
gulo ΓΖ 4, uerum etiam triangulo ΓΘ. differt, trian- 
gulus ΓΘ. iriangulo in 440 descripto simili trian- 
.gulo ΓΖ... aequalis est. quoniam igitur triangulus 
BZE iriangulo I'Z.4 similis est [Eucl. I, 29] et HZ 
irangulo ΓΖ Θ, eandem rationem habent!) et BZE 
in NO descriptus est inter rectam ordinatam cenirum- 
que, HZO autem in BN ordinate ducta siue ΖΘ: et 
propter ea, quae antea demonsirata sunt [prop. XLI], 
BZE ab HOZ differ triangulo in 40 descripto simili 
irangulo ΓΖ Δ. ergo etiam triangulo I'40 differt. 


XLVI. 


S1 recta parabolam contingens cum diametro con- 
currit, recta per punctum contactus diametro parallela 
ducta ad partes sectionis uersus rectas in sectione 
contingenti parallelas ductas in binas partes aequales 
secabit. 

sit parabola, cuius diamelrus sit 4B, οὐ sectio- 
nem contingat 4I per I' autem rectae 4471 parallela 
ducatur € I'M, et in sectione sumatur punctum ali- 
quod 4, ducaturque rectae ΑΓ parallela ANZE. 
dico, esse ΖΝ — ΝΖ. 

ducantur ordinate BO, HZK, AM. quoniam 
igitur propter ea, quae in propositione XLII demon- 


1) Hoc est: latera eandem inter se rationem habent 
(Eucl. VI, 4); itaque in proportione ΓΑ : K cet. substitui 
possunt rationes laterum triangulorum BZ E, HZ6, ita ut con- 
dicioni propositionis 41 salis fiat. 
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ΗΜ παραλληλόγραμμον λοιπῷ τῷ AZ H4 τετραπλεύρῳ 

ἐστὶν ἴδον. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ MAHZN πεντά- 

πλευρον᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ KZN τρίγωνον τῷ ΜΝ 

ἴσον ἐστίί καί ἐστι παράλληλος y ΚΖ τῇ AM: ἴση 
6 ἄρα ἡ ΖΝ τῇ AN. 


μξ΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλεέψεως ἡ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ 
τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐθεῖα ἀχϑῇ ἐπὶ ταὐτὰ τῇ 
10 τομῇ. δέχα τεμεῖ τὰς ἀγομένας ἐν τῇ τομῇ παρὰ τὴν 

ἐφαπτομένην. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς 
διάμετρος μὲν ἡ AB, κέντρον δὲ τὸ I, καὶ ἐφαπτομένη 


᾿ τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ ΖΕ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ ἐκ- 

15 βεβλήσϑω, καὶ εἰλήφϑω τυχὸν ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον 

τὸ Ν, καὶ διὰ τοῦ Ν παράλληλος ἤχϑω ἡ ΘΝΟΗ. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ NO τῇ OH. 

κατήχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ ENZ, B4, Η ΜΚ. 

διὰ τὰ δεδειγμένα ἄρα ἐν τῷ μγ΄ ϑεωρήματι ἴσον ἐστὶ 

20 τὸ μὲν ΘΝΖ τρίγωνον τῷ 4822 τετραπλεύρῳ, τὸ 


2. MAHZH cv et, ub uidetur, V; corr. p. 4. AM] 
AN Vi; corr.p. 6. μξ΄7Ρ, om. V, m.2v. 9. ταὐύτα] ταύταν; 
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sirata sunt, E471 —— BM et ΕΖΗ -- BK, enit 
HM - AZH A. 

auferatur, quod commune est, pentagonum MZHZN; 

iaque KZN — 4MN. est autem KZ rectae 4M 

parallela. ergo ΖΝ — ΖΝ [Eucl. VI, 22 coroll]. 


XLVII. 


81 recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum cir- 
eui contingens cum diametro concurrit, eb per punc- 
tum contactus centrumque recía ad parties sectionis 
uersus ducitur, rectas in sectione contingenti parallelas 
ductas in binas partes aequales secabit. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sit 4B, cenirum autem Γ᾽, ei sectionem 


contingens ducatur z/ E, ducaturque ΓΕ et producatur, 
ei in sectione sumatur punctum aliquod N, ei per IN 
parallela ducatur 9NOH. dico, esse NO — OH. 
ordinate enim ducantur '3:NZ, B4, HMK. itaque 
propter ea, quae in propositione XLIII demonstrata 
sunt, erit 9 NZ — A4BZ5, ΗΘΚ — ABKM. quare 
eliam NHKZ — MKZXE. auferatur, quod commune 


corr. p. 16. GNOH A V; corr. p. 20. ONZ] BNZ V; 
corr. p. AB,SZ V; corr. p. 
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δὲ ΗΘΚ τρίγωνον τῷ ABK M: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ 
ΝΗΚΖ τετράπλευρον λοιπῷ τῷ ΜΚΖΑΗ͂ ἐστιν ἴδον. 
κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ONZKM πεντάπλευρον᾽ λοιπὸν 
ἄρα τὸ OMH τρίγωνον λοιπῷ τῷ NAO ἐστιν ἴσον. 
καί ἐστι παράλληλος ἡ MH τῇ ΝΗ ἴση ἄρα ἡ NO 
τῇ ΟΗ. 


oOx 


μη. 
Ἐὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖα ἐπιψαύουσα 

συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ 
10 χέντρου εὐθεῖα ἐκβληϑεῖσα τέμῃ τὴν ἑτέραν τομήν, 
ἥτις ἂν ἀχϑῇ ἐν τῇ ἑτέρᾳ τομῇ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 
δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς ἐκβληϑείσης. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος μὲν ἡ 48, 
κέντρον δὲ τὸ I, καὶ τῆς 4 τομῆς ἐφαπτέσϑω ἡ Καὶ 4, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4Γ καὶ ἐκβεβλήσϑω, xal εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς B τομῆς τὸ N, καὶ διὰ τοῦ Ν τῇ AK 
παράλληλος ἤχϑω ἡ NH. λέγω, ὅτε ἣ ΝΟ τῇ OH 
ἐστιν ἴδη. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ E ἐφαπτομένη τῆς τομῆς 9 Ez: 
205 ΕΖ ἄρα τῇ AK παράλληλός ἐστιν. ὥστε καὶ τῇ 

NH. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ BNH, ἧς κέντρον 

τὸ Γ, καὶ ἐφαπτομένη ἡ 4E, καὶ ἐπέξευχται ἡ ΓΕ, 

καὶ εἴληπται ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον τὸ Ν, καὶ δι᾽ 

αὐτοῦ παράλληλος vij 4Ε ἧκται ἡ NH, διὰ τὸ προ- 
26 δεδειγμένον ἐπὶ τῆς ὑπερβολῆς ἴση ἐστὶν ἡ NO 

τῇ ΟΗ. 


1 


Q 


2. MK EZ V; corr. Comn. 4. ΝΞΟ] ON SO V; corr. p. 
6. OH] ZH V ; corr, p. 7. un ] p, om. V, m. 2 v. 
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est, pentagonum ONZK M. erit igitur OMH — ΝΞΟ. 
et MH rectae NX parallela est; ergo est NO — OH 
[Eucl. VI, 22 coroll.]. 


XLVIII. 


Si recta alterutram oppositarum conlingens cum 
diameiro concurrit, et per punctum contactus centrum- 
que producta recta alteram sectionem secat, quaecun- 
que recta in altera sectione ducitur contingenti par- 
allela, a recta illa producta in duas partes aequales 
secabitur. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4 B, centrum 
autem I', et sectionem .4 contingat K 4, ducaturque 
AI' et producatur, in B autem secüione punctum ali- 
quod sumatur N, ei per N rectae 44K parallela duca- 
tur NH. dico, esse NO — OH. 

ducatur enim per Εἰ seclionem contingens EZ; 
EA igitur rectae 44K parallela est [u. Eutocius ad 

prop XLIV]. quare 

eliam rectae N.H [Eucl. 

Z I, 30]. quoniam igitur 

A 7 BNH hyperbola est, 

cuius centrum est I; et 

E contingit 7/ E, et ducta 

es& ΓΕ, in sectione 

aulem — sumptum esi 

punctum Ν᾽, et per id rectae ΖΕ parallela ducta est 

NH, propter id, quod de hyperbola antea demon- 
siratum est [prop. XLVII], erit NO — OH. 


Apollonius, ed. Heiberg. 10 
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ue. 

᾿Εὰν παραβολῆς εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπέπτῃ τῇ 
διαμέτρῳ, καὶ διὰ μὲν τῆς ἁφῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ 
διαμέτρῳ, ἀπὸ δὲ τῆς κορυφῆς ἀχϑῇ παρὰ τεταγμένως 
κατηγμένην, καὶ ποιηϑῇ,. ὡς τὸ τμῆμα τῆς ἐφαπτο- 
μένης τὸ μεταξὺ τῆς ἀνηγμένης καὶ τῆς ἁφῆς πρὸς τὸ 
τμῆμα τῆς παραλλήλου τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς 
ἀνηγμένης, οὕτως εὐϑεῖά τις πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 
ἐφαπτομένης, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένην εὐθεῖαν παράλληλον τῇ δια- 
μέτρῳ, δυνήσεται τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπὸ 
τῆς πεπορισμένης εὐθείας καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης 
ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ ἁφῇ. 

ἔστω παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ MBI, ἐφαπτομένη 
ὃὲ ἡ DA, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΓ παράλληλος ἤχϑω 
ἡ ΖΩΝ, τεταγμένως δὲ ἀνήχϑω ἡ Z B, καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ἡ ΕΖΔ πρὸς 4Ζ, εὐθεῖά τις ἡ H πρὸς τὴν δι- 
πλασίαν τῆς ΓΖ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 
τομῆς τὸ K, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ ΓΖ παράλληλος 
ἡ ΚΑΠ. λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς Καὶ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
τῆς H καὶ τῆς 4.4,, τουτέστιν ὅτι διαμέτρον οὔσης 
τῆς 44 ὀρϑία ἐστὶν ἡ H. 

κατήχϑωσαν γὰρ τεταγμένως αἱ 258, ΚΝΜ. καὶ 
ἐπεὶ ἡ I4 ἐφάπτεται τῆς τομῆς. τεταγμένως δὲ κατ- 
ἥκται ἡ 4, ἴση ἐστὶν ἡ ΓΒ τῇ ΒΕ. ἡ δὲ ΒΗ͂ τῇ 
Ζ4 ἴση ἐστί: καὶ ἡ ΓΒ ἄρα τῇ Z4 ἐστιν ἴση. ὥστε 
καὶ τὸ ΕΓΒ τρίγωνον τῷ ΕΖΖΩ͂ “τριγώνῳ. κοινὸν 
προσχείσϑο τὸ ΔΈΒΜΝ exque τὸ ἄρα ΓΜΝ 


1, μϑ p, om. V, m.2 v. 5. κατηγμένη V; corr. Halley. 
9. Hic alicubi desiderari παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, iam Memus 
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XLIX. 


Si recta parabolam contingens cum diametro con- 
curri, per contactum autem recta diametro parallela 
ducitur, a uertice autem recia ordinate ductae par- 
allela, et fit, ut pars contingentis inter ordinate ductam 
punctumque contactus posita ad partem parallelae inter 
punctum contactus et ordinate ductam positam, ita recta 
aliqua ad duplam contingentis, quaecunque recta a 
sectione [contingenti parallela] ad rectam per punctum 
contactus diametro parallelam ductam ducitur, qua- 
drata aequalis est rectangulo comprehenso recta ad- 
sumpta rectaque ab illa ad punctum contactus abscisa. 

sib parabola, cuius diametrus sit. M BI?, contingens 
autem ΓΖ, et per 7f rectae BI' parallela ducatur ΖΝ, 
ordinate autem duca- 
tur ZB, et fiat 
Ed:4Z2-—H:20I, 
sumaturque punctum 
aliquod K in sectione, 
per Καὶ autem rectae 
I'4 parallela ducatur 
ΚΑΠ. dico, esse 
K4-—H»«44,h.e. si 4.4 diametrus sit, latus 
rectum esse H [prop. XI]. 

ordinate enim ducantur “4,3, KNM. et quoniam 
ΓΖ contingit sectionem, 7/4 autem ordinate ducta 
est, erit ΓΒ — BA [prop. XXXV]. est autem B,3 — Z 4 
[Eucl. I, 34]; itaque etiam ΓΒ —Zzf. quare etiam 


senserat. 16. πεποιείσϑω V; corr p. 21. EZ4] p Ζ 
corr. ex Ζ m. 1 V. 28. προσκείσϑω] P; ligo 
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τετράπλευρον τῷ ΖΜ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον, 
τουτέστι τῷ ΚΠΜ τριγώνῳ. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ 
AIIMN τετράπλευρον᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ K AN τρίγωνον 
τῷ 4Γ παραλληλογράμμῳ ἐστὶν ἴσον. καί ἔστιν ἴση 
ἡ ὑπὸ Z441I γωνία τῇ ὑπὸ K AN* διπλάσιον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ KAN τοῦ ὑπὸ 44Γ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 
ΕΖ πρὸς 4Ζ, ἡ Η πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΓΖ, ἔστι 
δὲ καὶ ὡς ἡ ΕΖ πρὸς 4Z,* Καὶ πρὸς AN, καὶ ὡς 
ἄρα ἡ H πρὸς την διπλασίαν τῆς I4, ἡ Καὶ πρὸς 
ΑΝ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ KA πρὸς AN, τὸ ἀπὸ Καὶ πρὸς 
τὸ ὑπὸ K AN, ὡς δὲ ἡ Η πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΖΓ, 
τὸ ὑπὸ H, 44 πρὸς τὸ δὶς ὑπὸ ΓΖ.4᾽ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
ΚΑ πρὸς τὸ ὑπὸ KAN, τὸ ὑπὸ H, 44 πρὸς τὸ δὶς 
ὑπὸ ΓΩ͂Δ. καὶ ivaAAdE& ἴσον δέ ἐστι τὸ ὑπὸ KAN 
τῷ δὶς ὑπὸ I4: ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ KA τῷ 
vxo H, 44. 


, 


ν΄, 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ 
τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου εὐθεῖα ἐκβληϑῇ, ἀπὸ δὲ 
τῆς κορυφῆς ἀναχϑεῖσα εὐθεῖα παρὰ τεταγμένως κατ- 
ηγμένην συμπίπτῃ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου 
ἠγμένῃ εὐϑείᾳ, καὶ ποιηϑῇ, ὡς τὸ τμῆμα τῆς ἐφαπτο- 
μένης τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀνηγμένης πρὸς τὸ 
τμῆμα τῆς ἠγμένης διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου τὸ 
μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀνηγμένης, εὐθεῖά τις πρὸς 
τὴν διπλασίαν τῆς ἐφαπτομένης, ἥτις ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς 
ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένην 

6. τοῦ] p, corr. ex τό m. 1 V, τῇ c. 14. καί — 15. ΓΖ ΑἹ 


bis V; corr. p. 17. »'] p, om. V, m.2 v. 21. κατηγμένη V; 
corr. p. 
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ΕΓΒ - ΕΖΩ [πο]. VI, 19]. communis adiiciatur 
figura zZEB MN; erit igitur 4D'MN — ZM — KIIM 
[prop. XLII]. auferatur, quod commune est, quadran- 
gulum A4I1MN. erntigitur KAN — 4I. est autem 
L4AII —LKAN [Eucl.I, 15]. itaque erit (u. Euto- 
eius] K4»« AN — 244 »« AI: et quoniam est 
EA:24Z-—H:2I'4, est autem etiam [Eucl. VI, 4] 
EAd:4Z--KA4:AN, erit etiam H:2D'4 —K 4: AN. 
uerum K 4: 4N — Kf: KA»« AN, 
H:2DI4-H»»« 44:204: A A. 

ilaque Kf: K4»5« AN — H»« 44:20'A»« A A. 
et permutando [Eucl. V, 16]; est autem 

KA» AN — 204 A 4. 
ergo etiam Καὶ 45 — H »« 4 4A. 


L. 


S1 recta hyperbolam uel ellipsim uel ambitum circuli 
contingens cum diametro concurrit, et per punctum 
contactus centrumque recta producitur, a uertice autem 
recta ordinate ductae parallela cum recta per punctum 
contactus centrumque ducta concurrit, et fit, ut pars 
contingentis inter punctum contactus et ordinate ductam 
posita ad partem rectae per punctum contactus centrum- 
que ductae inter punctum contactus et ordinate ductam 
positam, ita recta aliqua ad duplam contingentis, quae- 
cunque recta a sectione ad rectam per punctum con- 
tactus centrumque ductam contingenti parallela ducitur, 
quadrata aequalis erit spatio rectangulo rectae adsumptae 
adplicato latitudinem habenti rectam ab illa ad punctum 
contactus abscisam, in hyperbola figura excedenti simili 
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εὐθεῖαν παράλληλος τῇ ἐφαπτομένῃ, δυνήσεταίτι χωρίον 
ὀρϑογώνιον παρακείμενον παρὰ τὴν πορισϑεῖσαν πλά- 
τος ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ 
ἁφῇ ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ 
τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῆς διπλασίας τῆς μεταξὺ τοῦ 
κέντρου καὶ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς πορισϑείσης εὐϑείας, 
ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλου ἐλλεῖπον. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, 
ἧς διάμετρος ἡ 48, κέντρον δὲ τὸ I, ἐφαπτομένη δὲ 
ἡ 4E, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ ΓΕ 
ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ 
ἑχάτερα, καὶ κεί- 
όϑω τῇ EID len 
ἡ ΓΚ, καὶ διὰ τοῦ 
B τεταγμένως &v- 
514390 ἡ BZH, 
διὰ δὲ τοῦ E τῇ 
ΕΓ πρὸς ὀρϑὰς 
ἤχϑω ἡ ΕΘ, καὶ | 
γινέσϑω, ὡς ἡ ΖΕ πρὸς EH, οὕτως ἡ ΕΘ πρὸς tqv 
διπλασίαν τῆς EA, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 7 O K ἐχβεβλήσϑω, 
καὶ εἰλήφϑω τι ἐπὶ τῆς τομῆς σημεῖον τὸ 4, καὶ δι᾽ 
αὐτοῦ τῇ Ed παράλληλος ἤχϑω ἡ AME, τῇ δὲ BH 
ἡ APN, τῇ δὲ ΕΘ ἡ ΜΠ. λέγω, ὅτι τὸ ἀπὸ AM 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΕΜΠ. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Γ τῇ ΚΠ παράλληλος ἡ ΓΣΟ. 
καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ED τῇ ΓΚ, ὡς δὲ ἡ ΕΓ πρὸς 
ΚΙ, ἡ ΕΣ πρὸς ΣΘ, ἴση ἄρα καὶ ἡ ΕΣ τῇ ΣΘ. 


21. 7 E] p; ΞΕ Vv; corr. postea V. EH]p; H Vv; 
corr. postea V. 
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spatio comprehenso dupla rectae inter centrum punctum- 
que contactus positae οὖ recta adsumpta, in ellipsi . 
autem circuloque eadem deficienti. 

sit hyperbola uel ellipsis uel ambitus circuli, cuius 
diametrus sib .4B, centrum autem I', contingaique 
ΖΕ, et ducta ΓΕ producatur in utramque partem, 
ponaturque [ΓΚ — EI', et per B ordinate ducatur 
B|ZH, per E autem ad EI' perpendicularis ducatur 
ΕΘ, ei fiai ZE: EH — E0:2E4, ductaque ΘΚ 
producatur, sumatur autem in sectione punctum aliquod 


4, ei per id rectae Ε 4 parallela ducatur 4M &, rectae 
BH autem parallela 4 PN, et reciae EO parallela M 7I. 
dico, esse 4M? «— EM »« ΜΠ. 
per Γ΄ enim rectae ΚΠ parallela ducatur ΓΣΟ. 
el quoniam es& E'— ΓΚ, et EP: KT'« EZ: Ze 
[Eucl VI, 2], erit etiam EZ/ — 2/0. et quoniam est 
ZE:EH —O0E:2EA, e& EZ — ΣΕΘ, erit 
ZE: EH — XE: EA. 
est autem 
ZE: EH -— 4M:MP [Eucl. VI, 4]; 
itaque 4M: MP-— ZE:EZ. ei quoniam demon- 
strauimus [prop. XLIII], esse in hyperbola 
PNI — ΗΒΓ -" ANSA, 
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καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ZE πρὸς EH, ἡ OE πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς E21, καί ἔστι τῆς ΕΘ ἡμίσεια ἣ ΕΣ, 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἣ ΖΕ πρὸς EH, ἡ ΣῈ πρὸς ΕΖ. ὡς 
ὃὲ ἡ ΖΕ πρὸς EH, ἡ 4M πρὸς MP" ὡς ἄρα ἡ 3Μ 
πρὸς MP, ἡ ΣΕ πρὸς ΕΖ. καὶ ἐπεὶ τὸ ΡΝΓ τρί- 


γωῶνον τοῦ ΗΒΓ τριγώνου, τουτέστι τοῦ ΓΖ E, ἐπὶ 


μὲν τῆς ὑπερβολῆς μεῖξον ἐδείχϑη, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου ἔλασσον τῷ Α ΝΙ͂. κοινῶν ἀφαιρεϑέν- 
vov ἐπὶ μὲν τῆς ὑπερβολῆς τοῦ τε EI τριγώνου 
καὶ τοῦ ΝΡΜΗΙ͂ τετραπλεύρου, ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως 
καὶ τοῦ κύκλου τοῦ MAT τριγώνου, τὸ 4MP τρί- 
yovov τῷ ΜΕΖΊ τετραπλεύρῳ ἐστὶν ἴσον. καί ἐστι 
παράλληλος ἡ ΜΗ τῇ 4Ε, ἡ δὲ ὑπὸ AMP τῇ ὑπὸ 
EMA ἐστιν ἴση: ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ AMP τῷ 
ὑπὸ τῆς EM καὶ συναμφοτέρου τῆς ΕΖ, ΜΗ. καὶ 
ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΕ, ἥ τε ΜΗ πρὸς ΕΖΔ 
καὶ 7 MO πρὸς EZ, ὡς ἄρα ἡ MO πρὸς ΕΣ, ἡ ΜΞ 
πρὸς 4Ε. καὶ συνϑέντι, ὡς συναμφότερος ἣ MO, ΣῈ 
πρὸς EZ, οὕτως συναμφότερος ἡ MAE, ΕΖ πρὸς ΕΖ’ 
ἐναλλάξ, ὡς συναμφότερος ἡ ΜΟ, ΣΕ πρὸς συναμφό- 
τερον τὴν ΞΜ, Ez, ἡ ΣῈ πρὸς Ε4. ἀλλ᾽ ὡς μὲν 
συναμφότερος ἡ ΜΟ, ΕΣ πρὸς συναμφότερον τὴν 
ΜΕ, 4 E, τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς MO, ΕΣ καὶ τῆς 
ΕΜ πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ME, ΕΖ καὶ 
τῆς ΕΜ, ὡς δὲ $ ΣΕ πρὸς ΕΖ, ἡ ΖΕ πρὸς EH, 
τουτέστιν ἣ 4M πρὸς ΜΡ, τουτέστι τὸ ἀπὸ 4M πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΑΜΡ' ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
MO, EZ καὶ τῆς ME πρὸς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου 
τῆς ΜΗ, ΕΖ καὶ τῆς ΕΜ, τὸ ἀπὸ 4M πρὸς τὸ ὑπὸ 


2. ἐστι] ἐστιν V; corr. pe. 12. τῷ] τό V; corr. p. 
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h.e. PNI'zs I'4 E-]- AN A [u. Eutocius ad prop. XLIIT], 
in ellipsi autem cireuloque PNI' — ΗΒΓ -:- ANA, 
h. e. [u. ibidem] PNT'-]- 4NÀ — I'Z E, ablatis, quae 
communia sunt, in hyperbola ΕΓΖ eti NPM5, in 
ellipsi autem cireuloque MAT, erit 4MP — MEA5. 
est autem ΜΞ rectae Z/E parallela, et 
L 4MP — ΕΜΞ [Eucl. I, 15]; 

ilaque erit [u. Eutocius ad prop. XLIX] 

AM »« MP — EM »« (EA -]- MA). 
ei quoniam est | 

ΜΓ:ΓΕΞ-ΞΕ ΜΞ: ΕΖ, MI':I'E— MO: EX 

[Eucl. VI, 4], erit 
MO: EZ-MÀAE:ZAE. 
ei componendo [Eucl. V, 18] 

MO --ZE:EZ-—MmBAB--EZA:EZ4; 
permutando [Eucl. V, 16] 

MO HF ZE:EM-LrEZ-ZXE:EA. 
est, autem 

MO 4- EZ: MS -- 4E — (MO - EZ) 
x EM:(ME---EzZ2)»« EM, 


et 
ZE:E4d-—ZE:EH τ AM : MP [Eucl. VI, 4] 


— 4M? : AM» MP; 
ilaque erit 
(MO - EZ) »« ΜΕ:(ΜΞ -]-E4) »« EM 
— 4M*:A4M»MB 
ei permutando 
(MO 4- EZ)»« ME: MA? 
— (M&E--EZ4)»« ME:4M»« MP [Eucl. V, 16] 
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AMP. xal ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς 
MO, EZ καὶ τῆς ΜΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΑ, οὕτως τὸ 
ὑπὸ συναμφοτέρου τῆς ΜΗ͂, ΕΖ καὶ τῆς ME πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΑΜΡ, ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ 4MP τῷ ὑπὸ τῆς ΜΕ 
καὶ συναμφοτέρου τῆς ME, Ez: ἴσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ 
AM τῷ ὑπὸ EM καὶ συναμφοτέρου τῆς MO, EZ. καί 
ἐστιν ἡ μὲν ΣῈ τῇ ZO ἴση, ἡ δὲ ZO τῇ ΟΠ' ἴσον 
ἄφρα τὸ ἀπὸ 4M τῷ ὑπὸ EMII. 
να΄. 

Ἐὰν ὁποτερασοῦν τῶν ἀντικειμένων sosta ἐπι- 
ψαύουσα συμπίπτῃ τῇ διαμέτρῳ, καὶ διὰ μὲν τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου ἐχβληϑῇ τις εὐθεῖα ἕως τῆς ἑτέρας 
τομῆς, ἀπὸ δὲ τῆς κορυφῆς εὐθεῖα ἀναχϑῇ παρὰ τε- 
ταγμένως κατηγμένην καὶ συμπίπτῃ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένῃ εὐθείᾳ, καὶ γενηϑῇ, ὡς τὸ 
τμῆμα τῆς ἐφαπτομένης τὸ μεταξὺ τῆς ἀνηγμένης καὶ 
τῆς ἁφῆς πρὸς τὸ τμῆμα τῆς ἠγμένης διὰ τῆς ἁφῆς 
καὶ τοῦ κέντρου τὸ μεταξὺ τῆς ἁφῆς καὶ τῆς ἀν- 
ἡγμένης, εὐθεῖα τις πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ἐφαπτο- 
μένης, ἥτις ἂν ἐν τῇ ἑτέρᾳ τῶν τομῶν ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν 
διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου ἠγμένην εὐϑεῖαν παρ- 
ἄλληλος τῇ ἐφαπτομένῃ, δυνήσεται τὸ παρακείμενον 
ὀρϑογώνιον παρὰ τὴν προσπορισϑεῖσαν πλάτος ἔχον 
τὴν ἀπολαμβανομένην vx αὐτῆς πρὸς τῇ ἁφῇ ὑπερ- 


5 βάλλον εἴδει ὁμοίῳ τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῆς μεταξὺ 


τῶν ἀντικειμένων καὶ τῆς προσπορισϑείσης εὐθείας. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετρος ἡ 4B, κέντρον 


9. ἀπό] ὑπό V; corr, p (ἀπὸ τῆς). 9. να΄ p, om. V, 
m. 9 v. 14. κατηγμένη V; corr. p. — 23. προσπορισϑεῖσαν 
scripsi; προπορισϑεῖσαν 
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esti autem 
AM» MP— MEP(MBE-- ΕΔ); 
quare etiam 
AM? — EM» (MO - EZ). 
el ΣῈ — Z0, Z0 — ΟΠ [Eucl. I, 34]. ergo 
AM? — EM » MII 


LI. 


Si recta alterutram oppositarum contingens cum 
diametro concurrit, et per punctum contactus centrum- 
que recta usque ad alteram sectionem producitur, a uer- 
lice autem recta ordinate ductae parallela ducitur et cum 
recla per punctum contactus cenirumque ducta con- 
eurrit, et fit, ut pars contingentis inter ordinate ductam 
punctumque contactus posita ad partem rectae per 
punctum contactus centrumque ductae inter punctum 
contactus et ordinate ductam positam, ita recta aliqua ad 
duplam contingentis, quaecunque recta in alterutra 
sectione ad rectam per punctum contactus centrumque 
ductam. contingenti parallela ducitur, quadrata aequalis 
erit rectangulo rectae adsumptae adplicato latitudinem 
habenti rectam ab illa ad punctum contactus abscisam 
excedenti figura simili spatio comprehenso recta inter 
oppositas posita rectaque adsumpta. 

sint oppositae, quarum diametrus sit 4B, centrum 
autem ΕἾ, et sectionem B contingens ducatur I'Z, 
dueaturque ΓΕ et producatur, ordinate autem ducatur 
BAH, ei fiat 4A: TH — Κα: 2Γ4. iam rectas in 
sectione BI'rectae ΓΖ, parallelas ad EI' productam 
ductas quadratas aequales esse spatiis rectae K ad- 
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0b τὸ E, καὶ ἤχϑω τῆς B τομῆς ἐφαπτομένη ἡ L4, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ xal ἐκβεβλήσϑω, xal ἤχϑω τε- 
ταγμένως ἡ BAH, καὶ πεποιήσϑω, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΗ, 
εὐθεῖά τις ἢ K πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς ΓΖ. 

ὅτι μὲν οὖν αἵ ἐν τῇ ΒΓ τομῇ παράλληλοι τῇ L4 
ἐπὶ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας τῇ EI' δύνανται τὰ παρὰ τὴν Καὶ 
παρακείμενα χωρία πλάτη ἔχοντα τὴν ἀπολαμβανομένην 
vx αὐτῶν πρὸς τῇ ἁφῇ ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ 
ὑπὸ ΓΖ, K, φανερόν: διπλασία γάρ ἐστιν ἡ ΖΓ τῆς ΓΕ. 

λέγω δή, ὅτι καὶ ἐν τῇ Ζ4 τομῇ τὸ αὐτὸ συμ- 
βήσεται. 

ἤχϑω γὰρ διὰ "o0 Ζ ἐφαπτομένη τῆς 42 τομῆς 
ἡ ΜΖ, καὶ τεταγμένως ἀνήχϑω 9 ARN. καὶ ἐπεὶ 
ἀντικείμεναί εἰσιν αἴ BI, 42, ἐφαπτόμεναι δὲ αὐτῶν 
αἱ I, ΜΖ, ἴση ἄρα καὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΖ 
τῇ ΜΖ. ἴδη δὲ καὶ ἡ ΓΕ τῇ EZ' καὶ ἡ ΕΖ ἄρα 
τῇ ΕΜ ἐστιν ἴση. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΗ, 
ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς D'4, τουτέστι τῆς MZ, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΞΖ πρὸς ΖΝ, ἡ K πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς ΜΖ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ 412, ἧς διάμετρος 
ἡ AB, ἐφαπτομένη δὲ ἣ ΜΖ, καὶ τεταγμένως ἧκται 
ἡ AN, καί ἐστιν, ὡς ἡ &Z πρὸς ΖΝ, ἡ K πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς ΖΜ, ὅσαι ἂν ἀπὸ τῆς τομῆς παράλληλοι 
τῇ ΖΜ ἀχϑῶσιν ἐπὶ τὴν ἐπ᾽ εὐθείας τῇ ΕΖ, δυνήσονται 
τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπὸ τῆς K εὐθείας καὶ 
τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς τῷ Z σημείῳ 
ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ ΓΖ, Κ. 

3. πεποιείσϑω V; corr. p. 18. AEN] ΑΝ Ὑὶ corr. p. 

18. ἡ K] HK V; corr. p. 22. ἡ K] cp, HK V, sed corr. 


m.1. 27. ὑπερβάλλοντα V; corr. Memus, sed nescio, an ferri 
possit. ΓΖ, K| l'KZ V; corr. p. 
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plieatis latitudines habentibus rectas ab ipsis ad 
punctum eontactus abscisas excedentibus figura simili 
spatio ΓΖ »« Καὶ, manifestum est [prop. L]; nam 
ZI'—2LI'E [prop. XXX]. 
dico igitur, idem eliam in sectione Z.4 adcidere. 
per Z enim sectionem 44Z contingens ducatur MZ, 
ordinateque ducatur 44,2N. et quoniam oppositae sunt 
AK BI, 42, contingunt au- 
tem eas ΓΖ, MZ, aequa- 
les et parallelae erunt 
2A ΓΖ, MZ [u. Eutocius 
ad prop. XLIV]. uerum 
eliam ΓΕ — EZ; quare 
Ζ eliam ΕΖ — EM [Eucl. 
1,4]. etquoniam est AI': ΓΗ͂ — K:214—K:2MZ, 
eri etiam [Eucl. VI, 4] SZ: ZN — K:2MZ. quon- 
iam igitur 4Z hyperbola est, cuius diametrus est 4 B, 
contingens autem MZ, et ordinate ducta est 4 N, est 
aulem 


P 
MN 


SZ:ZN-—RK:2ZM, 
quaecunque rectae a sectione ad EZ productam rectae 
ΖΜ parallelae ducuntur, quadratae aequales erunt 
rectangulo comprehenso recta K rectisque ab ipsis ad 
Z punctum abscisis excedenti figura simili spatio 
ΓΖ »« Καὶ [prop. L]. 


1) Uerba ἴση δέ lin. 16 — ἐστιν ἴση lin. 17 prorsus in- 
utilia sunt. 


$ 
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ΖΔεδειγμένων δὲ τούτων συμφανές, ὅτι ἐν μὲν τῇ 
παραβολῇ ἑκάστη τῶν παρὰ τὴν ἐκ τῆς γενέσεως διά- 
μετρον ἀπαγομένων εὐθειῶν διάμετρός ἐστιν, ἐν δὲ 
τῇ ὑπερβολῇ καὶ τῇ ἐλλείψει καὶ ταῖς ἀντικειμέναις 
ἑχάστη τῶν διὰ τοῦ κέντρου ἀγομένων εὐθειῶν, καὶ 
διότε ἐν μὲν τῇ παραβολῇ αἴ καταγόμεναι ἐφ᾽ ἑκάστην 
τῶν διαμέτρων παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τὰ παρὰ τὴν 
αὐτὴν παρακείμενα ὀρϑογώνια δυνήσονται, ἐν ὃὲ τῇ 
ὑπερβολῇ καὶ ταῖς ἀντικειμέναις τὰ παρὰ τὴν αὐτὴν 
10 παρακείμενα χωρία καὶ ὑπερβάλλοντα τῷ αὐτῷ εἴδει, 

ἐν δὲ τῇ ἐλλείψει τὰ παρὰ τὴν αὐτὴν παρακείμενα 

καὶ ἐλλείποντα τῷ αὐτῷ εἴδει, καὶ διότι πάντα, ὅσα 

προδέδεικται περὶ τὰς τομὰς συμβαένοντα συμπαρα- 

βαλλομένων τῶν ἀρχικῶν διαμέτρων, καὶ τῶν ἄλλων 
15 διαμέτρων παραλαμβανομένων τὰ αὐτὰ συμβήσεται. 


νβ΄. 

Εὐϑείας δοθείσης ἐν ἐπιπέδῳ καϑ' ἕν σημεῖον 
πεπερασμένης εὑρεῖν ἐν τῷ ἐπιπέδῳ κώνου τομὴν τὴν 
καλουμένην παραβολήν, ἧς διάμετρος ἡ δοϑεῖσα εὐϑεῖα, 

20 χορυφὴ δὲ τὸ πέρας τῆς εὐθείας, ἥτις δὲ ἂν ἀπὸ τῆς 
τομῆς καταχϑῇ ἐπὶ τὴν διάμετρον ἐν δοθείσῃ γωνίᾳ, 
δυνήσεται τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ὑπό τε τῆς ἀπο- 
λαμβανομένης ὑπ᾽ αὐτῆς πρὸς τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς 
καὶ ἑτέρας τινὸς δοϑείσης εὐϑείας. 

25 ἔστω ϑέσει δεδομένη εὐθεῖα ἡ AB πεπερασμένη 
κατὰ τὸ 4, ἑτέρα δὲ ἡ I1 τῷ μεγέϑει, ἡ δὲ δοϑεῖσα 
γωνία ἔστω πρότερον ὀρϑή᾽ δεῖ δὴ εὑρεῖν ἐν τῷ ὑπο- 


Θι 


1. πόρισμα add. p. 8. ἀγομένων p. 18. συμπαρα- 
βαλλομένων] συμπαραλαμβανομένων Halley. 16. νβ΄ ]&. om. V, 
m. 2 v. 28. αὐτῆς} Cp, αὐτῇ supra scripto o m. 
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His autem demonsiratis simul adparet, in parabola 
omnes rectas diametro originali parallelas diametros 
esse [prop. XLVI], in hyperbola autem et ellipsi et 
oppositis omnes rectas per cenirum ductas [prop. 
XLVII— XLVIII], et in parabola rectas ad singulas 
diametros contingentibus parallelas ductas quadratas 
aequales esse rectangulis adplicatis eidem rectae 
[prop. XLIX], in hyperbola autem oppositisque spatiis 
eidem rectae adplicatis et eadem figura excedentibus 
[prop. L—LI], in ellipsi autem spatiis eidem rectae 
adplicatis et eadem figura deficientibus (prop. L], et 
omnia, quae antea demonsirauimus in sectionibus ad- 
eidere adhibitis diametris principalibus, eliam ceteris 
diameiris adsumptis eadem adcidere. 


LII. 


Data in plano recta in uno puncto terminata in plano 
inuenire coni sectionem, parabola quae uocatur, ita ut eius 
diametrus sit data recta, uertex autem terminus rectae, et 
quaecunque recta a sectione in dato angulo ad diametrum 
ducitur, quadrata aequalis sit rectangulo comprehenso 
recta ab ea ad uerticem sectionis abscisa aliaque recta data. 

positione data sit recta 4 B in 4 terminata, magni- 
ludine autem alia ΓΖ, angulus autem datus prius sit 
rectus. oportet igitur in plano subiacenti parabolam 
inuenire, ita ut eius diametrus sit 4 B, uertex autem .4, 
latus autem rectum I'Z/j, et rectae ordinate ductae in 
recto angulo ducantur, h. e. ita ut 4B axis sit. 


| producatur 4B ad E, et sumatur ΓΗ — I4, 
, eb sit E.4 ΓΗ, sumatur autem Θ᾽ media rectarum 
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κειμένῳ ἐπιπέδῳ παραβολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἡ 48, 
κορυφὴ δὲ τὸ 4, ὀρϑία δὲ ἡ ΓΖ, αἱ δὲ καταγόμεναι 
τεταγμένως ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται, τουτέστιν 
ἵνα ἄξων ἡ ἡ AB. 

ἐκβεβλήσϑω ἡ 48 ἐπὶ τὸ E, καὶ εἰλήφϑω τῆς ΓΖ 
τέταρτον μέρος ἡ ΓΗ͂, τῆς δὲ ΓΗ μείξων ἔστω ἡ EA, 
καὶ τῶν ΓΖ, ΕΑ μέση ἀνάλογον εἰλήφϑω ἡ Θ. ἔστιν 
ἄρα ὡς 4 ΓΖ πρὸς ΕΑ“, τὸ ἀπὸ Θ πρὸς τὸ ἀπὸ EA. 
ἡ δὲ ΓΖ τῆς EA ἐλάττων ἐστὶν ἢ τετραπλασία᾽ καὶ 
τὸ ἀπὸ Θ ἄρα τοῦ ἀπὸ EA ἔλαττόν ἐστιν ἢ τετρα- 
πλάσιον. ἡ Θ ἄρα τῆς ΕΑ ἐλάττων ἐστὶν ἢ διπλῆ" 
ὥστε δύο αἵ E.4 τῆς Θ᾽ μείξονές εἰσι. δυνατὸν ἄρα 
ἐστὶν ἐκ τῆς Θ καὶ δύο τῶν Ε. τρίγωνον συστήσασϑαι. 
συνεστάτω τοίνυν ἐπὶ τῆς ΕΑ τρίγωνον τὸ EAZ 
ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον ὥστε ἴσην εἶναι 
τὴν μὲν ΕΑ τῇ AZ, τὴν δὲ Θ τῇ ΖΕ, καὶ ἤχϑω τῇ 
μὲν ΖΕ παράλληλος ἡ AK, τῇ δὲ ΕΑ ἡ ΖΚ, καὶ 
νοείσϑω κῶνος, οὗ κορυφὴ τὸ Ζ σημεῖον, βάσις δὲ ὃ 
περὶ διάμετρον τὴν K.4 κύκλος ὀρϑὸς ὧν πρὸς τὸ διὰ 
τῶν AZK ἐπίπεδον. ἔσται δὴ ὀρϑὸς ὃ κῶνος" ἴση 
γὰρ ἡ AZ τῇ ΖΚ. τετμήσθω δὲ ὃ κῶνος ἐπιπέδῳ 
παραλλήλῳ τῷ Κὶ Α κύκλῳ, καὶ ποιείτω τομὴν τὸν MNA 
κύκλον, ὀρϑὸν δηλονότι πρὸς τὸ διὰ τῶν ΜΖΝ ἐπί. 
πεδον, καὶ ἔστω τοῦ ΜΝΗ͂ κύκλου καὶ τοῦ MZN 
τριγώνου κοινὴ τομὴ ἡ ΜΝ' διάμετρος ἄρα ἐστὶ τοῦ 
κύκλου. ἔστω δὲ τοῦ ὑποκειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ 
κύκλου κοινὴ τομὴ ἡ H4. ἐπεὶ οὖν ὁ MNA κύκλος 
ὀρϑός ἐστι πρὸς τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον, ὀρϑὸς δέ 
ἐστι καὶ πρὸς τὸ ΜΖΝ τρίγωνον, ἡ κοινὴ ἄρα αὐτῶν 


10. ἄρα] scripsi; 4 V. ἔλαττον] ἐλάττων V; corr. Halley. 
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ΓΖ, EA proportionalis. itaque ΓΖ : E4 — Θ᾽ : ΕΑ" 
[Eucl. V def. 9]. est autem IZ « 4E 4; quare etiam 
Θ᾽ c AE 5; itaque 9 «2E; quare ΕΑ - ΕΑ) 9. 
itaque fieri potest, ut ex Θ᾽ et duabus E.4 triangulus 
construatur [Eucl. I, 22]. construatur igitur in E4 
triangulus EAZ ad planum subiacens perpendicularis, 


d 


A 

ita ut sit ΕΑ — 42 et 6 — ΖΕ, et ducatur AK 
rectae ΖΕ, ΖΚ autem rectae E.4 parallela, et fingatur 
conus, cuius uertex sit punctum Z, basis autem cir- 
eulus cireum K.4 diametrum descriptus ad planum 
per rectas 4Z, ΖΚ perpendicularis. hic igitur conus 
rectus erit [def. 3]; nam 42 — ΖΚ. secetur autem 
conus plano circulo K.4 parallelo, quod sectionem 
effüciat cireulum MNA [prop. IV], perpendicularem 
scilicet ad planum rectarum MZ, ΖΝ, et circuli MN 
triangulique MZ N communis sectio sit MN; diametrus 
igitur erit circuli communis autem sectio plani 
subiacentis circulique sit X4. quoniam igitur MNX 
eireulus ad planum subiacens perpendicularis!) est, 

1) Hoc quidem falsum est; neque enim M NX ad planum 
subiacens perpendicularis esse potest. hoc intellegens Halleius 
scripsit lin. 28q.: ὀρθός ἐστι πρὸς τὸ MZN τρίγωνον, ὀρθὸν 

Apollonius, ed. Heiberg. 1 


5 


10 


1 


Q 


20 


25 


169 ΚΩΝΙΚΩΝ α΄. 


τομὴ ἡ E.4 ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ ΜΖΝ τρίγωνον, τουτ- 
ἔστε τὸ KZ. καὶ πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας 
αὐτῆς εὐθείας καὶ οὖσας ἐν τῷ τριγώνῳ ὀρϑή ἐστιν" 
ὥστε καὶ πρὸς ἑκατέραν τῶν MN, AB. πάλιν ἐπεὶ 
κῶνος, οὗ βάσις μὲν ὁ MN κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ 
σημεῖον, τέτμηται ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ πρὸς τὸ ΜΖΝ τρί- 
yovov, καὶ ποιεῖ τομὴν τὸν ΜΝΗ͂ κύκλον, τέτμηται 
δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ ὑποκειμένῳ τέμνοντι τὴν 
βάσιν τοῦ κώνου κατ᾽ εὐθεῖαν τὴν E. πρὸς ὀρϑὰς 
οὖσαν τῇ MN, 1] κοινή ἐστι τομὴ τοῦ τε MNA κύκλου 
καὶ τοῦ ΜΖΝ τριγώνου, ἡ δὲ κοινὴ τομὴ τοῦ ὑπο- ἡ 
κειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ ΜΖΝ τριγώνου ἡ AB 
παράλληλός ἐστι τῇ ΖΚΜ πλευρᾷ τοῦ κώνου, ἡ ἄρα 
γινομένη ἐν τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ τομὴ τοῦ κώνου 
παραβολή ἐστι, διάμετρος δὲ αὐτῆς ἡ 48, αἱ δὲ κατ- 
αγόμεναι ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν 48 τεταγμένως ἐν 
ὀρϑῇ καταχϑήσονται γωνίᾳ᾽ παράλληλοι γάρ εἰδσε τῇ 
EA πρὸς ὀρϑὰς οὔσῃ τῇ 4B. καὶ ἐπεὶ a( τρεῖς ἀνά- 
λογόν εἰσιν αἱ ΓΖΩ͂, Θ, E A, ἴση δὲ ἡ μὲν ΕΑ τῇ AZ 
καὶ τῇ ΖΚ, ἡ δὲ Θ τῇ ΕΖ καὶ τῇ 4Κ, ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ I4 πρὸς AK, ἡ AK πρὸς AZ. καὶ ὡς ἄρα 1 
ΓΖ πρὸς 4Z, τὸ ἀπὸ 4K πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ AZK. ὀρϑία ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ τῆς τομῆς" 
τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ ια΄ ϑεωρήματι. 


νγ΄. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων μὴ ἔστω ἡ δοϑεῖσα γωνία 
ὀρϑή, καὶ κείσϑω αὐτῇ ἴση ἡ ὑπὸ Θ4Ε, καὶ τῆς ΓΖ 
17. γωνίᾳ] γωνίαι V (qui 8110] fere Ἅ omittit, raro ad- 


scriptum habet); corr. p. 24. wx'] ài Vv; corr p. 95. 
»y' | cum Eutocio, om. V; vy mg. p. 
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idem autem ad triangilum MZN perpendicularis est, 
communis eorum seclio ,$34 perpendicularis est ad 
iriangulum MZ N [Eucl. XI, 19], h. e. ad KZ 4; quare 
eliam ad omnes reclas eam tangentes et in triangulo 
positas perpendicularis est [Eucl. XI def. 3]. itaque 
eliam ad utramque MN, 4B perpendicularis est. 
rursus quoniam conus, cuius basis est MNA circulus, 
uerlex autem Z punctum, plano sectus est ad irian- 
gulum MZN perpendiculari, quod sectionem efficit 
eirculum ΜΝΙ͂, uerum etiam alio plano sectus est, 
subiacenti scilicet, basim coni secundum rectam ,5 4 
secanti perpendicularem ad MN, quae communis est 
sectio circuli MN & triangulique MZ N, et 4 B commu- 
nis sectio plani subiacentis triangulique MZN lateri 
eoni ZKM parallela est, sectio coni in plano subia- 
eenti orta parabola est, diametrus autem eius 48 
[prop. XI], et rectae a sectione ad 4B ordinate ductae 
in angulo recto ducentur; nam parallelae sunt rectae 5 4 
ad 4 B perpendiculari. et quoniam est, 17:69 — 0: E A, 
el E14 — AZ — ΖΚ, 0 — EZ — AK, erit 
D4:4K — AK: AZ. 

quare etiam ΓΖ : 4Z — AK?: 4Z? [Eucl. V def. 9] 
— AK?: AZ» ZK. ergo I'4 latus rectum sectionis 
est; hoc enim in propositione XI demonstratum est. 


LIII. 
lisdem suppositis ne sit rectus datus angulus, 
eique aequalis ponatur /, 9.4 E, sit autem 46 — ΓΖ, 


δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον πρὸς τὸ ΜΖ Ν τρίγωνον (prae- 
eunte Memo). quae mutatio cum parum probabilis sit, prae- 
tulerim uerba ἐπεὶ οὖν lin. 21 --- τρέγωνον lin. 29 delere; sed 
fortasse interpolatio peius etiam grassata est. etiam uerba vovt- 
ἐστι τὸ KZA p. 162 lin. 1—2 inutilia sunt. 
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ἔστω ἡμίδεια ἡ 40, καὶ ἀπὸ vov Θ ἐπὶ τὴν AE 
κάϑετος ἤχϑω ἡ OE, καὶ διὰ τοῦ E τῇ BO παραλ- 
ληλος ἡ ΕΑ, καὶ ἀπὸ τοῦ .4 ἐπὶ τὴν ΕΑ κάϑετος 
ἤχϑω ἡ 444, καὶ τετμήσϑω ἡ EA δίχα κατὰ τὸ K, 
καὶ ἀπὸ τοῦ K τῇ EA πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ KM xal 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ Z, H, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 414 ἴσον 
ἔστω τὸ ὑπὸ AKM. καὶ δύο δοθεισῶν εὐθειῶν τῶν 
AK, ΚΜ, τῆς μὲν KA ϑέσει πεπερασμένης κατὰ τὸ 
K, τῆς δὲ ΚΜ μεγέϑει, καὶ yovíag ὀρϑῆς γεγράφϑω 
παραβολή, ἧς διάμετρος ἡ ΚΑ, κορυφὴ δὲ τὸ K, 
ὀρθία δὲ ἡ ΚΜ, ὡς προδέδεικται" ἥξει δὲ διὰ τοῦ 
Α' διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ 4.4 τῷ ὑπὸ 4ΚΜ, καὶ 
ἐφάψεται τῆς τομῆς ἡ ΕΑ διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν ΕΚ 
τῇ ΚΑ. καί ἐστιν ἡ 04 τῇ EKA παράλληλος ἡ 
Θ.44 διάμετρος ἄρα ἐστὶ τῆς τομῆς, αἱ δὲ ἐπ’ αὐτὴν 
ἀπὸ τῆς τομῆς καταγόμεναι παράλληλοι τῇ AE δίχα 
τμηϑήσονται ὑπὸ τῆς 4B. καταχϑήσονται δὲ ἐν γω- 
νίᾳ τῇ ὑπὸ ΘΑ͂Ε. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 4ΕΘ 
γωνία τῇ ὑπὸ AHZ, κοινὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ 44, ὅμοιον 
ἄρα ἐστὶ τὸ 4ΘΕ τρίγωνον τῷ AHZ. ὡς ἄρα ἡ 
ΘΑ͂ πρὸς ΕΑ, ἡ Ζ4 πρὸς 4Η' ὡς ἄρα ἡ διπλασία 
τῆς 4Θ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς AE, ἡ Ζ.4 πρὸς 
AH. ἡ δὲ I4 τῆς 0.44 διπλῆ: ὡς ἄρα ἡ ΖΑ 
πρὸς AH, ἡ IZ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4Ε. 
διὰ δη τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ μϑ' ϑεωρήματι ὀρϑία ἐστὶν 
ἡ ΓΖ. 


11, δέ] (alt) fort. δή, 18. EK] EK T V; corr. p. 1 
ἄρα διάμετρος p, Halley. 18. G4 E — 19. τῇ ὑπό] bis V; 
Corr. p. 


CONICORUM LIBER 1. 165 


el ἃ Θ ad AE perpendicularis ducatur € E, per E 
autem rectae BO parallla Εἰ 4, et ab 4 ad EA 
perpendicularis ducatur 44,44, E4 autem in Καὶ in duas 
partes aequales sece- 
Z iur, el à Καὶ ad EA 
perpendicularis duca- 
iur KM producaturque 
ad Z, H, el sit 
AK »« K M — 4.43, 
datis autem duabus 
M rectis 4 K, K M, qua- 
rum Καὶ ΔΛ positione 
data est ad K termi- 
nata, K M autem ma- 
gnitudine, et angulo recto describatur parabola, cuius 
diametrus sit K 4, uertex autem K, et latus rectum K M, 
ita ut supra demonstratum est [prop. LII]; per 4 igitur 
ueniet, quia 44K »« KM — 4f? [prop. XI], οὐ ΕΑ 
sectionem continget, quia EK — K 4 [prop. XXXIIT]. 
el 9.4 reciae EK. 4 parallela est; itaque 9.4 B dia- 
metrus sectionis est, οὐ rectae a sectione ad eam ductae 
rectae 4E parallelae ab 4B in binas parles aequales 
secabuntur [prop. XLVI]. ducentur autem in angulo 
6.4 E [Eucl.I, 20]. et quoniam est ( 4E0 — [ AHZ, 
communis autem angulus ad 44 positus, erit 
A40 E c» 4 HZ. 
quare [Eucl. VL 4] 04:EA4-—2Z4:.4H. aque 
240:24E-ZA4:4H [Eucl V, 15]. est autem 
D4-204; uaque Z4:4H -—I04:24E. ergo 
propter ea, quae in propositione XLIX demonstrata 
sunt, ΓΖ latus rectum est. 
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νδ΄. 

Zio δοθεισῶν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις τῆς ἑτέρας ἐκβαλλομένης ἐπὶ ταὐτὰ τῇ ὀρϑῇ 
γωνίᾳ εὑρεῖν ἐπὶ τῆς προσεκβληϑείδης κώνου τομὴν 
τὴν καλουμένην ὑπερβολὴν ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ταῖς 
εὐθείαις, ὅπως ἡ μὲν προσεχβληϑεῖσα διάμετρος εἴη 
τῆς τομῆς, κορυφὴ δὲ τὸ πρὸς τῇ γωνίᾳ σημεῖον, 
ἥτις δὲ ἂν καταχϑῇ ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν διάμετρον 
γωνίαν ποιοῦσα ἴσην τῇ δοϑείσῃ, δυνήσεται παρα- 
κείμενον ὀρϑογώνιον παρὰ τὴν ἑτέραν εὐθεῖαν πλάτος 
ἔχον τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπὸ τῆς κατηγμένης πρὸς 


᾿ «jj κορυφῇ ὑπερβάλλον εἴδει ὁμοίῳ καὶ ὁμοίως κειμένῳ 


1ὅ 


20 


2b 


τῷ ὑπὸ τῶν ἐξ ἀρχῆς εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐθεῖαι πεπερασμέναι 
πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις αἴ AB, ΒΓ, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ 
AB ἐπὶ τὸ Z4 δεῖ δὴ εὑρεῖν ἐν τῷ διὰ τῶν ABT 
ἐπιπέδῳ ὑπερβολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἔσται ἡ 484, 
κορυφὴ δὲ τὸ B, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΓ, αἱ δὲ καταγόμεναι 
ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ τὴν Β4 ἐν 'τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ 
δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν ΒΓ παρακείμενα πλάτη 
ἔχοντα τὰς ἀπολαμβανομένας ὑπ᾽’ αὐτῶν πρὸς τῷ B 
ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ 
ὑπὸ τῶν ABI. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα γωνία πρότερον ὀρϑή, καὶ ἀνε- 
στάτω ἀπὸ τῆς 4 B ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον, καὶ ἐν αὐτῷ περὶ τὴν AB κύκλος γεγράφϑω 
ὁ AEBZ, ὥστε τὸ τμῆμα τῆς διαμέτρου τοῦ κύκλου 
τὸ ἐν τῷ AEB τμήματι πρὸς τὸ τμῆμα τῆς διαμέτρου 


1. νδ΄ p, om. V. 8. ταὐτα] ταῦτα V; corr. p. 4. ἐπὶ 
τῆς προσεκβληθείσης} Ssuperuacua uidebantur Commandino 
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LIV. 

Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
cularibus altera ad angulum rectum uersus producta 
in recta producta sectionem coni inuenire, hyperbola 
quae uocatur, in plano rectarum posita, ita ut recta 
producta diametrus sectionis sit, uertex autem punctum 
ad angulum positum, ei quaecunque recta a sectione 
ad diametrum ducitur angulum efficiens dato aequalem, 
quadrata aequalis sit rectangulo alteri rectae adplicato 
latitudinem habenti rectam ab ordinate ducta ad 
uertlicem abscisam excedenii figura simili similiterque 
posita figurae rectis ἃ principio datis comprehensae. 

sint datae duae rectae terminatae inter se perpen- 
diculares 4B, BI, producaturque 44B ad 7. oportet 
igitur in plano rectarum 4.8, BI' hyperbolam inuenire, 
cuius diametrus sit 484, uertex autem ,B, latus 
rectum aulem BI et rectae ἃ sectione ad B4 in 
dato angulo ductae quadratae aequales sint spatiis 
rectae BI' adplicatis latitudines habentibus rectas ab 
lis ad B abscisas excedentibus figura simili similiter- 
que posila rectangulo 4 B »« ΒΓ. 

prius igitur angulus datus rectus sit, et in 4.8 
planum ad planum subiacens perpendiculare erigatur, 
el in eo circum 4B circulus describatur 4EBZ, ita 
ut pars diametri circuli in segmento ΑΕΒ posita ad 
partem diametri in 4Z B positam maiorem rationem 
non. habeat quam 4B: BI'[u. Eutocius], ei A4EB 
in puncto E in duas partes aequales secetur, ab E 


fol. 84". 6. εἴη] yp. 18 τῷ] om. V; corr. p. 19. τῆς] 
evp, in V litt. c in ràs, est m, i. 21. τῷ) τὸ V; corr. p. 
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τὸ ἐν τῷ 428 μὴ μείξονα λόγον ἔχειν τοῦ ὃν ἔχει 
ἡ 4B πρὸς ΒΓ, καὶ τετμήσϑω ἡ AEB δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὴν AB κάϑετος ἡ 
EK καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ 4᾽ διάμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ EA. εἰ μὲν οὖν ἐστιν, ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΓ, ἡ EK 
πρὸς ΚΑ, τῷ 4 ἂν ἐχρησάμεϑα, εἰ δὲ μή, γινέσϑω 
ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΓ, ἡ ΕΚ πρὸς ἐλάσσονα τῆς ΚΑ 
τὴν ΚΜ, καὶ διὰ τοῦ Μ τῇ 48 παράλληλος ἤχϑω 
ἡ MZ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AZ, EZ, ZB, καὶ διὰ 
τοῦ B τῇ ΖΕ παράλληλος ἡ ΒΗ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῇ ὑπὸ EZB, ἀλλ᾽ ἡ μὲν ὑπὸ 
AZE τῇ ὑπὸ 4138 ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ EZB τῇ 
ὑπὸ EBZ ἐστιν ἴση, καὶ ἡ ὑπὸ ΞΒΖ ἄρα τῇ ὑπὸ 

AB ἐστιν loq ἴση ἄρα καὶ ἡ ZB τῇ ZA. νοείσϑω 


15 κῶνος, οὗ κορυφὴ μὲν τὸ Ζ σημεῖον, βάσις δὲ ὁ περὶ 


20 


2b 


τὴν BA διάμετρον κύκλος ὀρϑὸς ὧν πρὸς τὸ BZA 


τρίγωνον" ἔσται δὴ ὁ κῶνος ὀρϑός᾽ ἴση γὰρ ἡ ZB 
τῇ ΖΞ. ἐκβεβλήσθωσαν δὴ αἱ ΒΖ, ΖΗ, MZ, καὶ 
τετμήσϑω ὁ κῶνος ἐπιπέδῳ παραλλήλῳ τῷ BE κύκλῳ" 
ἔσται δὴ ἡ τομὴ κύκλος. ἔστω ὃ HIIP' ὥστε διά- 
μετρος ἔσται τοῦ κύκλου ἢ HO. κοινὴ δὲ τομὴ τοῦ 
ΗΘ κύκλου καὶ τοῦ ὑποκειμένου ἐπιπέδου ἔστω ἡ 
Π4Ρ' ἔσται δὴ ἡ ILAP πρὸς ἑκατέραν τῶν HO, AB 
ὀρϑή᾽ ἑκάτερος γὰρ τῶν AB, OH κύκλος ὀρϑός ἐστι 
πρὸς τὸ ΖΗΘ τρίγωνον, ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑποκείμενον 
ἐπίπεδον ὀρθὸν πρὸς τὸ ΖΗΘ' καὶ ἡ κοινὴ ἄρα 
αὐτῶν τομὴ ἡ I14 P ὀρϑή ἐστι πρὸς τὸ ΖΗ͂Θ' καὶ 
πρὸς πάσας ἄρα τὰς ἁπτομένας αὐτῆς εὐϑείας καὶ 
οὔσας ἐν τῷ αὐτῷ ἐπιπέδῳ ὀρϑὰς ποιεῖ γωνίας. καὶ 


1. μείξονα λόγο») p, μεῖξον ἀνάλογον V; corr. v (in & 
circumflexus in acutum mut. m. 1). 17. ZB] c, B e corr. 
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autem ad 4B perpendicularis ducatur EK producatur- 
que ad 4; E.A igitur diametrus est [Eucl. IIT, 1]. 
iam si sib 4B: BIl'— EK: ΚΑ, puncto 4 utamur; 
sin minus, fiat 4B: ΒΓ τῷ EK: KM minorem quam 
ΚΑ, el per M rectae 4B parallela ducatur MZ, 
ducanturque 4Z, EZ, ZB, ei per B reciae ΖΕ 
parallela ducatur BÀ. quoniam igitur est 
LAZE-—L[ EZB [Eucl. III, 27], 

est autem | 4ZE —[ AXB, [L EZB —[ SBZ 
[Eucl. I, 29], erit etiam /, ΒΖ — [ ZB; quare etiam 
ZB — ZA [Eucl. I, 6]. fingatur conus, cuius uertex 
sib Z punctum, basis autem circulus circum B 
diametrum descriptus ad triangulum ΒΖ, perpendi- 


cularis. is conus igitur 
"7 


^4 rectus erit [def. 3]; nam 
7 
VA 


ZB - ΖΗ. producan- 
tur igitur ΒΖ, ZZ, MZ, 
conusque plano circulo 
BA parallelo secetur; 
sectio igitur circulus erit 
[prop. IV]. sit HIIP. 
HO igilur diametrus 
eireuli erib [prop. IV 
eoroll] communis autem sectio circuli HO planique 
subiacentis sib Π4}: erit igitur Π4Ρ ad utramque 
ΗΘ, 4 B perpendicularis; nam uterque circulus 4B, 09H 
ad triangulum Z HO perpendicularis est, planum autem 
subiacens ei ipsum ad ΖΗΘ perpendiculare est; itaque 


m.1 V. 18. Z&] (pr) e, E e corr. m. 1 V. 24. ἑκάτερος 
— 29. γωνίας] mihi suspecta. 
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ἐπεὶ κῶνος, οὗ βάσις μὲν ὁ ΗΘ κύκλος, κορυφὴ δὲ 
τὸ Ζ, τέτμηται ἐπιπέδῳ ὀρϑῷ πρὸς τὸ ΖΗΘ τρίγωνον, 
τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ ὑποκειμένῳ κατ᾽ 
εὐθεῖαν τὴν Π4} πρὸς ὀρϑὰς τῇ HO, ἡ δὲ κοινὴ 
τομὴ τοῦ τε ὑποκειμένου ἐπιπέδου καὶ τοῦ Η ΖΘ, 
τουτέστιν ἡ 488, ἐχβαλλομένη ἐπὶ τὸ B συμπίπτει τῇ 
ΗΖ κατὰ τὸ 4, ὑπερβολὴ ἄρα ἔσται ἡ τομὴ διὰ τὰ 
προδεδειγμένα ἡ ΠΒΡ, ἧς κορυφὴ μέν ἐστι τὸ Β 
σημεῖον, αἱ δὲ καταγόμεναν ἐπὶ τὴν B τεταγμένως 
ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται" παράλληλοι γάρ εἶσι 
τῇ Π4Ρ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς ΒΓ, ἡ ΕΚ 
πρὸς ΚΜ, ὡς δὲ ἡ ΕΚ πρὸς ΚΜ, ἡ ΕΝ πρὸς ΝΖ, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ ENZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ, ὡς ἄρα ἡ 
AB πρὸς ΒΓ, τὸ ὑπὸ ΕΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ. ἔσον 
δὲ τὲ ὑπὸ ΕΝΖ τῷ ὑπὸ ANB: ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς 
ΓΒ, τὸ ὑπὸ ANB πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ. τὸ δὲ ὑπὸ 
ANB πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 


ἐκ τοῦ τῆς AN πρὸς ΝΖ καὶ τῆς ΒΝ πρὸς ΝΖ’ 


ἀλλ᾽ ὡς uiv ἡ AN πρὸς ΝΖ, ἡ 44 πρὸς 4 H καὶ 
ἡ ZO πρὸς OH, ὡς δὲ ἡ ΒΝ πρὸς ΝΖ, ἡ ZO πρὸς 
ΟΘ' 4 ἄρα 48 πρὸς ΒΓ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΖΟ πρὸς ΟΗ καὶ ἡ ΖΟ πρὸς ΟΘ, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ HOO. ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΓ, τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΟΘ. 
καί ἔστι παράλληλος ἡ ZO τῇ 44 πλαγία μὲν ἄρα 
πλευρά ἐστιν ἡ 4. ὀρϑία δὲ ἡ BI* ταῦτα γὰρ ἐν 
τῷ ιβ΄ ϑεωρήματι δέδεικται. ᾿ 


2. ἐπιπέδῳ --- 8. τέτμηται) om. V; addidi praeeuntibus 
Memo et Halleio (qui praeterea addunt καὶ ποιεῖ τομὴν τὸν 
HIIO0P κύκλον, cír. p. 162, 6sq., et lin. 8 post ὑποκειμένῳ 
uerba τέμνοντι τὴν βάσιν τοῦ κώνου). 27. τῷ if] ᾧ B' Y; 
corr. p. 
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eliam communis eorum sectio 71 z/4 P ad Z HO perpen- 
dicularis est [Eucl. XI, 19]; quare etiam ad omnes rectas 
eam langentes et in eodem plano positas rectos an- 
gulos efficit [Eucl. XI def. 3]. et quoniam conus, cuius 
basis est. ΗΘ circulus, uertex autem Z, plano sectus 
est ad triangulum ΖΗΘ perpendiculari, uerum etiam 
alio plano sectus est, subiacenti scilicet, secundum 
reciam 1171 P ad H 40 perpendicularem, et communis 
sectio plani subiacentis triangulique HZO, hoc est 
4B, ad B uersus producta cum HZ in 44 concurrit, 
propter ea, quae antea demonstrauimus [prop. XII], 
hyperbola erit ΠΕΡ, cuius uertex est B punctum, 
rectae autem ad Bf ordinate ductae in recto angulo 
ducentur; nam rectae 77 Z1 P parallelae erunt. et quoniam 
est 4B: Bl'— EK: KM, e& EK: KMS EN: ΝΖ 
[Eucl. VI, 2] € EN »« NZ: ΝΖ", erit 
AB: BI'— EN» NZ: NZA. 
est autem 
EN» NZ-—AN»NB [Eucl III, 35]. 


quare 
ΑΒ: ΓΒ ΞΑ͂Ν»«.«ΝΒ: ΝΖΞ. 
δϑδὺ autem 
AN »« NB: ΝΖ —- (AN:NZ)»«(BN: ΝΖ), 
et 


AN: ΝΖ -- 44:4} —Z0:0H [πο]. VI, 4], 
et [ib.]] BN: ΝΖ —  ΖΟ: ΟΘ. itaque 
AB:BI'—(Z0:0H)»«(Z0:09) — ZO': HO»«09. 
quate 4B: ΒΓ -- ZO! : HO»« O0. et ZO rectae 
44 parallela est. ergo 418 latus iransuersum esi, 
rectum autem BI haec enim in propositione XII 
demonstrata sunt. 
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νε΄. 

Μὴ ἔστω δὴ ἡ δεδομένη γωνία ὀρϑή, καὶ ἔστωσαν 
αἱ δοθεῖσαι εὐθεῖαι αἱ AB, AT, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία 
ἔστω ἴση τῇ ὑπὸ τῶν ΒΑΘ’ δεῖ δὴ γράψαι ὑπερ- 
βολήν, ἧς διάμετρος μὲν ἔσται ἡ AB, ὀρϑία δὲ ἡ 
ADI, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐν τῇ ὑπὸ OA4B γωνίᾳ 
καταχϑήσονται. 

τευμήσϑω ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ Zl, καὶ ἐπὶ τῆς 44 
γεγράφϑω ἡμικύκλιον τὸ 4Ζ4, καὶ ἤχϑω τις εἰς τὸ 
ἡμικύκλιον παράλληλος τῇ 40 ἡ ΖΗ ποιοῦσα τὸν 
τοῦ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H. λόγον τὸν αὐτὸν 
τῷ τῆς 4Γ πρὸς 48. xol ἐπεξεύχϑω ἡ ZO. καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ 4, καὶ τῶν Ζ4ΩΘ μέση ἀνάλογον 
ἔστω ἡ 4.4, καὶ κείσϑω τῇ 44 ἴση ἡ 4Κ, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς 4Z ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ AZM, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἢ KM, καὶ διὰ τοῦ 4 πρὸς ὀρϑθας ἤχϑω τῇ ΚΖ ἡ 
AN καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ Κα. καὶ δύο δοϑεισῶν 
εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν 
K A, AN yeyoág9o ὑπερβολή, ἧς πλαγία μὲν πλευρὰ 
ἔσται ἡ ΚΑ, ὀρϑία δὲ ἡ ΑΝ, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ 
τὴν διάμετρον ἀπὸ τῆς τομῆς ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχ- 
ϑήσονται πλάτη ἔχουσαι τὰς ἀπολαμβανομένας vox 
αὐτῶν πρὸς τῷ 44 ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ 
KAN: ἥξει δὲ ἡ τομὴ διὰ τοῦ 4' ἴσον γάρ ἐστι 
τὸ ἀπὸ 42 τῷ ὑπὸ AZM. καὶ ἐφάψεται αὐτῆς ἡ 
ΑΘ' τὸ γὰρ ὑπὸ Ζ41 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 4.4. ὥστε 
ἡ 48 διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 

1. νε΄ p, Eutocius; om. V. 3. of] (alt) p; om. V (ἡ 
Halley). 9. 424] 4 e corr. m. 1 V. 19. AB] τὴν δι- 


πλασίαν τῆς 4.1 Comm. fol 88" cum Eutocio. 18. émil τὸ 4] 
scripsi coll. p. 170, 6; ἴση ἡ 4 V, ἡ Z4 p; om. Memus, 
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LV. 


Iam igitur datus angulus rectus ne sit, et datae 
rectae sint 48, .4I', datus autem angulus angulo 
B.4O aequalis sit. oportet igitur hyperbolam describere, 
ita ut diametrus sit 4B, latus rectum autem AI, et 
ordinate ductae in angulo 0.4 B ducantur. 

secetur 44B in duas partes aequales in 4f, ei in 
4441 semicirculus describatur 4Z71, ad semicirculum 
autem recta ducatur ZH rectae 4 parallela, quae 
faciat ΖΗ": 4H »« H 4 — AT: AB, ducaturque ΖΘ 4 
et ad 4) uersus producatur, et sit 21,1 rectarum Z 4, 
410 media proporlionalis, fiatque ΖΚ — 44, 

AZXZM--42, 
οὐ ducatur K M, per 4 autem ad KZ perpendicularis 
ducatur ΑΝ produeaturque ad κα. ei datis duabus 
reclis ierminatis inter se perpendicularibus K 4, ΑΝ 
hyperbola describatur, 
cuius latus iransuer- 
Z sum sib K 4, rectum 
autem ΑΝ, ei rectae 
a seclione ad dia- 
metrum duciae in an- 
gulo recto ducantur 
latitudines habentes 
rectas ab iis ad .4 abscisas excedentes figura simili 
rectangulo K 4 »« 4 N [prop. LIV]; sectio igitur ea per 4 


Comm., Halley. 14. ἴση] c, « corr. ex y V. 15. τῆς AZ 
ἴσον) ἴσων V; corr. p. 17. ἐπὶ τὸ 5] ἐπὶ τὰ O, & Halley. 

20. ἔσται] ἔστω Halley praeeunte Comm. — 92. ἔχουσαι] καὶ 
δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν AN παρακείμενα ὀρϑογώνια πλάτη 
ἔχοντα Halley praeeunte Commandino. . 24. δέ] c et, ut vi- 
detur, V; δή p, Halley. 
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ἢ I4 πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 44, τουτέστι τὴν 
AB, τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4HA4, ἀλλ᾽ ἡ μὲν 
I'4 πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4124 τὸν συγκείμενον 
ἔχει λόγον ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς 4Θ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ διπλασία τῆς 4Θ πρὸς 
τὴν διπλασίαν τῆς 414, τουτέστιν ἡ ΘΑ͂ πρὸς 44, 
τουτέστιν 95 ΖΗ πρὸς ΗΖ, ἡ IA ἄρα πρὸς AB τὸν 
συγκείμενον ἔχει λόγον ἔκ τε τοῦ τῆς ΓΑ͂ πρὸς τὴν 
διπλασίαν τῆς 46Θ καὶ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς Hz. ἔχει 
ὃὲ xal τὸ ἀπο ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4 4 Στὸν συγκεί- 
μενον λόγον ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΖΗ πρὸς ΗΖ καὶ ἡ 
ΖΗ πρὸς H.4: ὃ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς 
I4 πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4Θ καὶ τοῦ τῆς ΖΗ 
πρὸς Η4 ὃ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τοῦ τῆς 
ΖΗ πρὸς H.4 καὶ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς ΗΖ. κοινὸς 
ἀφῃρήσθω ὁ τῆς ΖΗ πρὸς Hz λόγος" ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 40,9 ZH πρὸς 
HA. ὡς δὲ ἡ ΖΗ πρὸς HA, ἡ O.4 πρὸς AR: ὡς 
ἄρα ἡ ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 46, ἡ OA πρὸς 
ΑΞ. ὅταν δὲ τοῦτο $, παρ᾽ ἣν δύνανταί ἐστιν ἡ 
AI* τοῦτο γὰρ δέδεικται ἐν τῷ ν΄ ϑεωρήματι. 


, 


ve. 

Zio δοϑεισῶν εὐϑειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς 
ἀλλήλαις εὑρεῖν περὶ διάμετρον τὴν ἑτέραν αὐτῶν 
κώνου τομὴν τὴν καλουμένην ἔλλειψιν ἐν τῷ αὐτῷ 
ἐπιπέδῳ ταῖς εὐθείαις, ἧς κορυφὴ ἔσται τὸ πρὸς τῇ 
ὀρϑῇ γωνίᾳ σημεῖον, αἱ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῆς τομῆς 
ἐπὶ τὴν διάμετρον ἐν γωνίᾳ δοϑείσῃ δυνήσονται v« 


ὅ. ἐκ τοῦ] ἐξ οὗ V; corr. Halley. — 292. ν»νς΄ p, Eutocius; 
om. V. 84. εὑρεῖν] εὕρη V; corr. p. 
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ueniet, quia 4Z? — 4Z »« ΖΜ [prop. XII]. et eam 
continget 49 [prop. XXXVII]; nàm Z zt »« 419 — 443, 
quare .4B diameirus sectionis est [prop. LI coroll]. 
οὗ quoniam est 

DA:244 — ΓΑ: AB—ZH*': AH HA, 
οὐ 


I'4:24 4 — (Γ4::2 40) »« (2.40 : 2 44), 
et 


240:2214 — 04: 44 --ΖΗ: ΗΔ [Eucl VI, 4], 
erit 
I4: AB — (L4:240) 5€ (LH : Hz). 
uerum etiam 
ΖΗ": ΖΗ». Η4 -- βῖΖηΗ: Ηδὃὺ»«(ΖΗ: Η4.. 
itaque; 
(L4:240)2« (ZH: HA) -- (ΖΗ: 4) »«(ΖΗ: ΗΔ). 
auferatur, quae communis est, ratio ΖΗ: HZ. itaque 
I4:2.40 —ZH:H.A. est autem [Eucl VI, 4] 
ZH:HA4-——04:4&K. itaque erit 
D4:240 — 04A: 45. 
sin hoc est, parameirus est 4I hoc enim in propo- 
sione L demonsiratum est. 


LVI. 


Datis duabus rectis terminatis inter se perpendi- 
eularibus circum alteram earum diametrum descriptam 
eoni sectionem inuenire, ellipsis quae uocatur, in plano 
rectarum positam, ita ui uertex sib punctum ad rectum 
angulum positum, rectae autem a sectione ad diametrum 
in dato angulo ductae quadratae aequales sint rectan- 
gulis alteri rectae adplicatis latitudinem habentibus 
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παρακείμενα ὀρϑογώνια παρὰ τὴν ἕτέραν εὐϑεῖαν 
πλάτος ἔχοντα τὴν ἀπολαμβανομένην ὑπ᾽ αὐτῶν πρὸς 
τῇ κορυφῇ τῆς τομῆς ἐλλείποντα εἴδει ὁμοίῳ τε καὶ 
ὁμοίως κειμένῳ τῷ ὑπὸ τῶν δοϑεισῶν εὐθειῶν πε- 
ριεχομένῳ. 

ἔστωσαν αἱ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαν αἱ 4B, 4Γ 
πρὸς ὀρθὰς ἀλλήλαις, ὧν μείξων ἡ 48 δεῖ δὴ ἐν 
τῷ ὑποκειμένῳ ἐπιπέδῳ γράψαι ἔλλειψιν, ἧς διάμετρος 
μὲν ἔσται ἣ 48. κορυφὴ δὲ τὸ 4, ὀρϑία δὲ ἡ AT, 
αἴ δὲ καταγόμεναν καταχϑήσονται ἀπὸ τῆς τομῆς ἐπὶ 
τὴν AB ἐν δεδομένῃ γωνίᾳ καὶ δυνήσονται τὰ παρὰ 
τὴν 4Γ παρακείμενα πλάτη ἔχοντα τὰς ἀπολαμβανο- 
μένας om αὐτῶν πρὸς τῷ 4 ἐλλείποντα εἴδει ὁμοίῳ 
τε καὶ ὁμοίως κειμένῳ τῷ ὑπὸ τῶν BAI. 

ἔστω δὲ ἡ δοθεῖσα γωνία πρότερον ὀρϑή, καὶ 
ἀνεστάτω ἀπὸ τῆς 48 ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ ὑπο- 
κείμενον, καὶ ἐν αὐτῷ ἐπὶ τῆς AB τμῆμα κύκλου 
γεγράφϑω τὸ 4418. οὗ διχοτομέα ἔστω τὸ «4, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 44, 48. καὶ κείσϑω τῇ AI' ἴση 
ἡ 4,3, καὶ διὰ τοῦ "S τῇ 48 παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΞΟ, διὰ δὲ vov O τῇ 4B παράλληλος ἡ ΟΖ, καὶ éxe- 
ξεύχϑω ἡ 412 καὶ συμπιπτέτω τῇ AB ἐκβληϑείσῃ 
κατὰ τὸ E' ἔσται δή, ὡς ἡ AB πρὸς ADI, ἡ BA 
πρὸς 4, τουτέστιν ἡ 4.4 πρὸς 40, τουτέστιν ἡ 
4E πρὸς ΕΖ. καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AZ, ZB καὶ 
ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς Z4 τυχὸν ση- 
μεῖον τὸ Η, καὶ δι’ αὐτοῦ τῇ 4E παράλληλος ἤχϑω 
ἡ HA καὶ συμπιπτέτω τῇ 4B ἐχβληϑείσῃ κατὰ τὸ K- 
ἐκβεβλήσϑω δὴ ἡ ΖΟ καὶ συμπιπτέτω τῇ ΗΚ κατὰ 


18. τῶ] o, corr. ex τό τω. 1 V. 16. δέ] fort. δή, δὃο- 
ϑεῖσα) o, € corr. ex ὃ m, 1 V. 


CONICORUM LIBER 1. rir 


rectam ab iis ad uerlicem sectionis abscisam deficien- 
libus figura simili similiterque posita rectangulo datis 
rectis comprehenso. 
sint datae duae rectae 4B, ATI inter se perpendi- 
culares, quarum maior sib 44B. oportet igitur in plano 
P, subiacenti  ellipsim 
describere, ita ut eius 
diameirus sit .4 B, 


LN 4 
NOS hz uertex autem 4, latus 
NEN B f rectum autem 4“ Γ, et 


Z 
Ζ, 
£F 4 rectae ordinate a sec- 
lione ad 4B ductae 
in dato angulo du- 
cantur et quadratae 
aequales sint spatiis 
rectae .4I' adplicatis latitudines habentibus rectas ab 
iis ad 4 abscisas deficientibus figura simili similiterque 
posita rectangulo B.4 »« AT. 
prius igitur angulus datus rectus sit, et in 48 
planum ad subiacens perpendiculare erigatur, in eoque 
in 418 segmentum circuli describatur “4128, cuius 
punctum medium sit 4/4, ducanturque 7144, 418, et 
ponatur 44,4 — 4Γ, per (αὶ autem rectae 21B parallela 
ducatur 430, per O autem rectae 4B parallela OZ, 
οὐ ducatur 4722 concurratque cum 4B producta in E. 
erit igitur [Eucl. V, 1] 
AB: AI'— BA: A8 — 44:40 [Eucl. VI, 4] 
— ZE: EZ [Eucl. VI, 2]. . 
ducantur 4Z, ZB producanturque, et in Z.4 punctum 


Figuram bis hab. V. 
Apollonius, ed. Heiberg. 12 
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τὸ 4. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 44 περιφέρεια τῇ 418, 
ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 484 γωνία τῇ ὑπὸ 4128. καὶ ἐπεὶ 
ἡ ὑπὸ EZA γωνία δυσὶ ταῖς ὑπὸ Z4, Ζ.44 ἐστιν 
ἴση, ἀλλ᾽ T μὲν ὑπὸ Z44 τῇ ὑπὸ ΖΒ4 ἐστιν ἴση, 
ἡ δὲ ὑπὸ Z44A τῇ ὑπὸ ΖΒ4, καὶ ἡ ὑπὸ EZA ἄρα 
τῇ ὑπὸ 4844 ἐστιν ἴση, τουτέστι τῇ ὑπὸ BZ. ἔστι 
δὲ καὶ παράλληλος ἡ 4Ε τῇ AH: ἡ ἄρα ὑπὸ EZA 
τῇ ὑπὸ ΖΗΘ ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ AZB τῇ ὑπὸ 
ΖΘΗ. ὥστε xol 5 ὑπὸ ΖΗΘ τῇ ὑπὸ ΖΘΗ ἐστιν 
ἴση. καὶ ἡ ZH τῇ ZO ἐστιν ἴση. 

γεγράφϑω δὴ περὶ τὴν ΘΗ κύκλος ὁ ΗΘΝ ὀρϑὸς 
πρὸς τὸ ΘΗΖ τρίγωνον, καὶ νοείσϑω κῶνος, οὗ βάσις 
μὲν ὁ HO N κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ σημεῖον" ἔσται δὴ Ó 
κῶνος ὀρϑὸς διὰ τὸ ἴσην εἶναι τὴν HZ τῇ ΖΘ. καὶ ἐπεὶ 
ὁ ΗΘΝ κύκλος ὀρϑός ἐστι πρὸς τὸ ΘΗΖ ἐπίπεδον, 
ἔστι δὲ xal τὸ ὑποκείμενον ἐπίπεδον ὀρϑὸν πρὸς τὸ 
διὰ τῶν ΗΘΖ ἐπίπεδον, καὶ ἡ κοινὴ τομὴ αὐτῶν ἄρα 
πρὸς τὸ διὰ τῶν ΗΘΖ ἐπίπεδον ὀρϑὴ ἔσται. ἔστω 
δὴ ἡ κοινὴ τομὴ αὐτῶν ἡ KM: ἡ KM ἄρα ὀρϑή 
ἐστι πρὸς ἑκατέραν τῶν 4Κ, ΚΗ͂. καὶ ἐπεὶ κῶνος, 
οὗ βάσις μὲν ὁ ΗΘΝ κύκλος, κορυφὴ δὲ τὸ Ζ σημεῖον, 
τέτμηται ἐπιπέδῳ διὰ τοῦ ἄξονος καὶ ποιεῖ τομὴν τὸ 
ΗΘΖ τρίγωνον, τέτμηται δὲ καὶ ἑτέρῳ ἐπιπέδῳ τῷ 
διὰ τῶν 4Κ, ΚΜ, 0 ἐστι τὸ ὑποκείμενον, κατ᾽ sU- 
ϑεῖαν τὴν ΚΜ πρὸς ὀρϑὰς οὖσαν τῇ ΗΚ, καὶ τὸ 
ἐπίπεδον συμπίπτει ταῖς ΖΗ, ΖΘ πλευραῖς τοῦ κώνου, 


ἡ ἄρα γινομένη τομὴ ἔλλειψίς ἐστιν, ἧς διάμετρός 
8. Ζ44, ZA 4] scripsi; Ξ 4.4 V (2 44, 44Z p; Ζ44, 244 
iam Halley praeeunte Memo). 4. ZA4d] Z44A V; corr. p. 
ZBZ4] vp; Be corr. m. 1 Vc. 6. ZBA] pvc; B e corr. 
m.1V. 29.Z20H]|(pr)pvc; H ecorr. m.1 V. ZH) (alt.) 
pve; H e corr. m. 1 V. 18. HON] HO K V; corr. p. 
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aliquod H sumatur, per id autem rectae 42, E parallela 
ducatur H4, quae cum 4B producta in K concurrat. 
producatur igitur ZO et cum ΗΚ in 4 concurrat. 
quoniam igitur arcus 4124] arcui 48 aequalis est, 
erii [Eucl. III, 27] ( 4BZ4 —L 428. eti quoniam 
est [Eucl. I, 32] L ΕΖ... — Z4 d- ZA A, ek 
LZAA-—LZBA, 
LZ44-LZB.A [Eucl. III, 217], erit etiam 
LEZA-—LA4BA-LBZdA. 
uerum etiam Z/E parallela est rectae 4H. quare 
L EZA4-—LZH0, L 4ZB-—L ΖΘΗ [πε]. I, 29]. 
quare eliam /, ZH O0 — [| Z9 H et [Eucl.1,6] ZH — ΖΘ. 
describatur igitur circum 6 H circulus HON ad 
iriangulum 90 HZ perpendicularis, et fingatur conus, 
cuius basis sit H € N circulus, uertex autem Z punctum; 
conus igitur rectus erit, quia HZ — ΖΘ [def. 3]. et 
quoniam circulus HON ad planum 9 HZ perpendi- 
eularis est, uerum etiam planum subiacens ad planum 
rectarum HO, ΘΖ perpendiculare est, etiam communis 
eorum sectio ad planum rectarum HO, ΘΖ perpendi- 
cularis erit [Eucl. XI, 19]. KM igitur communis 
eorum sectio sit. itaque ΚΗ ad utramque AK, KH 
perpendicularis est [Eucl XI def. 3]. et quoniam 
conus, cuius basis est HON circulus, uertex autem Z 
punctum, plano per axem sectus est, quod sectionem 
efficit triangulum HZ, uerum etiam alio plano 
reclarum 44 K, K M, quod est planum subiacens, sectus 
est& secundum rectam K M ad HK perpendicularem, 
el hoc planum cum ZH, ΖΘ lateribus coni concurrit, 
sectio orta ellipsis est, cuius diametrus est 418, 


ordinate duciae autem in recto angulo ducentur 
12* 
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ἐστιν ἡ .4B, αἱ δὲ καταγόμεναι καταχϑήσονται ἐν 
ὀρϑῇ γωνίᾳ: παράλληλοι γάρ εἰσι τῇ K M. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ἡ 4Ε πρὸς EZ, τὸ ὑπὸ A4EZ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ BEA, πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ, τὸ δὲ ὑπὸ BEA 

ὅ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΖ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ 
τῆς ΒΕ πρὸς ΕΖ καὶ τοῦ τῆς 4Ε πρὸς EZ, ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν T BE πρὸς ΕΖ, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΘ, ὡς δὲ ἡ 
AE πρὸς EZ, ἡ AK πρὸς KH, τουτέστιν ἡ Ζ4 
πρὸς ΠΗ͂, ἡ B.4 ἄρα πρὸς 4Γ τὸν συγκείμενον ἔχει 

10 λόγον ἐκ τοῦ τῆς Ζ4 πρὸς AH καὶ τοῦ τῆς Ζ.4 προς 
40, ὅς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ZA πρὸς 
τὸ ὑπὸ HAO' ὡς ἄρα ἡ Β4 πρὸς 4Γ, τὸ ἀπὸ Ζ4 
πρὸς τὸ ὑπὸ H0. ὅταν δὲ τοῦτο $, ὀρϑία τοῦ 
εἴδους πλευρά ἐστιν ἡ ATI, ὡς δέδεικται ἐν τῷ wy 

16 ϑεωρήματι. 

νζ΄. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἡ 48 ἐλάσσων τῆς 
ΑΓ, καὶ δέον ἔστω περὶ διάμετρον τὴν 488 γράψαι 
ἔλλειψιν, ὥστε ὀρϑίαν εἶναι τὴν AIT. 

20 τετμήσϑω ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ 4,, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 
τῇ 48 πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ EAZ, καὶ τῷ ὑπὸ BAT 
ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ ΖΕ, ὥστε ἴσην εἶναι τὴν Z4 τῇ 
ΔΕ, καὶ τῇ AB παράλληλος ἤχϑω ἡ ZH, καὶ 
πεποιήσϑω, ὡς ἡ 4Γ πρὸς AB, ἡ ΕΖ πρὸς ZH: 

25 μείξων ἄρα καὶ ἡ ΕΖ τῆς ZH. καὶ ἐπεὶ ἴσον ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ I'AB τῷ ἀπὸ ΕΖ, ἔστιν ὡς ἡ L'A πρὸς AB, 
τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 48 καὶ τὸ ἀπὸ 4Z πρὸς 


7. Post ΚΘ add. τουτέστιν ἡ ZA πρὸς 4Θ Halley prae- 
eunte Memo. 14. τῷ wy ] ὦ Γ V; corr. p. 16. »£'] p, 
Eutocius; om. V. 18. περί] pc; ἐπέ V? — 24. πεποιείσϑω Y; 
corr. p. — 26. ἀπό] poc, xo post ras. 1 litt, V. 


CONICORUM LIBER I. 181 


[prop. XIII]; sunt enim rectae KM parallelae. οὐ 
quoniam est | 

ZE:EZ-—4ExEZ:EZ —BEEA:EZ? 
[cfr. Eucl. IIT, 36], et 
BE» EA: EZ! —-(BE: EZ) »« (dE: EZ), 
est autem BE: EZ — BK: ΚΘ, 

AE: EZ-— AK: KH -ι ZA: AH. [Eucl. VI, 4], 
εὐ B4: AI'— (Z4: AH) »«(Z4:.40) [ibid]. et 
(2.4: AH) »5« (£4: 40) — Z4: HA »« 40. quare 
BA: ADI'—Z42:H4»«.49. sin hoc est, AI' latus 
rectum est sectionis, ut in propositione XIII demon- 
stratum est. 


LVII. 


lisdem suppositis sit. 4B « 4Γ, et oporteat cir- 
cum .4B diametrum ellipsim describere, ita ut A4I' 
latus rectum sit. 

AB in 4 in duas partes aequales 
secetur, et ἃ 7f ad 4B perpendicularis 
ducatur EZ1Z, οὐ sit 

ΖΕ) -- ΒΑ4)»«. 4, 
ita ut sit. Ζ4 — AE, reclae autem 
AB parallela ducatur Z H, et fiat 
ADI:AB-— EZ:ZH; 
ilaque EZ ZH [Eucl. V, 14]. ^et quoniam est 
I'A«AB-EZ, erit 
ΓΑ: AB—ZE?: AB? [Eucl. VI, 17; V def. 9] 
-— 42:4? [Eucl. V, 15]. 
est autem I'4: 4B — ΕΖ: ΖΗ. quare etiam 


Figuram bis V. 


b 


1 


e 


15 


20 


26 
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τὸ ἀπὸ 44. ὡς δὲ ἡ ΓΑ͂ πρὸς AB, ἡ ΕΖ πρὸς ΖΗ͂' 
ὡς ἄρα 7| ΕΖ πρὸς ΖΗ, τὸ ἀπὸ Ζ4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
44. τὸ δὲ ἀπὸ Ζ4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZAE' ὡς 
ἄρα ἡ ΕΖ πρὸς ΖΗ, τὸ ὑπὸ Ε4Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ 444. 
δύο οὖν εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις 
κειμένων καὶ μείξονος οὔσης τῆς EZ γεγράφϑω ἔλλειψις, 
ἧς διάμετρος μὲν ἡ ΕΖ, ὀρθία δὲ ἡ ΖΗ' ἥξει δὴ 
ἢ τομὴ διὰ τοῦ Α διὰ τὸ εἶναι ὡς τὸ ὑπὸ Z4 E πρὸς 
τὸ ἀπὸ 44, ἡ ΕΖ πρὸς ΖΗ. καί ἐστιν ἴδη ἡ 44 
τῇ 4B: ἐλεύσεται οὖν καὶ διὰ τοῦ B. γέγραπται 
οὖν ἔλλειψις περὶ τὴν 4B. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΓΑ 
πρὸς 48. τὸ ἀπὸ Ζ4 πρὸς τὸ ἀπὸ 214, το δὲ ἀπο 
44A ἴδον τῷ ὑπὸ 44B, ὡς ἄρα ἡ I4 πρὸς 48, τὸ 
ἀπὸ 42 πρὸς τὸ ὑπὸ 448. ὥστε ὀρϑία ἐστὶν 
ἡ AT. 

: vq'. 

"Aia δὴ μὴ ἔστω ἡ δοθεῖσα γωνία ὀρϑή, καὶ 
ἔστω αὐτῇ ἴδη ἡ ὑπὸ BA, καὶ τετμήσϑω ἡ AB 
δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπὶ τῆς AE γεγράφϑω ἡμικύκλιον 
τὸ AZE, καὶ ἐν αὐτῷ τῇ 44] παράλληλος ἤχϑω ἡ 
ΖΗ ποιοῦσα τὸν τοῦ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AHE 
λόγον τὸν αὐτὸν τῷ τῆς ΓΑ͂ πρὸς τὴν AB, xol ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἱ AZ, EZ καὶ ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ εἰ- 
λήφϑω τῶν 4ΕΖ μέση ἀνάλογον ἡ EO, καὶ τῇ ΕΘ 
ἴση κείδσϑω ἡ ΕΚ, καὶ πεποιήσϑω τῷ ἀπὸ AZ ἴσον 
τὸ ὑπὸ OZA, καὶ ἐπεξζξεύχϑω ἡ Κι, καὶ ἀπὸ τοῦ Θ 
τῇ ΘΖ πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ 9 ME παράλληλος γινομένη 
τῇ 4Z.' ὀρϑὴ γὰρ ἡ πρὸς τῷ Z. καὶ δύο δοθεισῶν 
εὐθειῶν πεπερασμένων πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν 


9. ἡ] (pr.) debuit τήν. 16. νη p, Eutocius; om. V. 27. 
0M] srt: 9n. «ut. 9 e cOrr., p. 
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EZ:ZH — 2.42: 2.12. est autem Ζ 4) —ZAZ» AE; 
ilaque EZ: ZH — Ez »« 42Z:.2*. duabus igitur 
reclis terminalis inter se  perpendicularibus positis, 
quarum maior est EZ;, describatur ellipsis, cuius 
diametrus sib EZ, latus rectum autem ZH [prop. LVI]; 
sectio igilur per 24 ueniet, quia est 
ΖΩ͂ »« 4E: 4.3 .-- ΕἘΣΖ: ΖΗ [prop. XXI]. 

eb 4241 — 4B; quare etiam per B ueniet [ibid]. ita- 
que circum 4B ellipsis descripta est. et quoniam est 
DA: AB --24": 4.445, εἰ 443 -- 44x AB, erit 
IA:AB-—.242:42424B. ergo AI'latus rectum 
est [prop. XXI]. 


LVIII. 


Iam uero datus angulus rectus ne sit, eique aequalis 
sib ( Β44,, et 4B in. E in duas partes aequales se- 
cetur, in 4E autem semicirculus describatur 44ZE, 
οὐ in eo rectae 4471 par- 
allela ducatur ZH, quae 
efficiat ΖΗ": 4H »5« HE 
— ]l'4:.4B, οἱ ducantur 
42, EZ producanturque, 
et inter ΖΕ, EZ media 
proportionalis sit E, po- 

[7 zr n2iurque EK — EO, et 

fiat 9Z »« Z4 — AZ, 

ducaturque K 4, ἃ O0 autem ad rectam ΘΖ perpendi- 
eularis ducatur € MX, quae rectae 44Z.4 parallela 
fit [Eucl. I, 28]; nam angulus ad Z positus rectus 
est [Eucl. IIT, 31]. et datis duabus rectis terminatis 
inter se perpendicularibus ΚΘ, € M describatur ellipsis, 
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ΚΘ, ΘΜ γεγφάφϑω ἔλλειψις, ἧς διάμετρος πλαγία ἡ 
ΚΘ, ὀρϑία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΜ, αἱ δὲ κατ- 
αγόμεναι ἐπὶ τὴν ΘΚ ἐν ὀρϑῇ γωνίᾳ καταχϑήσονται" 
ἥξει δὴ ἡ τομὴ διὰ τοῦ Α διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ ἀπὸ 
5 ΖΑ͂ τῷ ὑπὸ OZA. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἣ μὲν ΘΕ 
τῇ EK, ἡ δὲ AE τῇ EB, ἥξει καὶ διὰ τοῦ B ἡ τομή, 
xal ἔσται κέντρον μὲν τὸ E, διάμετρος δὲ ἡ AEB. 
καὶ ἐφάψεται τῆς τομῆς ἡ 4.4 διὰ τὸ ἴσον εἶναι τὸ 
ὑπὸ 4 EZ τῷ ἀπὸ EO. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς ἡ ΓΑ 
10 πρὸς 48, τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AH E, ἀλλ᾽ ἡ μὲν 
I'4 πρὸς 448 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς 
ΓΑ πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 4 4 καὶ τοῦ τῆς διπλασίας 
τῆς 421 πρὸς τὴν 48. τουτέστι τῆς 4.44 πρὸς AE, 
τὸ δὲ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΗΕ τὸν συγκείμενον 
16 ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς ΗΕ καὶ τοῦ τῆς ΖΗ 
πρὸς ΗΑ, ὃ ἄρα συγκείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΓΑ 
πρὸς τὴν διπλασίαν τῆς 44] καὶ τοῦ τῆς 4.4 πρὸς 
AE ὁ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τοῦ τῆς ZH 
πρὸς HE xol τοῦ τῆς ΖΗ πρὸς Η4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 44 
20 πρὸς 4Ε, ἡ ΖΗ πρὸς ΗΕ" καὶ κοινοῦ ἀφαιρεϑέντος | 
τούτου τοῦ λόγου ἔσται Og ἡ D 4 πρὸς τὴν διπλασίαν 
τῆς 44, ἡ ΖΗ πρὸς H A, τουτέστιν ἡ 4 πρὸς AN. 
ὅταν δὲ τοῦτο ἦ, ὀρϑία τοῦ εἴδους πλευρά ἔστιν ἡ AT. 


v9. ' | 

95 . Zfóo δοϑεισῶν εὐθειῶν πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις πε- | 
περασμένων εὑρεῖν ἀντικειμένας, ὧν διάμετρός ἐστι μέα 
τῶν δοθεισῶν εὐθειῶν, κορυφὴ δὲ τὰ πέρατα τῆς 
εὐθείας, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐν ἑκατέρᾳ τῶν τομῶν ἐν 


18. ZH] pc, Z e corr. m. 1 V. 20. καὶ κοινοῦ] p, κοι- 
vov V, κοινοῦ ἄρα Comm. 24. »9'] p, Eutocius; om. V. 
21. κορυφαΐί p. 
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ita ut diameirus transuersa sit ΚΘ, latus autem rectum 
figurae 60.M, et rectae ad ΘΚ ordinate ductae in 
angulo recto ducantur [prop. LVI—LVII]. sectio igitur 
per 44 ueniet, quia Z 4? — ΘΖ »« Z 4 [prop. XIII]. et 
quoniam est 6 E — EK, AE -— EB, sectio etiam per B 
ueniet, οὐ E centrum erit, diametrus autem 488 
[prop. LI coroll]. et 21.4 sectionem continget [prop. 
XXXVIII], quia 4E» EZ — EO0*. et quoniam est 
DA: AB—ZH!: AH» HE, 
esti autem 
DIA: AB-—(0L4:244)»«(244:4AB) 
— (DL4:244)»«(44A: AE), 
et 
ΖΗ": AH»« HE — (ZH: HE) »« (ΖΗ: H A), 
erit 
(Γ4: 2.42) 5« (44: AE) -- (ZH: HE) »« (ZH: H 4). 
uerum 
44: AE — ZH:HE [Eucl. VI, 4]. 
hac igitur ratione, quae communis est, ablata erit 
DA:944—ZH:H4-—&RA:4AN [Eucl. VI, 4]. 


sin hoc est, latus rectum figurae est 4I' [prop. L]. 


LIX. 


Datis duabus rectis terminalis inter se perpendi- 
cularibus oppositas inuenire, ita ut earum diametrus sit 
alterutra datarum rectarum, uertex autem termini rectae, 
οὐ rectae in alterutra sectionum in angulo dato ductae 
quadratae aequales sint spatiis alteri adplicatis et 
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τῇ δοθείσῃ γωνίᾳ δυνήσονται τὰ παρὰ τὴν ἑτέραν 
παρακείμενα καὶ ὑπερβάλλοντα ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ τῶν Óo- 
ϑεισῶν εὐθειῶν περιεχομένῳ. 

ἔστωσαν αἱ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαι πρὸς ὀρϑὰς ἀλλή- 


λαις πεπερασμέναι αἴ ΒΕ, ΒΘ, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία, 


ἔστω ἡ H* δεῖ δὴ γράψαι ἀντικειμένας περὶ μίαν τῶν 
BE, ΒΘ, ὥστε τὰς καταγομένας κατάγεσθαι ἐν γωνίᾳ 
τῇ H. 

καὶ δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν τῶν BE, BO γεγράφϑο. 
ὑπερβολή, ἧς διάμετρος ἔσται πλαγία ἡ BE, ὀρϑία δὲ 
τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ ΘΒ, αἱ δὲ καταγόμεναι ἐπὶ τὴν 
ἐπ’ εὐθείας τῇ BE καταχϑήσονται ἐν γωνίᾳ τῇ H, 
καὶ ἔστω ἡ A4BI'" τοῦτο γὰρ ὡς δεῖ γενέσϑαι, προ- 
γέγραπται. ἤχϑω δὴ διὰ τοῦ Ε τῇ ΒΕ πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ EK ἴση οὖσα τῇ BO, καὶ γεγράφϑω ὁμοίως ἄλλη 
ὑπερβολὴ ἡ 4ΕΖ, ἧς διάμετρος μὲν ἡ BE, ὀρϑία δὲ 
τοῦ εἴδους πλευρὰ ἡ EK, αἵ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῆς 
τομῆς τεταγμένως καταχϑήσονται ἐν τῇ ἐφεξῆς γωνίᾳ 
τῇ Η. φανερὸν δή, "ὅτι αἴ B, E εἰσιν ἀντικείμεναι, 
διάμετρος δὲ αὐτῶν μία ἐστί, καὶ αἵ ὀρϑίαι ἴσαι. 


ξ΄. 

Zvo δοθεισῶν εὐθειῶν δίχα τεμνουσῶν ἀλλήλας 
γράψαι περὶ ἑκατέραν αὐτῶν ἀντικειμένας τομάς, ὥστε 
εἶναι αὐτῶν συξυγεῖς διαμέτρους τὰς εὐϑείας, καὶ τὴν 
τῶν δύο ἀντικειμένων διάμετρον τὸ τῶν ἑτέρων ἄντι- 


6. δὴ] c, δή uel óé corr. ex δεῖ p (,utique" Comm.,), 
δεῖ V; om. Halley cum Memo. 18. ἐφεξῆς] male del. Halley. 
19. δή] corr. ex δέ m. 1. 2950. αἵ ὀρϑίαι] scripsi; ,διορϑέαι 
(sic) V; ὀρϑίαι p et ροβὺ lacunam c, Halley. 421. i '] p, Ev- 
iocius; om. 
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figura excedentibus simili rectangulo datis rectis com- 
prehenso. 

sint datae duae rectae terminatae inter se perpen- 
diculares BE, BO, datus autem angulus sit H. 
oportet igitur cireum alterutram rectarum BE, ΒΘ 
oppositas describere, ita ut rectae ordinatae in angulo 
H ducantur. 

et dalis duabus rectis BE, BO describatur hyper- 
bola, ita ut diametrus transuersa sit BE, latus autem 
rectum figurae ΘΙ, et 
rectae ad B E productam 
ordinate ductae in an- 
gulo H ducantur; quo 
modo enim hoc fieri pos- 
sib, antea expositum est 
[prop. LV]. ducatur igi- 
tur per E ad BE per- 
pendicularis E K, quae aequalis sit rectae ΒΘ, et eodem 
modo alia hyperbola describatur 4 EZ, ita ut diametrus 
sit B E, latus autem rectum figurae EK, et rectae a 
sectione ordinate ductae in angulo ducantur, qui an- 
gulo H deinceps positus est [prop. LV]. manifestum 
est igitur, secliones B, E oppositas esse el unam 
eandemque diametrum habere, lateraque recta aequalia 
esse. 


LX. 


Datis duabus rectis inter se in binas partes aequales 
secantibus circum utramque sectiones oppositas de- 
scribere, τα «αὖ diameiri earum coniugatae sint rectae 
datae, et diametrus duarum oppositarum quadrata 
aequalis sit figurae allerarum oppositarum, similiter- 
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κειμένων δύνασϑαι εἶδος, ὁμοίως δὲ καὶ τὴν τῶν ἕτέ- 
ρῶν ἀντικειμένων διάμετρον τὸ τῶν ἑτέρων ἀἄντι- 


κειμένων δύνασϑαι εἶδος. 


σι 


10 


15 


20 


26 


ἔστωσαν αἴ δοθεῖσαι δύο εὐθεῖαι δίχα τέμνουσαι 
ἀλλήλας αἱ AT, zd E: δεῖ δὴ περὶ ἑκατέραν αὐτῶν διά- 
μέτρον γράψαι ἀντικειμένας, ἵνα ὦσιν αἱ ADT, AE 
συξυγεῖς ἐν αὐταῖς, καὶ ἡ μὲν 4Ε τὸ τῶν περὶ τὴν 
AI' εἶδος δύνηται, ἡ δὲ 4Γ τὸ τῶν περὶ τὴν ΖΕ. 
ἔστω τῷ ἀπὸ 4E ἴσον τὸ ὑπὸ 4Γ4, πρὸς ὀρϑὰς δὲ 
ἔστω v, AD τῇ I4. καὶ δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν πρὸς 
ὀρϑὰς ἀλλήλαις τῶν AI Γ4ἅ γεγράφϑωδαν ἀντικείμεναι 
αἱ ZAH, ΘΓΚ, ὧν διάμετρος μὲν ἔσται πλαγία T, ΓΑ, 
ὀρϑία δὲ ἡ ΓΑ, αἵ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῶν τομῶν. 
ἐπὶ τὴν I'4 καταχϑήδονται ἐν τῇ γωνίᾳ τῇ δοϑείσῃ. 
ἔσται δὴ ἡ 4Ε δευτέρα διάμετρος τῶν ἀντικειμένων" 
μέσον ve γὰρ λόγον ἔχει τῶν τοῦ εἴδους πλευρῶν καὶ 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην οὖσα δίχα τέτμηται κατὰ 
τὸ B. ἔστω δὴ πάλιν τῷ ἀπὸ 4Γ' ἴσον τὸ ὑπὸ ΖΕ, 412, 
πρὸς ὀρϑὰς δὲ ἔστω ἡ 42 τῇ 4E. καὶ δύο δοθεισῶν 
εὐθειῶν πρὸς ὀρϑὰς ἀλλήλαις κειμένων τῶν Ez, 4Z 
γεγράφϑωσαν ἀντικείμεναι αἱ ΜΩ͂Ν, OER, ὧν διά- 
uevoog μὲν πλαγία ἡ 4Ε, ὀρϑία δὲ τοῦ εἴδους πλευρὰ 
ἢ 4Z, αἱ δὲ καταγόμεναι ἀπὸ τῶν τομῶν καταχϑή- 
σονται ἐπὶ τὴν 4Ε ἐν τῇ δοϑείσῃ γωνίᾳ᾽ ἔσται δη 
καὶ τῶν ΜΩ͂Ν, SEO δευτέρα διάμετρος ἡ AT. ὥστε 
6.4D]ABV;corrp. 10.4 ΤΑ I' Vi corr. Memus (,,g1*). 

19. ΓΗ͂ I4 V; corr. p. 15. δή] Halley, δέ Υρο. 17. παρα- 
τεταγμένως, lilt. geuan,, V. κατηγμένην] seripats κατηγμένηΥ. 
18. 42] 4P Halley cum Comm. 19. 42] 4P Halley cum 
Comm. 20. 4Z] 4P Halley cum Comm. 21. MAN, OES&] 
M4, NOS V; corm.p. 238.4 2] 4 P Halley cum Comm. (etiam 


in figura litteram Z bis habet V). 26. xat] καὶ περί V; corr. p; 
fort. scr. καὶ ἐπί. 
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que etiam diametrus alterarum oppositarum quadrata 
aequalis sit figurae alterarum oppositarum. 

sint datae duae rectae inter se in binas partes 
aequales secantes ΑΓ, 4Ε. oportet igitur circum 
utramque diametrum oppositas describere, 18. ut ATI, 
4 E in iis coniugatae sint, et ΖΕ aequalis sib figurae 
oppositarum circum ΑΓ descriptarum, 4I" autem 
figurae oppositarum circum 4E. 

sil 4AD'»« I4 — A E?, οἱ AI' ad IA perpendi- 
eularis sit. et datis duabus rectis inter se perpendi- 
eularibus AI, D'4 describantur oppositae Z.4 H, 6 I'K, 
ita ut diametrus sit iransuersa I'4, latus autem 
rectum 1'4, et rectae a sectionibus ad I'4 ordinate 
ductae in dato angulo ducantur [prop. LIX]. erit 
igitur Z/E altera diametrus oppositarum [deff. alt. 3]; 
nam ei mediam habet rationem inter latera figurae 


A Ὁ £ 


[Euel. VI, 17] et rectae ordinate ductae parallela in B 
in duas partes aequales secta est. rursus igitur sit 
4E» 4Z-—A4I?, οἱ 4Z ad 4E perpendicularis 
sit. et datis duabus rectis inter se perpendicularibus 
positis ΕΖ, 412 oppositae describantur ΜΩ͂Ν, Ο ΕΞ, 
iia ut diameirus transuersa sit Z/E, latus autem 
rectum figurae 42, et rectae a sectionibus ordinate 
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ἡ μὲν AD τὰς τῇ 4E παραλλήλους μεταξὺ τῶν 
ZAH, ΘΓΚ τομῶν δίχα τέμνει, ἡ δὲ AE τὰς τῇ AI" 
ὅπερ ἔδει ποιῆσαι. 

καλείσϑωσαν δὲ αὗται al τομαὶ συξυγεῖς. 


In fine: ᾿“πολλωγνίου κωνικῶν à?" m. 9 V. 
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ductae ad ΖΕ in dato angulo ducantur [prop. LIX]; 
erii igitur etiam. 4I" altera diametrus sectionum 
ΜΩ͂Ν, ΞΕΟ [deff. alt. 3]. ergo 4I' rectas rectae 
4 E parallelas inter sectiones Z4 H, GI'K positas in 
binas partes aequales secat, 2 E autem rectas rectae 
AI' parallelas [prop. XVI]; quod oportebat fieri 
[cfr. def. 6]. 
tales autem sectiones coniugatae uocentur. 


Á 


KONIK9N μ΄. 


"AmoAAdwiog Εὐδήμῳ χαίρειν. 
Εἰ ὑγιαίνεις, ἔχοι ἂν καλῶς" καὶ αὐτὸς δὲ μετρίως 
ἔχω. 

ὅ ᾿Απολλώνιον τὸν υἱόν μου πέπομφα πρός 6s κομί- 
ξοντά 6o; τὸ β΄ βιβλίον τῶν συντεταγμένων ἡμῖν 
κωνικῶν. δίελϑε οὖν αὐτὸ ἐπιμελῶς καὶ τοῖς ἀξίοις 
τῶν τοιούτων κοινωνεῖν μεταδίδου" καὶ Φιλωνίέδης δὲ 
ὁ γεωμέτρης. ὃν καὶ συνέστησά σοι ἐν ᾿Εφέσῳ, ἐάν 

10 ποῦῖε ἐπιβαλῇ εἰς τοὺς κατὰ Πέργαμον τόπους, μετα- 
δὸς αὐτῷ, καὶ σεαυτοῦ ἐπιμελοῦ, ἵνα ὑγιαίνῃς. εὐτύχει. 


, 


€. 


᾿ΕἘὰν ὑπερβολῆς κατὰ κορυφὴν εὐϑεῖα ἐφάπτηται, 

καὶ ἀπ᾽ αὐτῆς ἐφ᾽ ἑκάτερα τῆς διαμέτρου ἀποληφϑῇ 
16 ἴση τῇ δυναμένῃ τὸ τέταρτον τοῦ εἴδους, αἱ ἀπὸ τοῦ 
κέντρου τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ληφϑέντα πέρατα τῆς ἐφ- 
απτομένης ἀγόμεναι εὐθεῖαι οὐ συμπεσοῦνται τῇ τομῇ. 
ἔστω ὑπερβολή, ἧς διάμετρος 7) 4B, κέντρον δὲ 

τὸ Γ, ὀρϑία δὲ ἡ ΒΖ, καὶ ἐφαπτέσϑω τῆς τομῆς κατὰ 
20 τὸ B ἡ 4 E, καὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ τῶν ABZ εἴδους 
ἴσον ἔστω τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΒΖ4,, BE, καὶ ἐπι- 


᾿4πολλωνίου κωνικῶν B^" (B m. 2) V, et v (B corr. ex α m. 3). 
ὃ. ὑγιαίνοις p. 12. α΄ vp, om. V, ut deinceps. 


* 
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Apollonius Eudemo s. 

Si uales, bene esi; equidem satis ualeo. 

Apollonium filium ad te misi secundum librum 
conicorum a me conscriptorum perlaturum. eum igitur 
diligenter peruolue et cum iis communica, qui talibus 
rebus digni sunt. et cum Philonide quoque geometra, 
quem tibi Ephesi commendaui, si quando ad uiciniam 
Pergami uenerit, eum communiea, atque cura, ut 
ualeas. uale. 


I. 
Si recta hyperbolam in uertice contingit, et ex ea 
in utramque partem diameiri recta aufertur aequalis 


rectae, quae quadrata quartae parti figurae aequalis est, 
rectae ἃ centro sectionis ad terminos sumptos con- 


lingentis ductae cum sectione non concurrent. 
Apollonius, ed. Heiberg. 13 


Q 


10 


16 


20 
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ξευχϑεῖσαι αἱ I4, ΓΕ ἐκβεβλήσθωσαν. λέγω, ὅτι οὐ 
συμπεσοῦνται τῇ τομῇ. 

εἰ γὰρ δυνατόν, συμπιπτέτω ἡ I4 τῇ τομῇ κατὰ 
τὸ H, καὶ ἀπὸ τοῦ H τεταγμένως κατήχϑω ἡ H6: 
παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ 4B. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ 
AB πρὸς ΒΖ. τὸ ἀπὸ AB πρὸς τὸ ὑπὸ 48ΒΖ, ἀλλὰ 
τοῦ μὲν ἀπο 48 τέταρτον μέρος τὸ ἀπὶ ΓΒ, τοῦ δὲ 
ὑπὸ ABZ τέταρτον τὸ ἀπὸ BA, ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς 
ΒΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 4B, τουτέστι τὸ ἀπὸ 
ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ. ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ AB πρὸς ΒΖ, 
τὸ ὑπὸ 40B πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ’ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΘ 
πρὸς τὸ ἀπὸ OH, τὸ ὑπὸ 4ΘΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΗ. 
ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 4ΘΒ τῷ ἀπὸ I'O: ὅπερ ἄτοπον. 
οὐκ ἄρα ἡ ΓΖ συμπεσεῖται τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕξομεν, ὅτι οὐδὲ ἡ ΓΕ ἀσύμπτωτοι ἄρα εἰσὶ τῇ 
τομῇ αἱ DI, ΓΕ. 

β΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτε ἑτέρα ἀσύμπτωτος 
οὐκ ἔστι τέμνουσα τὴν περιεχομένην γωνίαν ὑπὸ τῶν 
ΖΓΕ. | 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω ἡ ΓΘ, καὶ διὰ τοῦ B τῇ 
ΓΖ παράλληλος ἤχϑω ἡ ΒΘ καὶ συμπιπτέτω τῇ ΓΘ 
κατὰ τὸ O, καὶ τῇ ΒΘ ἴση κείσϑω 7 4H, καὶ ἐπι- 
ξευχϑεῖσα ἡ HO ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ K, 4, M. ἐπεὶ 
οὖν αἱ ΒΘ, ΔῊ ἴσαι εἰσὶ καὶ παράλληλοι, καὶ αἵ 
4B, ΗΘ ἴσαι εἰσὶ καὶ παράλληλοι. καὶ ἐπεὶ ἢ AB 
δίχα τέμνεται κατὰ τὸ Γ΄, καὶ πρόσκειται αὐτῇ τις ἡ 
BA, τὸ ὑπὸ 4.18 μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΒ ἴσον ἐστὶ τῷ 


4. τοῦ] p 6. ἡ] p, om. V. 10. ΘΗ] c, e corr. 
m. 1 V. H. "e E] ABO V; 40, B p. 
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sib hyperbola, cuius diametrus sit 4B, centrum 
autem I', latus rectum autem ΒΖ, et Z1E sectionem 
in B contingat, sit autem 

B4! — BE! — AB x BZ, 

et ductae ΓΖ, ΓΕ producantur. dico, eas cum sectione 
non concurrere. 

nam si fieri potest, ΓΖ cum sectione in H con- 
currat, οὐ ab H ordinate ducatur HO; erit igitur 
rectae ΖΒ parallela [cfr. I, 17]. quoniam igitur est 
AB:BZ-— 485: AB»« ΒΖ, et ΓΒ᾽ — : 485, 

Β4᾽ — :48Β;»«.«8ΒΖ, 
erit 4B: BZ - ΓΒ": 485 --- ΓΘ" : 9H? [Eucl. VI, 4]. 
est aulem etiam 4B : ΒΖ — 40 »5« ΘΒ: € H? [I, 21]. 
itaque I'8? : 9H? — 40 5« ΘΒ: ΘΗ". quare 
40 »« ΘΒ — D? [Eucl. V, 9]; 

quod absurdum est [Eucl. II, 6]. ergo ΓΖ cum sec- 
tione non concurret. iam similiter demonstrabimus, 
ne ΓΕ quidem concurrere. ergo ΓΖ, ΓΕ asymptotae 
sectionis sunt. 


II. 


Llsdem positis demonstrandum, aliam asymptotam 
non esse secantem angulum rectis ΖΓ, ΓΕ com- 
prehensum. 

nam si fieri potest, sit ΓΘ, et per B rectae ΓΖ 
parallela ducatur B οὐ cum ΓΘ in O concurrat, 
ponaturque 4/H — BO, et ducta ΗΘ ad Κα, 4, M 
producatur. iam quoniam ΒΘ, 4H aequales sunt et 
parallelae, etiam 4.8, HO aequales sunt et parallelae 


[Eucl. I, 33]. et quoniam 4B in Γ in duas partes 
13* 


10 


15 


20 


2 


οι 
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ἀπὸ ΓΑ. ὁμοίως δὴ ἐπειδὴ παράλληλός ἐστιν ἡ ΗΜ 
τῇ 4E, καὶ ἴση ἡ 48Β τῇ BE, ἴση ἄρα καὶ ἡ HA 
τῇ AM. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἢ HO τῇ 4B, μείξων 
ἄρα ἡ HK τῆς 48. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΚΜ τῆς BE 
μείξων, ἐπεὶ καὶ ἡ AM: τὸ ἄρα ὑπὸ MKH μεῖξόν 
ἐστι τοῦ ὑπὸ 41ΒΕ, τουτέστι τοῦ ἀπὸ 418, ἐπεὶ οὖν 
ἐστιν, ὡς ἡ 48 πρὸς ΒΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 
Β4, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AB πρὸς ΒΖ, τὸ ὑπὸ 448 πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ B4, τὸ 
ἀπὸ ΓΔΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AH, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ I4 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΗ, τὸ ὑπὸ 4118 πρὸς τὸ ἀπὸ AK. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ AT' πρὸς ὅλον τὸ ἀπὸ 
AH, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ 4.48 πρὸς ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ AK, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς λοιπὸν 
τὸ ὑπὸ ΜΚΗ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ I4 πρὸς τὸ ἀπὸ AH, 
τουτέστι τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ 41B. ἴσον ἄρα τὸ 
ἀπὸ 4B τῷ ὑπὸ ΜΚΗ' ὅπερ ἄτοπον" μεῖξον γὰρ 
αὐτοῦ δέδεικται. οὐκ ἄρα ἡ ΓΘ ἀσύμπτωτός ἐστι 
τῇ τομῇ. 
γ΄. 

Ἔαν ὑπερβολῆς εὐϑεῖα ἐφάπτηται, συμπεσεῖται ἕκα- 
τέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων καὶ δέχα. τμηϑήσεται κατὰ τὴν 
ἁφήν, καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν τμημάτων αὐτῆς τετρά- 
γῶνον ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ τοῦ γινομένου εἴδους 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, κέντρον δὲ αὐτῆς τὸ E 
καὶ ἀσύμπτωτοι αἱ ΖΕ, EH, καὶ ἐφαπτέσϑω τις αὐτῆς 


9. Post pr. ἀπό ins. 4H καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΑ πρὸς τὸ 

ἀπὸ AH τὸ ὑπὸ AAB πρὸς τὸ ἀπό V (ex lin. 10---11 petita). 

15. MKH] ante H eras. 1 litt. V. v0] (pr.) v supra scr. 
m. 1 V. 18. ΓΘ] p, I'4 V. 
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aequales secia est, eique adiecta est B4, erii 
AA» AB -- DB? — Df? [Eucl. IT, 6]. 
iam eodem modo, quoniam HM rectae 7/E parallela 
est, et 48 — BE, erit eliam H 4 — 4M [Eucl. VI, 1]. 
A4 et quoniam est ΗΘ — 4B, 
ent ΗΚ 4B. uerum etiam 
KM» BE, quoniam etiam 
AM BE. aque 
MK» ΚΗ» 4B BE, 
h. e. » 4B*. quoniam igitur 
4A4B:BZ --- ΓΒ": Bf [prop. I], 
uerum [I, 21] 
4B: BZ —44»« AB: AK?, 
et [Eucl. VI, 4] 
DB':B45 —D4*:AH? 
erit etiam 
DI4£:4H* — 44»« AB: A K*. 
quoniam igitur est, αὖ totum 
7/ 4I? ad totum A4H?*?, ita ab- 
latum 441»« 4B ad ablatum A4K?*, erit eliam reli- 
quum L'B8':: MK» KH [Euc. II, 5] — D: AH* 
[Eucl. V, 19] —— ΓΒ5: 4 B*. itaque 4B! — ΜΚ» ΚΗ 
[Eucl. V, 9]; quod absurdum est; demonstrauimus 
enim, esse MK »« KH  4B*. ergo ΓΘ asymptota 
sectionis non est. | 


III. 


Si recta hyperbolam contingit, utrique asymptotae 
coneurret et in puncto contactus in duas partes aequales 
secabitur, quadratumque utriusque partis eius aequale 
erit' quartae parti figurae ad diametrum per punctum 
contactus ductam effectae. 


Q 


1 


e 


[ad » e , 
. περ ἄτοπον  UxO- 
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κατὰ τὸ Β ἡ ΘΚ. λέγω, ὅτι ἐκβαλλομένη ἡ ΘΚ συμ- 
πεσεῖται ταῖς ΖΕ, EH. 

εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ συμπιπτέτω, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
q ΕΒ ἐκβεβλήσθω, καὶ κείσϑω τῇ ΒΕ ἴση ἡ Ez 
διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
B4. κείσϑω δὴ τῷ 
τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 
Β4 εἴδους ἴδον τὸ 
ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΘΒ, 
ΒΚ, καὶ ἐπεξεύχϑω- 
σαν αἱ EO, EK. 
ἀσύμπτωτοιἄρα εἰσέν᾽ 


κεινται γὰρ αἴ ΖΕ, EH 
ἀσύμπτωτοι. ἡ ἄρα 
ΚΘ ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς EZ, EH ἀσυμπτώ- 
τοις κατὰ τὰ Ζ, Η. 

λέγω δή, ὅτι καὶ τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΒΖ, ΒΗ 
ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ B εἴδους. 

μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω τῷ τετάρτῳ τοῦ 
εἴδους ἴσον τὸ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν ΒΘ, ΒΚ. ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶν α ΘΕ, EK: ὅπερ ἄτοπον. τὸ ἄρα ἀφ᾽ 
ἑκατέρας τῶν ΖΒ, ΒΗ ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ τοῦ 
πρὸς τῇ B εἴδους. 


Δύο δοϑεισῶν εὐθειῶν γωνίαν περιεχουσῶν καὶ 
σημείου ἐντὸς τῆς γωνίας γράψαι διὰ τοῦ σημείου 
κώνου τομὴν «τὴν καλουμένην ὑπερβολήν, ὥστε ἀσυμ- 
πτώτους αὐτῆς εἶναι τὰς δοθείσας εὐϑείας. 


1. 7] (pr) ἢ V; corr. p. 18. ὅτι! "22 om. V. 20. εἰ] P, 
4 V; corr. m. 2 v. 1. BK] p, 8 
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sit hyperbola A4BI, cenirum autem eius E et 
asymptotae ΖΕ, EH, eamque contingat in B recta 
aliqua ΘΚ. dico, 9 K productam cum ΖΕ, EH con- 
eurrere. 


nam 81 fieri potest, ne concurrat, et ducta EB 
produeatur, ponaturque E41 — BE; B. igitur dia- 
metrus est. ponatur igitur ΘΒ" et BK? quartae parti 
figurae ad Bf effectae aequale, ducanturque ΕΘ, EK. 
hae igitur asymplotae sunt [prop. I]; quod absurdum 
est [prop. II]; supposuimus enim, Z E, EH asyumptotas 
esse. ergo ΚΘ producta cum asymptotis EZ, EH in 
Z, H concurret. 


jam dico, esse etiam BZ? et BH? quartae parti 
figurae ad Bf effectae aequalia. 


ne sint enim, sed, si fieri potest, sit BG? et B K* 
quartae parli figurae aequale. itaque 6 E, EK asym- 
ptotae sunt [prop. I]; quod absurdum est [prop. II]. 
ergo Z B* et BH? quartae parti figurae ad B 4 effectae 
aequalia sunt. | 


IV. 


Datis duabus rectis angulum comprehendentibus 
punctoque intra angulum posito per punctum coni 
sectionem, hyperbola quae uocatur, ita describere, ut 
datae rectae asymptolae sint. 


sint duae rectae ΑΓ, 4B quemuis angulum com- 
prehendentes ad .4 positum, datumque sit punctum 
aliquod 4,7, et oporteat per 4, in asymptotis I'4B 
hyperbolam describere. 


10 


15 


20 


25 


200 ΚΩΝΙΚΩΝ β΄. 


ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι αἱ AI, AB τυχοῦσαν yovíav 
περιέχουσαι τὴν πρὸς τῷ 4, καὶ δεδόσϑω σημεῖόν τι 
τὸ 4, καὶ δέον ἔστω διὰ τοῦ 41 τὰς D'4B γράψαι εἰς 
ἀσυμπτώτους ὑπερβολήν. 

ἐπεξεύχϑω 7 44] xol ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ E, καὶ 
κείσϑω τῇ “144 ἴση ἡ AE, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω ἡ 4Z, καὶ κείσϑω τῇ AZ ἴση ἡ 2Γ, 
καὶ ἐπιξευχϑεῖσα * ΓΖ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ B, καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΓΒ ἴσον γεγονέτω τὸ ὑπὸ 4Ε, Η, καὶ ἐκ- 
βληϑείσης τῆς 44 γεγράφϑω περὶ αὐτὴν διὰ τοῦ 4 
ὑπερβολή, ὥστε τὰς καταγομένας δύνασϑαι τὰ παρὰ 
τὴν Η ὑπερβάλλοντα εἴδει ὁμοίῳ τῷ ὑπὸ 4E, Η. ἐπεὶ 
οὖν παράλληλός ἐστιν ἣ 4Z τῇ BA, καὶ ἴση ἡ ΓΖ 
τῇ Z4, ἴση ἄρα xal ἣ I4 τῇ 4B: ὥστε τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΒ τετραπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ ΓΖ. καί ἐστι τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΒ ἴσον τῷ ὑπὸ 4Ε, Η' ἑκάτερον ἄρα τῶν ἀπὸ 
I4, 48 τέταρτον μέρος ἐστὶ τοῦ ὑπὸ 4E, Η εἴδους. 
αἱ ἄρα AB, 4Γ ἀσύμπτωτοί εἰσι τῆς γραφείσης ὑπερ- 
βολῆς. 


, 


ε΄. 

᾿Εὰν παραβολῆς ἢ ὑπερβολῆς ἡ διάμετρος εὐθεῖαν 

τινα τέμνῃ δίχα, ἡ κατὰ τὸ πέρας τῆς διαμέτρου ἐπι- 

ψαύουσα τῆς τομῆς παράλληλος ἔσται τῇ δίχα τεμνο- 
μένῃ εὐϑείᾳ. 

ἔστω παραβολὴ ἢ ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἧς διάμετρος 

ἡ 4BE, καὶ ἐφαπτέσϑω τῆς τομῆς ἡ ΖΒΗ, ἤχϑω δέ 

τις εὐθεῖα ἐν τῇ τομῇ ἡ AEI' ἴσην ποιοῦσα τὴν AE 

τῇ ΕΓ. λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 4Γ τῇ ZH. 


2. τῷ] p, τόΥΥ. — 8. εἰς ἀσυμπτώτους τὰς ΓΑΒ γράψαι p, 
Halley. 8. ἐπειξευχϑεῖσα V, corr. cv. τῷ ὁ, COIT. eX τὸ 
m. 1 V. 18. σύμπτωτοι V, 'corr. p. 21, ἡ] ἤ V; corr. p, 
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ducatur 4441 et δὰ E producatur, ponaturque 
AE — 44, ei per Z1 rectae 4B parallela ducatur 
4Z, ponaturque ZI' — AZ, 
ei ducta ΓΖ ad B pro- 
ducatur, fiatque 

4E H-—IB:, 

et producta 27441 circum 
eam per 4 hyperbola ita 
describatur, αὖ rectae ordi- 
nate ductae quadraiae ae- 
quales sint spatiis rectae 
H adplicatis excedentibus 
figura rectangulo 4 E »« H simili [I, 53]. iam quon- 
jam 412 rectae B.4 parallela est, et ΓΖ — Z 4, erit 
eliam ΓΖ — 48 [Eucl. VI, 2]. quare I'B* — AI'Zf*. 
est aulem I'B! — ΖΕ »« Η. itaque 


ΓΖ" -—A4B —L-AE H. 


ergo 418, ΑΓ asymptotae sunt hyperbolae descriptae 
[prop. I]. 


V. 


Si diameirus parabolae uel hyperbolae rectam 
aliquam in duas partes aequales secat, recta in termino 
diametri sectionem contingens rectae in duas partes 
aequales sectae parallela erit. 

sit 4BI' parabola uel hyperbola, cuius diametrus 
sit 74 B E, οἱ ZB H sectionem contingat, ducatur autem 
in sectione recta aliqua AEI' effiiens 4E — ΕΓ 
dico, ΑΓ et ZH parallelas esse. 
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εἰ γὰρ μή, ἤχϑω διὰ vov Γ τῇ ZH παράλληλος 

ἡ ΓΘ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΘΑ͂. ἐπεὶ οὖν παραβολὴ ἢ 

ὑπερβολή ἐστιν ἡ ABI, ἧς διάμετρος μὲν ἡ 4Ε, ἐφ- 

απτομένη δὲ ἡ ΖΗ, καὶ παράλληλος αὐτῇ ἡ ΓΘ, ἴση 

ὅ ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ΚΘ. ἀλλὰ καὶ ü ΓΕ τῇ EA. ἡ ἄρα 

4Θ τῇ ΚΕ παράλληλός ἐστιν ὅπερ ἀδύνατον" συμ- 
πίπτει γὰρ ἐκβαλλομένη vij B4. 


, 


$9. 
Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας ἡ διάμετρος 
10 εὐθεῖάν τινα δίχα τέμνῃ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαν, 
ἡ κατὰ τὸ πέρας τῆς διαμέτρου ἐπιψαύουσα τῆς τομῆς 
παράλληλος ἔσται τῇ δίχα τεμνομένῃ εὐϑείᾳ. 
ἔστω ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς διάμετρος 
ἡ 48, καὶ ἡ AB τὴν I'4 μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαν 
16 δίχα τεμνέτω κατὰ τὸ E. 
λέγω, ὅτι ἡ κατὰ τὸ 4 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς 
παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. 7 
μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυ- 
20 νατόν, ἔστω τῇ κατὰ τὸ 
A ἐφαπτομένῃ παράλλη- 
Aog 9? 4Z ἴση ἄρα 
ἐστὶν ἡ AH τῇ ΖΗ. ἔστι δὲ καὶ ἡ 4E τῇ EI" παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ H E* ὅπερ ἄτοπον. εἴτε γὰρ το H 
25 σημεῖον κέντρον ἐστὶ τῆς 48 τομῆς, ἡ. ΓΖ συμπεσεῖται 
τῇ 48, εἴτε μή ἐστιν, ὑποκείσϑω τὸ K, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ 4 Κὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ O, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΓΘ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 4K τῇ ΚΘ, ἔστι δὲ καὶ 


8. ΑΒΓΊ ο, 4 ecorr. m. 1 V. 18. ΓΖ] ονρ, P9 ecorr. 
m.2V. 2L 4A]|cvp,euan. V. 928.4H] 4Becorr.V, corr. p. 
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nam si minus, per I' 
rectae ZH parallela du- 
catur ΓΘ, ducaturque 
G 4. iam quoniam A4BI' 
parabola uel hyperbola 
esl, cuius diametrus est 
44 E, coniingens autem 
ΖΗ, eique parallela ΓΘ, 
erit K — K0 [1,46—471]. 
uerum etiam I'E — E A. 
itaque 440, KE parallelae erunt [Eucl. VI, 2]; quod 
fieri non potest; nam 46 producta cum B concurrit 
[1 22]. [ 

VI. 

Si diameirus ellipsis uel cireuli ambitus rectam 
aliquam non per centrum ductam in duas partes 
aequales secat, recta in termino diametri sectionem 
contingens reciae in duas partes aequales sectae 
parallela erit. 

sib ellipsis uel circuli ambitus, cuius diametrus sit 
AB, eti 4B reciam ΓΖ non per centrum ductam in 
duas partes aequales secet in E. dico, rectam in 4 
sectionem contingentem rectae I'7/ parallelam esse. 

ne sib enim, sed, si fieri potest, sit 4722 rectae in 
4A contingenti parallela. itaque erit ΖΗ — ZH [I, 41]. 
uerum etiam ΖΕ πο EI. itaque ΓΖ, HE parallelae 
sunt [Eucl VI, 2]; quod absurdum est. nam siue H 
punctum cenirum est sectionis 4B, ΓΖ cum 48 
concurret [I, 23], siue non est, supponatur K centrum, 
et ducta 7/ K producatur ad €, ducaturque ΓΘ. quon- 
iam igilur 4 K — ΚΘ et eliam 4E — EI ΓΘ rectae 
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ἡ 4E τῇ ED, παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΘ τῇ AB. 
ἀλλὰ καὶ ἡ DZ: ὅπερ ἄτοπον. ἡ ἄρα κατὰ τὸ 4 ἐφ- 
απτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. 


t. | 
5 — 'Eàv κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας εὐϑεῖα 
ἐφάπτηται, καὶ ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ ἐν τῇ τομῇ 
καὶ δίχα τμηϑῇ. ἡ ἀπὸ τῆς ἁφῆς ἐπὶ τὴν διχοτομίαν 
ἐπιξευχϑεῖσα εὐϑεῖα διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ABI, 
10 ἐφαπτομένη δὲ αὐτῆς ἡ ΖΗ, καὶ τῇ ΖΗ παράλληλος 
ἡ AT καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΒΕ. λέγω, ὅτι ἡ BE διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 
μὴ γάρ, ἀλλά, εἰ δυνατόν, ἔστω διάμετρος τῆς 
τομῆς ἡ BO. ἴση ἄρα ἐστὶν ἢ 4Θ τῇ ΘΙ ὅπερ 
15 ἄτοπον' ἡ γὰρ AE τῇ ΕΓ ἴση ἐστίν. οὐκ ἄρα ἡ ΒΘ 
διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι 
οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΒΕ. 
η΄. 
᾿Εὰν ὑπερβολῇ εὐθεῖα συμπέπτῃ κατὰ δύο σημεῖα, 
20 ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις, 
καὶ αἱ ἀπολαμβανόμεναι ἀπ᾽ αὐτῆς ὑπὸ τῆς τομῆς προς 
ταῖς ἀσυμπτώτοις ἴσαι ἔσονται. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἡ 4.8Γ, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ Ε 21,42, 
καὶ τῇ ABI' συμπιπτέτω vig ἡ AI. λέγω, ὅτι ἐκ- 
26 βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 
τετμήσϑω ἡ ΑΓ δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεξεύχϑω 


1. ΓΘῚ ovp, euan. V. 8. διάμετρον V; corr. p. 18. 
δυνατόν) cv, -óv euan. V. — 921. αἴ] om. V, corr. p. 
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AB parallela est [Eucl. VI, 2). uerum etiam ΓΖ ei 
parallela esti; quod absurdum est [Eucl. I, 30]. ergo 
recta in “4 contingens rectae I'7f parallela est. 


VII. . 

Si recta coni sectionem uel circuli ambitum con- 
tingit, et in sectione recta huie parallela ducitur et 
in duas partes aequales secatur, recta a puncto 

contactus ad medium punc- 
tum ducta diametrus sec- 
tionis erit. “ 

B Z sib coni sectio uel circuli 
ambitus A4BI', contingens 
autem ZH, et rectae ZH 
parallela 4I, quae in E in 
duas partes aequales secetur, 
ducaturque BE. dico, BE diametrum sectionis esse. 

ne sit enim, sed, si fieri potest, diametrus sectionis 
sit. ΒΘ. itaque 460 — ΘΓ [I deff. pr. 4]; quod absurdum 
est; nam 4E - EI: ergo BO diametrus seclionis 
non erit. iam eodem modo demonsirabimus, ne aliam 
quidem ullam diametrum esse praeter BE. 


VIII. 

Si recta cum hyperbola in duobus punctis con- 
currit, in utramque partem producta cum asymptotis 
coneurret, ei rectae ex ea ad asymptotas a sectione 
abscisae aequales erunt. 

sit hyperbola 4BI', asymptotae autem EZ, 4Z, 
et cum “ΒΓ concurrat recta aliqua 4I. dico, eam 
in utramque partem productam cum asymptotis con- 
currere. 


P 4 


Q 


10 


15 


20 


25 
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ἡ 4H. διάμετρος ἄρα ἐστὶ τῆς τομῆς ἡ ἄρα κατὰ 
τὸ B ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ 4I. ἔστω οὖν 
ἐφαπτομένη ἢ GBK:' συμπεσεῖται δὴ ταῖς EZ, AZ. 
ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ ΑΓ τῇ ΚΘ, καὶ ἡ ΚΘ 
συμπίπτει ταῖς ΔΚ, 4Θ, καὶ ἡ AI' ἄρα συμπεσεῖται 
ταῖς 4 E, 42. 

συμπιπτέτω κατὰ τὰ E, Z' καί ἐστιν ἴση ἢ ΘΒ 
τῇ BK: ἴση ἄρα καὶ ἣ ZH τῇ ΗΕ. ὥστε καὶ ἡ ΓΖ 
τῇ 4Ε. 

« 9'. 

᾿Εὰν εὐθεῖα συμπίπτουσα ταῖς ἀσυμπτώτοις δίχα 
τέμνηται ὑπὸ τῆς ὑπερβολῆς, καϑ᾽ ἕν μόνον σημεῖον 
ἅπτεται τῆς τομῆς. 

εὐθεῖα γὰρ ἡ Γ4 συμπί- 2 
πτουσα ταῖς ΓΑ͂ 24 ἀσυμπτώτοις 
δίχα τεμνέσϑω ὑπὸ τῆς ὑπερ- 
βολῆς κατὰ τὸ E σημεῖον. λέγω, «7 
ὅτι κατ᾽ ἄλλο σημεῖον ovy Gm- 
τεται τῆς τομῆς. | Z 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἁπτέσϑω 
κατὰ τὸ B. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ Bt? ὕπερ ἄτοπον" 
ὑπόκειται γὰρ ἡ ΓΕ τῇ ΕΖΔ ἴση. οὐκ ἄρα καϑ' ἕτερον 
σημεῖον ἅπτεται τῆς τομῆς. 


, 


V. 

᾿Εὰν εὐθεῖά τις τέμνουσα τὴν τομὴν συμπίπτῃ 
ἑκατέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων, τὸ περιεχόμενον ὀρθογώνιον 
ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων εὐθειῶν μεταξὺ τῶν ἀσυμ- 
πτώτων καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ γινο- 


7] (alt.) c, renouat. τὰ. rec. V. ὅ. 40] ΚΘ V, corr. p. 
15. T4 4] e, 4 e corr. m. 1 V. 
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ΑΓ in H in duas partes aequales secetur, et 
ducatur 4 H; ea igitur diametrus sectionis est [prop. VII]. 
itaque recta in B contingens 
rectae “ΙΓ parallela est 
[prop. V— VI]. contingat 
igitur 6 B K. ilaque cum 
E 4, 4 Z concurret [prop.IIT]. 
quoniam igitur ΑΓ et KO 
parallelae sunt, et ΚΘ cum 
Z K, 4 concurrit, etiam AT" 
cum Ζ ΕἾ, 4Z concurret. 

concurrat in E, Z. et ΘΒ — BK; quare etiam 
[Eucl. VI, 4] ZH — HE. ergo etiam ΓΖ — AE. 


IX. 


S1 recta cum asymptotis concurrens ab hyperbola 
in duas partes aequales secatur, in uno puncto solo 
sectionem tangit. 

recta enim ΓΖ cum asymptotis D'421 concurrens 
ab hyperbola in puncto E in duas partes aequales 
secetur. dico, eam in nullo alio puncto sectionem 
langere. 

nam si fieri potest, tangat in B. itaque ΓΕ — B 4 
[prop. VIII]; quod absurdum est; supposuimus enim, 
esse l'E— Ez. ergo ΓΖ in nullo alio puncto 
sectionem tangit. 


X. 


Si recta aliqua sectionem secans cum utraque 
asymptota concurrit, rectangulum comprehensum rectis 
inter asymptotas secliomfmque abscisis aequale est 
quartae parti figurae ad diametrum eífectae, quae 


b 


10 


15 
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μένου εἴδους πρὸς τῇ διχοτομούσῃ διαμέτρῳ τὰς ἀγο- 
μένας παρὰ τὴν ἠγμένην εὐϑεῖαν. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἀσύμπτωτοι δὲ αὐτῆς αἱ 
ΖΕ, ΕΖ, καὶ ἤχϑω τις ἡ 4Z τέμνουσα τὴν τομὴν 
καὶ τὰς ἀσυμπτώτους, xol τετμήσϑω ἡ ΑΓ δέχα κατὰ 
τὸ H, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ HE, καὶ κείσϑω τῇ BE io 


ἡ ΕΘ, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Β τῇ ΘΕΒ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
BM: διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΘ, ὀρϑία δὲ ἡ BM. 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 4.42 ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ ὑπὸ 

τῶν ΘΒΜ, ὁμοίως δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΖ. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ B ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ Καὶ Δ' 
παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ 42. καὶ ἐπεὶ δέδεικται, ὡς 
ἡ ΘΒ πρὸς ΒΜ, τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BK, τουτ- 
ἔστι τὸ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΖ, ὡς δὲ ἡ ΘΒ πρὸς 
ΒΜ, τὸ ὑπὸ ΘΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ HA, ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
EH πρὸς τὸ ἀπὸ H Z4, τὸ ὑπὸ ΘΗ B πρὸς τὸ ἀπὸ H A. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ EH πρὸς ὅλον và 
ἀπὸ 4H, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ ΘΗΒ πρὸς ἀφ- 
αιρεϑὲν τὸ ἀπὸ AH, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὸ EB πρὸς 
1. εἴδους] cvp, euan. V. . 15. ὡς ἄρα — 16. ἀπὸ ΗΑ] 


addidi e p (τ-ῆἧς EH; τῆς Hd οὕτω; τῶν OH, HB; τῆς H A); 
om. V; cfr. p. 1960, 10—11. 
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rectas ductae rectae parallelas in binas partes aequales 
secat. | 


sib hyperbola 4BI', asymptotae autem eius ΖΕ, 
EZ, ei ducatur recta aliqua “712 sectionem asym- 
ptotasque secans, et 4I'in H in duas partes aequales 
secetur, ducaturque H E, et ponatur ΕΘ — B E, ducatur- 
que ἃ B ad GEB perpendicularis BM; itaque ΒΘ 
diametrus est [prop. VII] B.M autem latus rectum.) 
dico, esse 

44» AZ —10B»x ΒΜ-- 2Γ χε ΓΖ. 


ducatur enim per B sectionem contingens K 4; ea 
igitur rectae 4/Z parallela est [prop. V] et quoniam 
demonstrauimus, esse 

6B: BM — ΕΒ": BK? [prop 1] — ΕΗ": Hzf? 
[Eucl. VI, 4], et 

ΘΒ: ΒΜ-- ΘΗΣ« ΗΒ: Η 45 [I, 21], 
erii etiam 
EH!:H4?-—0H»«HB:H.f 
iam quoniam est, αὖ totum EH? ad totum ΖΗ", ita 
ablatum 9H »Σ« HB ad ablatum A4H?, erit etiam 
[Eucl. V, 19] reliquum EB* [Eucl. II, 6] ad reliquum 
Z4 4 »« 42 [Eucl. II, 5] — ΕΗ: Hz — ΕΒ": BK? 
[Eucl. VI, 4j. itaque [Eucl. V, 9] 
Z4»xc44-—BK?* 

[tum u. prop. IIT]. 


1) Intellegitur igitur factum esse, ut sit 
6B:BM--O0H»«HB:AH?, 
nec opus est hoc cum Memo diserte adiicere, ut fecit Halley. 
Apollonius, ed. Heiberg. 14 
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λοιπὸν τὸ ὑπὸ 4.412 ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EH πρὸς vo 
ἀπὸ ΗΖ, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΚ. ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ Z44 τῷ ἀπὸ ΒΚ. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τὸ ὑπὸ 4Γ2Ζ τῷ ἀπὸ 
BA. ἴσον δὲ τὸ ἀπὸ KB τῷ ἀπὸ ΒΑ ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ Z44 τῷ ὑπὸ ΖΓΖ. 


οι 


ια΄. 
᾿Εὰν ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν 
τῆς περιεχούσης τὴν ὑπερβολὴν τέμνῃ τις εὐθεῖα, συμ- 

10 πεσεῖται τῇ τομῇ καϑ' ἕν μόνον σημεῖον, καὶ τὸ περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων εὐϑειῶν μεταξὺ 
τῶν περιεχουσῶν καὶ τῆς τομῆς ἴσον ἔσται τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἠγμένης διαμέτρου παρὰ τὴν τέμνου- 
cav εὐϑεῖαν.. 

1 ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ DA, 44, καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἡ 4.4 ἐπὶ τὸ E, καὶ διά τινος σημείου 
τοῦ E διήχϑω ἡ ΕΖ τέμνουσα τὰς ΕΑ, AT. 

ὅτι μὲν οὖν συμπίπτει τῇ τομῇ καϑ᾿ ἕν μόνον 
σημεῖον, φανερόν᾽ ἡ γὰρ διὰ τοῦ Α͂ τῇ ΕΖ παράλληλος 

20 ἀγομένη ὡς ἡ 48 τεμεῖ τὴν ὑπὸ ΓΑΖ γωνίαν καὶ 
συμπεσεῖται τῇ τομῇ καὶ διάμετρος αὐτῆς ἔσται" ἡ ΕΖ 
ἄρα συμπεσεῖται τῇ τομῇ x«9 ἕν μόνον σημεῖον. 

συμπιπτέτω κατὰ τὸ Η. . 
λέγω δή, ὅτι καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΕΗΖ ἴσον ἐστὶ τῷ 
26 ἀπὸ τῆς 48. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ H τεταγμένως ἡ 9H AK* ἡ ἄρα 
διὰ τοῦ Β ἐφαπτομένη παραλληλός ἐστι τῇ ΗΘ. ἔστω 


4. τῷ] cvp, Corr. ex τό m. 1 V. 5. BA ico»? 15. 
A 4] a eorr. ex ΓΖ m. 1 V. — 24. δη) δέ V; corr. Halley. 
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iam similiter demonstrabimus, esse etiam 
AD «IDZ- B. 
uerum K B* — B? [prop. IIl]. ergo etiam 
Z4» 44-ZI»I4. 


XI. 


Si recta aliqua utramque rectam, quae angulum 
ad angulum hyperbolam continentem deinceps positum 
comprehendunt, secat, cum sectione in uno solo puncto 
concurret, ei rectangulum comprehensum rectis inter 
rectas comprehendentes sectionemque abscisis aequale 
erit quartae parti 
quadrali diametri 
rectae secanti par- 
allelae ductae. 

sit  hyperbola, 
cuius Xasymptlotae 
sint I'4, 4 7, pro- 
ducaturque 7/4 ad 
E, ei per punctum 
aliquod E ducatur 
EZ rectias E A, AT 
secans. 

' lam eam in uno solo puncto cum sectione con- 
currere, manifestum esi; nam recia per 44 rectae EZ 
parallela ducta ut 4B angulum 1'44 secabit et cum 
sectione concurret [prop. II] diametrusque eius erit 
[I, 51 coroll]; itaque .EZ in uno solo puncto cum 
sectione concurret [I, 26]. 


9 


K 


In figura 4 in v om., in V posila est m. 2 in intersectione 
rectarum 4 B, ΘΑ. 
14* 
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ἡ ΓΖ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν $ ΓΒ τῇ BA, τὸ ἄρα ἀπὸ 
ΓΒ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΓΒΖ,, πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΑ͂ λόγον 
ἔχει τὸν συγκείμενον ἐκ τοῦ τῆς ΓΒ πρὸς ΒΑ καὶ 
τοῦ τῆς 4B πρὸς ΒΑ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΓΒ πρὸς ΒΑ, 
ὅ ἡ ΘΗ πρὸς ΗΖ, ὡς δὲ ἡ 4B πρὸς ΒΑ, ἡ ΗΚ πρὸς 
ΗΕ’ ὃ ἄρα τοῦ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΑ λόγος σύγ- 
κειταν ἐκ τοῦ τῆς ΘΗ πρὸς ΗΖ καὶ τῆς KH πρὸς 
HE. ἀλλὰ καὶ ὃ τοῦ ὑπὸ ΚΗΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΗΖ 
λόγος σύγκειται ἐκ τῶν αὐτῶν᾽ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΚΗΘ 
10 πρὸς τὸ ὑπὸ ΕΗΖ, τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 
ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ ΚΗΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ ὑπὸ 
ΕΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ AB. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ ΚΗΘ τῷ 
ἀπὸ ΓΒ ἐδείχϑη᾽ ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ ΕΗΖ τῷ 
. ἀπὸ AB. . ! 
15 ιβ΄. 

"E&v ἐπὶ τὰς ἀσυμπτώτους ἀπό τινος σημείου τῶν 
ἐπὶ τῆς τομῆς B εὐθεῖαι ἀχϑῶσιν ἐν τυχούσαις γω- 
νίαις, καὶ ταύταις παροβλη- |o 
Ao, ἀχϑῶσιν ἀπό τινος ση- 

20 μείου τῶν ἐπὶ τῆς τομῆς, τὸ 
ὑπὸ τῶν παῤαλλήλων περι- 
ἐχόμενον ὀρϑογώνιον ἴσον 
ἔσται τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ 
τῶν, αἷς αἱ παράλληλοι ἤχ- 

26 ϑηδσαν. 7 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμ- Ζ 
zvorou αἱ AB, BI, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς vo Zl, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ 
ἐπὶ τὰς 48, ΒΓ κατήχϑωσαν αἱ 4Ε, AZ, εἰλήφϑω 


9, d 


I 


10. E HZ] corr. ex EZH m.2 V, EZH cv; τῶν EH, HZ p. 


17. ἀχϑῶσι V, corr. pc. 
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concurrat in H. 

iam dico, esse etiam EH »« HZ — 4. Β. 

per H enim ordinate ducatur € H AK; itaque recta 
in B contingens rectae HO parallela est [prop. V]. 
sit ΓΖ. iam quoniam ΓΒ τῷ ΒΖ [prop. III], erit 

ΓΒ: ΒΑ —DTB»2« B4: Bi 
— (DB:B4) x (4B: BA). 
est aulem [Eucl VI, 4] ΓΒ: ΒΑ —— ΘΗ: HZ, 
| 4B:BA4-—HK:HE. 
itaque erit ΓΒ᾿: ΒΑ -- (ΘΗ: HZ)» (KH: HE). 
est autem eliam 
KH » ΗΘ: EH »« HZ — (0H: HZ) »« (KH: HE). 
quare KH »« HO: EH »« HZ —LD'B*:B.4*. permu- 
tando [Eucl. V, 16]. 
KH» HO:DL'B —EH: HZ: AB: 

demonstranimus autem, esse ΚΗ »« ΗΘ — IB? (prop. X]. 
ergo eliam .EH »« HZ — AB? [Eucl. V, 14]. 


XII. 


Si ab aliquo puncto sectionis duae rectae ad 
asymptotas ducuntur angulos quoslibet efficientes, 
isque parallelae ab aliquo puncto sectionis ducuntur, 
rectangulum rectis parallelis comprehensum aequale 
erii rectangulo comprehenso rectis, quibus parallelae 
ductae sunt. 

sib hyperbola, cuius asymplotae sint 4B, BI, et 
in seclione sumatur punctum aliquod z/, ab eoque ad 
AB, BI' ducantur A4E, 4Z, ei in sectione aliud 
sumatur punctum H, et per H rectis E, 2 2 paral- 
lelae ducantur HO, H K. dico, esse 

EA» AZ — 0H» ΗΚ. 


σι 


10 


1ὅ 
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δέ τι σημεῖον ἕτερον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ H, καὶ διὰ 
τοῦ Η ταῖς ΕΖ, 4172 παράλληλοι ἤχϑωσαν αἱ ΗΘ, ΗΚ. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΕΖΖ τῷ ὑπὸ ΘΗΚ. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 4H Χαὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ A, Γ. 
ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 44Γ τῷ ὑπὸ AHI, ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ 4H πρὸς 44, ἡ Ζ4Γ πρὸς ΓΗ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ AH πρὸς 44, ἡ ΗΘ πρὸς ΕΖ, ὡς δὲ ἡ AT 
πρὸς ΓΗ, ἡ 4Z πρὸς HK: ὡς ἄρα ἡ ΘΗ πρὸς 4Ε, 
ἡ 4Z πρὸς ΗΚ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ EAZ τῷ 
ὑπὸ ΘΗΚ. 


, 


uy. 

Ἐὰν ἐν và ἀφοριξομένῳ τόπῳ ὑπὸ τῶν ἀσυμπτώ- 
τῶν καὶ τῆς τομῆς παράλληλος ἀχϑῇ τις εὐθεῖα τῇ 
ἑτέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων, συμπεσεῖται τῇ τομῇ xa9' ἕν 
μόνον δημεῖον. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἱ D'4, 418, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ E, καὶ δι᾽ αὐτοῦ τῇ AB παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, ὅτι συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 

εἰ γὰρ δυνατόν, μὴ συμπιπτέτω, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ Η, καὶ διὰ τοῦ Η παρὰ 
τὰς ΓΑ, AB ἤχϑωσαν αἴ ΗΓ, ΗΘ, καὶ τὸ ὑπὸ ΓΗ͂Θ 
ἴδον ἔστω τῷ ὑπὸ AEZ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AZ καὶ 
ἐκβεβλήσϑω' συμπεσεῖται δὴ τῇ τομῇ. συμπιπτέτω 
κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ K παρὰ τὰς Γ4Β ἤχϑωσαν 
αἱ ΚΑ, K 4' τὸ ἄρα ὑπὸ ΓΗΘ ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AK 4. 
ὑπόκειται δὲ καὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΖ2 (cov: τὸ ἄρα ὑπὸ 41K A, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ ΚΑ 4, ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 4ΕΖ᾽ ὅπερ 


δ, Post pr. ὑπό rep. Ε 4 Ζ lin. 8 — ὑπό lin. 5 (pr.) Vv; corr. 
V m. 2, pc. *. Ε 4] τὸ E V; corr. p. 16. I4] I4 v 
et ut uidetur e corr. m. 1 V; corr. pc. 24. παρα] c, x corr. 
ex x m. 1 V. 
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ducatur enim ΔΗ͂ et producatur ad “4, I: iam 
quoniam esi 471 »« Z4I'— 4H »« ΗΓ [prop. X|, erit 
[Eucl VI, 16] 4H:.44 — ΔΓ: ΓΗ. est autem 
[Eucl. VI, 4] 4Η: 42“ ΞΞ HO: EA, 
ΖΓΊΓΗ -- 22: HK. 
itaque ΘΗ: 4E-— 22: ΗΚ. ergo erit [Eucl. VI, 16] 
ΕΖ »«42 ««.ΘΗ »« ΗΚ. 


XIII. 


Si in loeo asymptotis sectioneque comprehenso - 
recta aliqua alteri asymptotae parallela ducitur, cum 
sectione in uno puncto solo concurret. 

sib hyperbola, cuius asymptotae sint I'4, 4B, et 
sumatur punctum aliquod E, et per E rectae 4B par- 
allela ducatur EZ. dico, eam cum sectione concurrere. 

nam, si fieri polest, ne concurrat, οὖ in sectione 
sumatur punctum aliquod H, et per H rectis ΓΑ, 
AB parallelae ducantur HI, ΗΘ, 
fiatque ΓΗ͂ »« ΗΘ — AE»« EZ, 
et ducatur 4 Z producaturque; con- 
curret igitur cum sectione [prop. II]. 
coneurral in K, οὐ rectis I'4, AB 
parallelae per K ducantur K 4, K z; 
itaque ΓΗ͂ »« ΗΘ — AK »« ΚΩ͂ 
[prop. XII]. supposuimus autem, 
esse etiam ΓΗ͂ Σ«ΗΘ — AE» EZ. 
ilaque ert ZK»5«K4- AE» EZ-— KA4»« 4A 
[Eucl I, 34]; quod fieri non potest; est enim et 


Figura in V v imperfecta est. 
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ἀδύνατον᾽ μείξων γάρ ἐστι καὶ ἡ ΚΔ τῆς EZ καὶ ἡ 
44 τῆς AE. συμπεσεῖται ἄρα ἡ ΕΖ τῇ τομῇ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ Μ. 
λέγω δή, ὅτι κατ᾽ ἄλλο οὐ συμπεσεῖται. δὲ γὰρ 
6 δυνατόν, συμπιπτέτω καὶ κατὰ τὸ Ν, καὶ διὰ τῶν M, N 
τῇ ΓΑἅΑ͂ παράλληλοι ἤχϑωδσαν αἱ MAE, NB. τὸ ἄρα 
ὑπὸ ΕΜΗ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ENB: ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα καϑ᾽ ἕτερον σημεῖον συμπεσεῖται τῇ τομῇ. 


ιδ΄. 

10 44 ἀσύμπτωτοι καὶ ἡ τομὴ εἰς ἄπειρον ἐκβαλλό- 
μεναι ἔγγιόν τὲ προσάγουσιν ἑαυταῖς καὶ παντὸς τοῦ 
δοϑέντος διαστήματος εἰς ἔλαττον ἀφιχνοῦνται διά- 
στημα. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἵ 48, AI, δοϑὲν 

15 ὃὲ διάστημα τὸ K. λέγω, ὅτι αἱ 48, 4Γ καὶ ἡ τομὴ 
ἐκβαλλόμεναι ἔγγιόν τε προσάγουσιν ἑαυταῖς καὶ εἰς 
ἔλασσον ἀφίξονται διάστημα τοῦ Κ΄ 

ἤχϑωσαν γὰρ τῇ ἐφαπτομένῃ παράλληλοι αἴ ΕΘΖ, 
ΓΗΖ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 40 καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ A. 

20 ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ ΓΗΔ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZOE, ἔστιν 
ἄρα, ὡς ἡ 4H πρὸς ΖΘ, ἡ ΘΕ πρὸς ΓΗ. μείξων 
0b ἡ AH τῆς ZO' μείξων ἄρα καὶ ἡ ΕΘ τῆς ΓΗ. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ αἱ κατὰ τὸ ἑξῆς ἐλάττον ἔς 
εἰσιν. 

265 εἰλήφϑω δὴ τοῦ K διαστήματος ἔλαττον τὸ E A, 
καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ 4 παράλληλος ἤχϑω ἡ 4Ν: συμ- 


4. ὅτι] addidi; om. V. 5. καί] (ργ.) οχα. ορΡ. 7. EMX]c, 
|" corr. ex Z m. 1V. 19. 40] p, 4 incertum V, ΕΘ c. 938. 
ἔλαττον V; corr. p. 
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KA EZ et 447 AE. ergo EZ cum sectione 
coneurret. 

coneutrat in M. 

iam dico, eam in nullo alio puncto concurrere. 
nam si fieri potest, concurrat etiam in N, et per M, 
NN rectae I'4 parallelae ducantur ME, NB. itaque 
EM» ΜΈ ΞΙ ΕΝ». ΝΒ [prop XII]; quod fieri 
non potest. ergo in nullo alio puncto cum sectione 
concurret. 

XIV. 

Asymplotae et sectio in infinitum productae semper 
magis inter se adpropinquant et ad distantiam omni 
data distantia minorem perueniunt. 

sit hyperbola, cuius asymptotae sint 4 B, 4Γ, data 
autem distantia sit K. dico, rectas 4 B, AT' sectionem- 

2 que productas semper ma- 
gis inter se adpropinquare 
et ad distantiam minorem 
quam Καὶ peruenturas esse. 

ducantur enim contin- 
genti  parallelae ΕΘΖ, 
I'HA, ducaturque 46 et 
producatur ad A. iam quon- 
iam est [prop. X] 
IH»«H4-—Z205«0E, 
erit [Eucl. VI, 16] 

N 4H:Z0 — ΘΕ: ΓΗ. 
uerum ΖΦ)» ΖΘ; itaque etiam [Eucl. V, 14] EG — IH. 
iam similiter demonstrabimus, etiam distantias se- 
quentes minores esse. 

iam sumatur E.4 « Καὶ, et per 4 rectae A4I' parallela 
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πεσεῖται ἄρα τῇ τομῇ. συμπιπτέτω κατὰ τὸ Ν, καὶ 
διὰ τοῦ Ν τῇ ΕΖ παράλληλος ἤχϑο ἡ ΜΝΒ. ἡ ἄρα 
MN ἴση ἐστὶ τῇ, EA καὶ διὰ τοῦτο ἐλάττων τῆς K. 


πόρισμα. 

ἐκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι πασῶν τῶν ἀσυμπτώτων 
τῇ τομῇ ἔγγιόν εἰσιν αἴ AB, AT, καὶ ἡ ὑπὸ τῶν BAT 
περιεχομένη γωνία ἐλάσσων ἐστὶ δηλαδὴ τῆς ὑπὸ ἕτέ- 
ρῶν ἀσυμπτώτων τῇ τομῇ περιεχομένης. 

ιε΄. 

Τῶν ἀντικειμένων τομῶν κοιναί εἰσιν αἱ ἀσύμ- 
πτῶτοι. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαί, ὧν διάμετρος ἡ 48, 
κέντρον δὲ τὸ I. λέγω, ὅτι τῶν 4, B τομῶν κοιναί 
εἰσιν αἱ ἀσύμπτωτοι. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν Α, Β σημείων ἐφαπτόμεναι τῶν 
τομῶν αἱ 44E, ZBH: παράλληλοι ἄρα εἰσίν. ἀπ- 
εὐλήφϑω δὴ ἑκάστη τῶν 44, AE, ZB, BH ἴσον δυ- 
ναμένη τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ τὴν AB εἴδους ἴσαι 


ἄρα αἱ 44, AE, ZB, ΒΗ. ἐπεξζεύχϑωσαν δὴ αἱ 


I4, ΓΕ, ΓΖ, ΓΗ. φανερὸν δή, ὅτι ἐπ᾽ εὐθείας ἐστὶν 
ἡ 4Γ τῇ ΓΗ καὶ ἡ ΓΕ τῇ ΓΖ διὰ τὰς παραλλήλους. 
ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν, ἧς διάμετρος ἡ 4B, ἐφ- 
απτομένη δὲ ἡ 4Ε, καὶ ἑκατέρα τῶν 44, 4E δύναται 
τὸ τέταρτον τοῦ παρὰ τὴν 4B εἴδους, ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶν αἴ AI, ΓΕ. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τῇ B 
ἀσύμπτωτοί εἰσιν αἱ ZI, ΓΗ͂. τῶν ἀντικειμένων ἄρα 
κοιναί εἰσιν ἀσύμπτωτοι. 


2. MNB| NMB V; corr. p. 4. πόρισμα] om. V. b. 
ἀσυμπτώτων]) c, ἀ- supra scr. m. 1 V. 21. ΓΖ] EZ V, corr. p. 
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ducatur ΖΝ; concurret igitur cum sectione [prop. XIII]. 
concurrat in N, οὐ per N rectae EZ parallela ducatur 
MNB. ergo erit [Eucl. T, 34] MN — EA « K. 


: Corollarium. 


lam hine manifestum est, omnibus rectis cum 
sectione non concurrentibus propiores esse 48, AT, 
et proinde angulum B.4I' minorem esse quouis an- 
gulo ab alis rectis cum sectione non concurrentibus 
comprehenso. 


XV. 


Sectionum oppositarum communes sunít asymptotae. 
sint sectiones oppositae, quarum diametrus sit 4 B, 
centrum autem I: dico, sectionum 4, B communes 
esse asymptotas. | 
per puncta 44, B sectiones contingentes ducantur 
4 AE, ZBH; parallelae igitur sunt [prop. V]. ponantur 
igitur 44, AE, ZB, BH 
singulae quartae parti figurae 
rectae 4.8 adplicatae ae- 
“7 quales quadratae; est igitur 
44 — AE -- ZB — BH. 
iam ducantur ΓΖ, ΓΕ, ΓΖ, 
ΓΗ. manifestum igitur est propter parallelas [Eucl. I,33], 
in eadem recta esse ΖΓ, ΓΗ et ΓΕ, ΓΖ. iam quoniam 
hyperbola est, cuius diametrus est 4 B, contingens autem 
ΖΕ, el utraque 21.4, 4 E quartae parti figurae rectae 
AB adplicatae quadrata aequalis est, asymptotae sunt 
AI, lE[prop.I] eadem igitur de causa sectionis 
B asymptotae sunt ZI, ΓΗ. ergo oppositarum com- 
nunes sunt asymptiotae. 


220 ESNIKSN β΄. 


iS. 

Ἐὰν ἐν ἀντικειμέναις ἀχϑῇ τις εὐθεῖα τέμνουσα 
ἑκατέραν τῶν περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν τῶν 
περιεχουσῶν τὰς τομάς, συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν ἀντι- 
κειμένων καϑ' ἕν μόνον σημεῖον, καὶ αἱ ἀπολαμβανό- 
μεναι ἀπ᾽ αὐτῆς ὑπὸ τῶν τομῶν πρὸς ταῖς ἀσυμπτώτοις 
ἴσαν ἔσονται. ᾿ 

ἔστωσαν γὰρ ἀντικείμεναι αἴ 4, B, ὧν κέντρον μὲν 


|. τὸ I, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ ΖΓΗ, ΕΓΖ, καὶ διήχϑω τις 
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εὐθεῖα τέμνουσα ἑκατέραν vOv ΖΓ, ΓΖ ἡ ΘΚ. λέγω, 
ὅτι ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν τομῶν καϑ' 
ἕν σημεῖον μόνον. 

ἐπεὶ γὰρ τῆς Α τομῆς ἀσύμπτωτοί εἰσιν αἱ 4T, ΓΕ, 
καὶ διῆκταί "ug εὐθεῖα ἡ ΘΚ τέμνουσα ἑκατέραν τῶν 
περιεχουσῶν τὴν ἐφεξῆς γωνίαν τὴν ὑπὸ 4ΓΖ, ἡ ΚΘ 
ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται τῇ τομῇ. ὁμοίως δὴ 
καὶ τῇ Β. 

συμπιπτέτω κατὰ τὰ 4, Μ. 

ἤχϑω διὰ τοῦ Γ vij AM παράλληλος ἡ 4ΓΒ' ἴδον 
ἄρα ἐστὶ τὸ μὲν ὑπὸ ΚΘ τῷ ἀπὸ 4Γ, τὸ δὲ ὑπὸ 
ΘΜΚ τῷ ἀπὸ ΓΒ. ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ K 40 τῷ ὑπὸ 
ΘΜΚ ἐστιν ἴσον, καὶ ἡ 40 τῇ KM. 


ιζ΄. 
Τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων κοιναί εἰσιν αἵ 
ἀσύμπτωτοι. 
ἔστωσαν συξυγεῖς ἀντικείμεναι, ὧν αἱ διάμετροι 
συξυγεῖς αἱ 48, ΓΩ͂, κέντρον δὲ τὲ Ε. λέγω, ὅτι 
κοιναὶ αὐτῶν εἰσιν αἵ ἀσύμπτωτοι. 


9. ΓΗ, EDZ] 4Τ' ἢ EZ V; corr. p. 10. ΓΖ] e, corr. 


ex 4Z m. 1 V. 18. τὰ] τό V; corr. p. 
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XVI. 

Si in oppositis recta ducitur utramque rectam secans, 
quae angulum angulis sectiones continentibus deinceps 
positum comprehendunt, cum utraque opposita in uno 
solo puncto concurret, ei rectae ex ea a sectionibus 
ad asympliotas abscisae aequales erunt. 

sint enim oppositae 44, B, quarum centrum sit I, 
asymptotae autem Z/I'H, ΕΓΖ [prop. XV], ducaturque 
recta aliqua € K utram- 
que Z/I, ΓΖ secans. 
dico, eam productam 
cum utraque sectione in 
uno solo puncto con- 
currere. 

nam quoniam sectio- 
nis «ΑἹ asymptotae sunt ΖΓ, I'E, et ducta est recta 
aliqua 9 K utramque rectarum angulum Ζ ΓΖ deinceps 
positum comprehendentium secans, K€ producta cum 
sectione concurret [prop. XI]. similiter igitur etiam 
eum B concurret. 

concurrat in 4, M. 

per I'rectae AM parallela ducatur A4I'B; ; iteque 
[prop. XI], K 4 »« 40 — AI", 9M »« MK — I'B*. 
quare eliam K 4 »« 40 — 0 M »« MK et 40 — KM. 


XVII. 
Oppositarum coniugatarum communes sunt asym- 
ptotae. 
sint oppositae coniugatae, quarum diametri coniu- 
gatae sint 48, ΓΩ͂, centrum autem E. dico, earum 
asymptotas communes esse. 
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ἤχϑωσαν γὰρ ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν διὼ τῶν 
4. B, I, 4 σημείων αἱ ZAH, H0, OBK, KI'Z 
παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΗΘΚ. ἐπεξεύχϑωσαν 
οὖν a( ΖΕΘ, ΚΕΗ͂' εὐϑεῖαι ἄρα εἰσὶ καὶ διάμετροι 
τοῦ παραλληλογράμμου, καὶ δέχα τέμνονται πᾶσαι 
κατὰ τὸ E σημεῖον. καὶ ἐπεὶ τὸ πρὸς τῇ 418 εἶδος 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ τετραγώνῳ, ἴση δὲ ἡ ΓΕ 
τῇ Ez, ἕκαστον ἄρα τῶν ἀπὸ ΖΑ, AH, KB, ΒΘ 
τέταρτόν ἐστι τοῦ πρὸς τῇ 48 εἴδους. ἀσύμπτωτοι 
ἄρα εἰσὶ τῶν 4, B τομῶν al ΖΕΘ, KEH. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῶν Γ, 4 τομῶν αἱ αὐταί εἰσιν 
ἀσύμπτωτοι. τῶν ἄρα κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων 
κοιναί εἰσιν ἀσύμπτοωτοι. 


, 


νη΄. 

Ἐὰν μιᾷ τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων συμ- 
πέπτουσα εὐθεῖα ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ 
τῆς τομῆς, συμπεσεῖται ἕκα- 
τέρᾳ τῶν ἐφεξῆς τομῶν xo 
fv μόνον σημεῖον. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν 
ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, 
Γ, 4, καὶ τῇ Γ τις εὐϑεῖα 
συμπιπτέτω ἡ ΕΖ καὶ éx- 
βαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, 
ὅτι συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν 4, B τομῶν καϑ᾽ ἕν 
μόνον σημεῖον. 

ἔστωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἵ ΗΘ, K A. 


8. ἀπὸ) ὑπό V; corr. Memus. 15. Ἐάν] ἐν V; cor. 
Paris. gr. 2366; ἐὰν iv cp. 16. πέπτῃ) c, corr. ex πίπη 
m. 1 V. 
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nam sectionem contingentes per puncta 4, B, I, 
44 ducantur Z4H, H.40, BK, KI'Z; parallelogram- 
mum igitur es& ZHOK [prop. V]. ducantur igitur 
ZEO, K EH; rectae 
. igitur sunt diametri- 
que parallelogram- 
mi, et in puncto E 
omnes in binas par- 
ies aequales secan- 
tur [cfr. prop. XV]. 
el quoniam figura 
rectae 44 B adplicata 
aequalis est ΓΖ)" [1, 56], et ΓΕ — E, singula qua- 
drata Z 4*, 4H?, Κ᾿, ΒΘ" quarta pars sunt figurae 
ad 4B adplicatae. itaque ΖΗΘ, KEH asymptotae 
Sunt sectionum 4, B [prop. I]. iam similiter demon- 
sirabimus, easdem etiam sectionum I, 47 asymptotas 
esse. ergo oppositarum coniugatarum communes sunt 
asymptotae. 


XVIII. 


Si recta cum una oppositarum coniugatarum con- 
currens in utramque partem producta exira sectionem 
cadit, cum utraque deinceps positarum sectionum in 
uno solo puncto concurret. 

siní sectiones oppositae coniugatae 44, B, D, 4, - 
el cum I'recta aliqua. EZ concurrat productaque in 
utramque partem extra sectionem cadat. dico, eam 
eum utraque sectione 44, B in uno solo puncto 
concurrere. 

sini enim HO, Καὶ 4 asymptotae seclionum. itaque 
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qj EZ ἄρα συμπίπτει ἑκατέρᾳ τῶν ΗΘ, K 4. φανερὸν 

οὖν, ὡς καὶ ταῖς 4, B τομαῖς συμπεσεῖται xaO? ὃν 

μόνον σημεῖον. 
eu. 

δ Ἐὰν τῶν κατὰ συξυγέαν ἀντικειμένων ἀχϑῇ τις 
εὐθεῖα ἐπιψαύουσα, ἧς ἔτυχε τῶν τομῶν, συμπεσεῖται 
ταῖς ἐφεξῆς τομαῖς καὶ δίχα 
τμηϑήσεται κατὰ τὴν ἁφήν. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν 
10 ἀντικείμεναι αἱ A, B, Γ, 4, 
καὶ τῆς Γ ἐφαπτέσϑω τις 
εὐθεῖα ἡ ΕΓΖ. λέγω, ὅτι 
ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται 
ταῖς 4, B τομαῖς καὶ δίχα 
15 τμηϑήσεται κατὰ τὸ I. 
ὅτι μὲν οὖν συμπεσεῖται 
ταῖς 4, B τομαῖς, φανερόν συμπιπτέτω κατὰ τὰ H, Θ. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΗ τῇ ΓΘ. 
ἤχϑωσαν γὰρ αἱ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν a 
90 K 4A, MN. ἴση ἄρα ἡ EH τῇ ZO καὶ ἡ ΓΕ τῇ ΓΖ, 
καὶ 04g ἡ ΓΗ τῇ ΓΘ ἐστιν ἴση. 


, 


x. - 
᾿ΕἘὰν μιᾶς τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖα 
ἐφάπτηται, καὶ διὰ τοῦ κέντρου αὐτῶν ἀχϑῶσι δύο 
25 εὐθεῖαι, ὧν ἡ μὲν διὰ τῆς ἁφῆς, ἡ Ob παρὰ τὴν 
ἐφαπτομένην, ἕως οὗ συμπέσῃ μιᾷ τῶν ἐφεξῆς τομῶν, 
ἡ κατὰ τὴν σύμπτωσιν ἐφαπτομένη τῆς τομῆς εὐϑεῖα 
παράλληλος ἔσται τῇ διὰ τῆς ἁφῆς καὶ τοῦ κέντρου 
------- -------- Φ 


12. ΕΓΖ] scripsi; ΓΕΖ Vp. 25. ἡ] (411) c, ἡ ἡ V, 
ἢ ἡ ν. 27. κατὰ] κατὰ τά V; corr. pc. 
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EZ cum utraque ΗΘ, K 4 concurrit [prop. III]. mani- 
festum igitur, eam eliam cum sectionibus 4, B in uno 
solo puncto concurrere [prop. XVI]. 


XIX. 


Si in oppositis coniugatis recta aliqua ducitur 
quamlibet sectionum contingens, cum sectionibus dein- 
ceps positis coneurret et in puncto contactus in duas 
partes aequales secabitur. 

sint 4, B, I, 44 oppositae coniugatae, et sectionem 
I' contingat recta aliqua EI'Z. dico, eam productam 
cum seetionibus 4, B concurrere et in I' in duas 
partes aequales secari. 

iam eam cum seclionibus 4, B concurrere, mani- 
festum est [prop. XVIII]. concurrat in H, 6. 

dico, esse ΓΗ͂ — ΓΘ. 

ducantur enim asymptotae sectionum K.4, MN. 
itaque EH — ΖΘ [prop. XVIJ, ΓΕ — ΓΖ [prop. III] 
et ΓΗ͂ — ΓΘ. 

XX. 


Si recta unam oppositarum coniugatarum contingit, 
el per cenirum earum duae rectae ducuntur, quarum 
altera per punctum contactus, altera contingenti 
parallela est, dum cum altera sectionum deinceps 
posilarum conueniat, recta in puncto concursus sec- 
tionem contingens rectae per punctum contactus centrum- 
que ductae parallela erit, rectae autem per puncta 
contactus centrumque ductae diametri coniugatae oppo- 
sitarum erunt. 

sint oppositae coniugatae, quarum diametri con- 


iugatae sint 4B, ΓΖ, centrum autem X, et sectionem 
Apollonius, ed. Heiberg. 15 


10 


15 


20 


26 
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ἠγμένῃ, αἱ δὲ διὰ τῶν ἁφῶν xal τοῦ κέντρου συξυγεῖς 
ἔσονται διάμετροι τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι 
συξζυγεῖς αἱ AB, IL, κέντρον δὲ τὸ X, καὶ τῆς 4 
τομῆς ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ ΕΖ καὶ ἐκβληϑεῖσα συμ- 
πιπτέτω τῇ D X κατὰ τὸ T, καὶ ἐπεξζεύχϑω ἡ EX καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ NH, καὶ διὰ τοῦ X τῇ ΕΖ παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ ΧΗ͂, καὶ διὰ τοῦ Η ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω 7 ΘΗ. λέγω, ὅτι παράλληλός ἐστιν ἡ 
ΘΗ τῇ XE, αἵ δὲ ΗΟ, ΕΠ συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. 

ἤχϑωσαν γὰρ τεταγμένως α KE, HA, I'PII, 
παρ᾽ ἃς δὲ δύνανται αἵ καταγόμεναι, ἔστωσαν αἵ 
ΑΜ, ΓΝ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ ΒΑ πρὸς 4Μ, ἡ 
NT πρὸς ΓΖ, ἀλλ᾽’ ὡς μὲν ἡ ΒΑ πρὸς 4Μ, τὸ ὑπὸ 
XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ KE, ὡς δὲ 5 ΝΓ πρὸς ΓΖΩ͂, τὸ 
ἀπὸ ΗΑ πρὸς τὸ ὑπὸ X40, καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ Η 4 πρὸς τὸ ὕπο 
X40. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ XKZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΕ τὸν 
συγχείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΧΚ πρὸς KE 
καὶ τοῦ τῆς ΖΚ πρὸς ΚΕ, τὸ δὲ ἀπὸ Η 4 πρὸς τὸ 
ὑπὸ X40 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει 
ἡ.Η 4 πρὸς AX, καὶ ἡ ΗΑ πρὸς 4Θ' ὁ ἄρα 6vy- 
κείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΧΚ πρὸς ΚΕ καὶ τῆς ΖΚ 
πρὸς ΚΕ ὃ αὐτός ἐστι τῷ συγκειμένῳ λόγῳ ἐκ τοῦ τῆς 
Η 4 πρὸς AX καὶ τοῦ τῆς ΗΑ πρὸς 40: ὧν ὁ τῆς ΖΚ 
πρὸς ΚΕ λόγος ὃ αὐτός ἐστι τῷ τῆς H A4 πρὸς AX λόγῳ᾽ 
ἑκάστη γὰρτῶν EK, KZ, ΖΕ ἑκάστῃτῶν X A, AH, HX 
παράλληλός ἐστι. λοιπὸς ἄρα ὁ τῆς ΧΚ πρὸς KE 


6. :0] p, om. V, add. e corr. vc. 9. ἐστι V; corr. pc. 
10. ES] ΕΖΗ V; corr. p? (ζξ). 15. 5] c, e corr. m. 1 V. 
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4 conlingens ducatur EZ productaque cum I'X in T 
concurrat, οὗ ducótur EX producaturque ad ,E, et per 
X reciae EZ parallela ducatur XH, per H autem 


sectionem contingens ducatur 9 H. dico, esse 9 H rectae 
XE parallelam et HO, ΕΠ coniugatas esse diametros. 
ducantur enim ordinate K E, H 4, I'PII, parametri 
autem sint 4M, ΓΝ. iam quoniam est 
BA: AM-— ΝΓ: ΓΖ [I, 56], 
el B4: 4M— XK o» KZ: KE?, 
ND:D4-—Hj4£:X4:» 49 [I, 31], 
ert etiam XK »« KZ: EK? — H^: XA »« 40. 
uerum XK »« KZ: KE? —(XK: KE) »« (ΖΚ: KE) 
et Hf? : XA »« 40 — (HA: AX) »5« (HA4:A49). 
itaque 
(XK: KE) »« (ΖΚ: KE) — (HA:AX)»« (H4: 40). 
quarum rationum est ΖΚ: ΚΕ — ΗΔ: 4 X [Eucl. I, 29; 
VI, 4]; nam singulae EK, KZ, ΖΕ singulis X 4, AH, 
H X parallelae sunt [I def. 6]. itaque 
XK:KE-—HA: 48. 
15* 


οι 
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20 
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λόγος ὁ αὐτός ἐστι τῷ τῆς H4 πρὸς 40. καὶ περὶ 
ἴσας γωνίας τὰς πρὸς τοῖς K, 4 ἀνάλογόν εἰσιν αἵ 
πλευραί ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΚΧ τρίγωνον τῷ 
ΗΘ. καὶ ἴδας ἕξει τὰς γωνίας, ὑφ᾽ ἃς αἵ ὁμόλογοι 
πλευραὶ ὑποτείνουσιν. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΕΧΚ 
τῇ ὑπὸ ΗΘ. ἔστι δὲ καὶ ὅλη ἡ vxó KXH τῇ ὑπὸ 
AHX ἴση καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ EXH τῇ ὑπὸ 
ΘΗΧ ἐστιν ἴση. παράλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ EX 
τῇ ΗΘ. 

πεποιήσϑω δή, ὡς ἡ ΠΗ͂ πρὸς HP, οὕτως ἢ ΘΗ 
πρὸς Σ᾽ ἡ Σ ἄρα ἡμίσειά ἐστι τῆς παρ᾽ ἣν δύνανται 
αἱ ἐπὶ τὴν ΗΟ διάμετρον καταγόμεναι ἐν ταῖς DU, 4 
τομαῖς. καὶ ἐπεὶ τῶν 4, Β τομῶν δευτέρα διάμετρός 
ἐστιν ἡ ΓΖ, καὶ συμπίπτει αὐτῇ ἡ ΕΤ, τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῆς TX καὶ τῆς ΕΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ' ἐὰν γὰρ 
ἀπὸ τοῦ Ε τῇ ΚΧ παράλληλον ἄγωμεν, τὸ ὑπὸ τῆς 
TX καὶ τῆς ἀπολαμβανομένης ὑπὸ τῆς παραλλήλου 
ἴσον ἔσται τῷ ἀπὸ I'X. διὰ δὲ τοῦτό ἐστιν, ὡς ἡ 
TX πρὸς ΕΚ, τὸ ἀπὸ TX πρὸς τὸ ἀπὸ XI. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ TX πρὸς EK, ἡ TZ πρὸς ΖΕ, τουτέστι 
τὸ TXZ τρίγωνον πρὸς τὸ EZX, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ TX 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΧ, τὸ ΧΤΖ τρίγωνον πρὸς τὸ ΧΓΠ, 
τουτέστι πρὸς τὸ ΗΘΧ. ὡς ἄρα τὸ TXZ πρὸς τὸ 
ΕΖΧ, τὸ ΤΖΧ πρὸς τὸ ΧΗ͂Θ. ἴδον ἄρα τὸ ΗΘΧ 
τρίγωνον τῷ ΧΕΖ. ἔχει δὲ καὶ τὴν ὑπὸ ΘΗΧ 
γωνίαν τῇ ὑπὸ X EZ γωνίᾳ ἴσην παράλληλος γάρ ἐστιν 
ἡ uiv EX τῇ ΗΘ, ἡ δὲ ΕΖ τῇ ΗΧ. ἀντιπεπόνϑασιν 
ἄρα αἱ πλευραὶ ai περὶ τὰς ἴσας γωνίας. ἔστιν ἄρα 


10. πεποιείσϑω V; corr. pc. 14. συμπέπτη V; corr. p. , 16. 
ἄγωμεν) ἀγομένην V; corr. Halley; ἀγάγωμεν p. 236. ὑπό] p, 
om. V. ἴσην) om. V; corr. p. 
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et latera angulos aequales ad K, 4 positos comprehen- 
dentia proportionalia sunt; similes igitur sunt trianguli 
EK X, HO A ei angulos aequales habebunt, sub quibus 
latera correspondentia subtendunt [Eucl. VI, 6]. erit 
igitur (ΕΚ — [4 H0. est autem etiam 
L KXH —[ AH X [Eucl. I, 29]; 

quare etiam / EXH — [ 9H X. ergo EX reciae HO. 
parallela est [Eucl. I, 27]. 

iam fiai IIH: HP — 09H: X. ilaque 2 dimidia 
est parameirus diametri HO in sectionibus I' 4 
[I, 51]. et quoniam sectionum ^Z, B altera diameirus 
est ΓΖ [I, 56], et cum ea concurrit ET, erit 

TX» EK —IrxXxX 
nam 81 ab E rectam rectae K X parallelam duxerimus, 
rectangulum comprehensum recta T'X rectaque 8 
parallela abscisa aequale erit quadrato I'X [I, 38]. 
propterea autem est TX: EK — T X?: XI? [Eucl. VI, 17; 
V def. 9]. est autem [Eucl. VI, 4] 
TX: EK — TZ:ZE-—/ATXZ: EZX [Eucl. VI, 1], 
et [Eucl. VI, 19] 
TX*:DX5-—XTZ:XIII — XTZ:H9X [u.I, 43]. 
itaque TXZ: EZX — TZ X: XHO. quare [Eucl. V,9] 
HO0X — XEZ. habent autem etiam / 9H X — XEZ 
[Eucl I, 29]; nam parallelae sunt EX, ΗΘ et EZ, 
HX. itaque latera: aequales angulos comprehendentia 
in contraria proportione sunt [Eucl. VI, 15]; est igitur 
H0: EX — EZ: HX; quare [Eucl. VI, 16] 
6H» HX -- XE x EZ. 
el quoniam est. 22: 9H — PH: HII, οἱ 
PH: HII — XE: EZ [Eucl. VI, 4] 

(parallelae enim sunt), erit etiam 27: ΘΗ — XE: EZ. 
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ὡς ἡ HO πρὺς τὴν EX, ἡ EZ πρὸς τὴν HX: ἴσον 
ἄρα τὸ ὑπὸ ΘΗΧ τῷ ὑπὸ ΧΕΖ. καὶ ἐπεί ἔστιν, ὡς 
ἡ Σ πρὸς τὴν ΘΗ, ἧ ΡΗ πρὸς ΗΠ, ὡς δὲ ἡ ΡΗ 
πρὸς HII, ἢ ΧΕ πρὸς EZ: παράλληλοι y&o' καὶ 
ὡς ἄρα ἡ Σ πρὸς τὴν ΘΗ, ἡ ΧΕ πρὸς ΕΖ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἡ Σ πρὸς OH, τῆς XH κοινοῦ ὕψους λαμ- 
βανομένης τὸ ὑπὸ Σ, XH πρὸς τὸ ὑπὸ OH X, ὡς δὲ 
ἡ ΧΕ πρὸς ΕΖ, τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ. καὶ 
ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ Σ, XH πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΗΧ, τὸ ἀπὸ 
ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ Z, HX 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΧ, τὸ ὑπὸ ΘΗΧ πρὸς τὸ ὑπὸ ΖΕΧ. 
ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ OHX τῷ ὑπὸ ΧΕΖ' ἴσον ἄρα καὶ 
τὸ ὑπὸ Σ, HX τῷ ἀπὸ EX. καί ἐστι τὸ μὲν ὑπὸ 
Z, HX τέταρτον τοῦ παρὰ τὴν ΗΟ εἴδους" T τε 
γὰρ HX τῆς ΗΟ ἐστιν ἡμίσεια. καὶ ἡ Σ τῆς παρ᾽ 
ἣν δύνανται" τὸ δὲ ἀπὸ EX τέταρτον τοῦ ἀπὸ τῆς 
EAR: ἴση γὰρ ἡ EX τῇ XXE. τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς ΕΞ 
ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ ΗΟ εἴδει. ὁμοίως δὴ δείξομεν, 
ὅτι καὶ ἡ HO δύναται τὸ παρὰ τὴν ΕΞ εἶδος. αἱ 
ἄρα EE, HO συξυγεῖς εἰσι διάμετροι τῶν 4, B, I, 4 
ἀντικειμένων. 
κα΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων δεικτέον, ὅτι 7) σύμπτωσις 
τῶν ἐφαπτομένων πρὸς μίαν τῶν ἀσυμπτώτων ἐστίν. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαί, ὧν al 
διάμετροι αἱ 48, D, καὶ ἐφαπτόμεναι ἤχϑωσαν 
αἱ AE, ΕΓ. λέγω, ὅτι vo E σημεῖον προς τῇ ἀσυμ- 
πτώτῳ ἐστίν. 


1. ἡ] (pr) om. V; corr. p. ἢ] (ut) τῇ He E V; corr. p. 

11, ZEX] c, Ee corr. m. 1 V. ἢ Σ] ἧς Y; corr. p. 

19. 7] om. V; corr. p. 20. HO] HOE Y, corr. p . 
μίαν] pz? — 25. τομαί] pv, of τομαί c et deleto αὖ V. 
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est autem, communi altitudine sumpta XH, 
Z2:0H — X» XH:0H-« HX, 
οἱ XE: EZ — ΧΕ": XE »« EZ. quare etiam 

Zx XH:0H5»« HX-— ΧΕ": XE x EZ. 
permutando [Eucl. V, 16] 

Zx XH:EX'—0H«HX:ZE» EX. 
uerum 0 H»« H X — XE»« EZ. quareetiam [Eucl. V,14] 
ZxHX-— EX et Z»« HX quarta pars est 
figurae rectae HO adplicatae; nam eti HX rectae 
HO [I, 30] et Σ' parametri dimidia est; et 

EX! — ER! 
nam EX - XA [I, 30]. itaque EAX* aequale est 
figurae rectae HO adplicatae. iam similiter demon- 
strabimus, etiam HO quadratam aequalem esse figurae 
reciae E; adplieaiae. ergo ΕΞ, HO diametri coniu- 
gatae sunt oppositarum 4, B, I', 4 [T, 56]. 


XXI. 


lisdem suppositis demonstrandum, concursum con- 
iingentium in una asymptotarum esse. 

sint sectiones oppositae 
coniugatae, quarum  dia- 
metri sint 4B, ΓΩ͂, οἱ 
contingentes ducantur 4E, 
^4 EI. dico, punctum E in 
asymptota esse. 

nam quoniam I'X? ae- 
quale est quartae parli 
fipirae ad 4B  adplicatae 
(I, 56], et 'X* — AE?, etiam 4E? quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae aequale est. ducatur EX; 
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ἐπεὶ yàg τὸ ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ 
πρὸς τῇ 48 εἴδους, τῷ δὲ ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
AE, καὶ τὸ ἀπὸ 4E ἄρα ἴδον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ πρὸς τῇ 48 εἴδους. ἐπεξεύχϑω ἢ EX: ἀσύμ- 
πτῶωτος ἄρα ἐστὶν ἡ EX. τὸ ἄρα E σημεῖον πρὸς τῇ 
ἀσυμπτώτῳ ἐστίν. 
κβ΄. 


Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις ἐκ τοῦ 
κέντρου εὐθεῖα ἀχϑῇ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν, καὶ 
ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ συμπίπτουσα μιᾷ τῶν ἐφεξῆς 
τομῶν καὶ ταῖς ἀσυμπτώτοις, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν τῆς ἀχϑείδης τμημάτων τῶν γινομένων μεταξὺ 
τῆς τομῆς καὶ τῶν ἀσυμπτώτων ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
ἐκ τοῦ κέντρου τετραγώνῳ. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ a 
A, B, I, 42, ἀσύμπτωτοι δὲ τῶν τομῶν ἔστωσαν oí 
ΧΕΖ, ΧΗΘ, καὶ ἀπὸ τοῦ κέντρου τοῦ X διήχϑω τις 
εὐθεῖα ἡ ΧΓΖΩ͂, καὶ παράλληλος αὐτῇ ἤχϑω τέμνουσα 
τήν τε ἐφεξῆς τομὴν καὶ τὰς ἀσυμπτώτους ἡ ΘΕ. 


20 λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ ΕΚΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ. 


2b 


τευμήσϑω δίχα ἡ ΚΑ κατὰ τὸ M, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ MX ἐκβεβλήσθω: διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἢ 
AB τῶν 4, B τομῶν. καὶ ἐπεὶ ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφαπ- 
τομένη παράλληλός ἐστι τῇ EO, ἡἣ ἄρα ΕΘ ἐπὶ τὴν 
AB τεταγμένως ἐστὶ κατηγμένη. καὶ κέντρον τὸ X: 
αἱ 48, Γ4 ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. τὸ ἄρα 
ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ τὴν 48 


εἴδους. τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ παρὰ τὴν 4B εἴδους 


4. τοῦ] bis V, corr. cvp. 12. τῶν] (8lt.) addidi; om. V. 
17. XEZ, XHO] EXZ, HXO yp, Halley cum Commandino; 
sed cfr.lin. 18. 19. ΘΕ] 6X V; corr. Memus (et); GKE p. 
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ea igilur asymptota est [prop. I] ergo E punctum 
in asymptota est. 


XXIL 


S1 in oppositis coniugatis e centro recta ad quamuis 
sectlionum ducitur, eique parallela recta ducitur cum 
una seclionum deinceps positarum asymptotisque con- 
currens, rectangulum comprehensum partibus rectae 
ductae inter sectionem asymptotasque ortis aequale 
est quadrato radii. 

sint 4, B, Γ, 4 secliones oppositae coniugatae, 
asymptotae autem seclionum sint XEZ, XHO, εἰ ἃ 
centro X ducatur recta ΧΙ Ζ, eique parallela ducatur 
6 E secans eli seclionem deinceps positam et asym- 
ptotas. dico, esse EK »« ΚΘ — I'X*. 

ΚΑ in M in duas partes aequales secetur, ducta- 
que MX producatur; 4B igitur diameirus est sec- 
tionum 4, B [I, 51 
coroll] οὐ quoniam 
recta in 4 contingens 
rectae EO parallela 
est [prop. V], ΕΘ ad 
4 B ordinate ducta est. 
eb X centrum est; ita- 
Z que 4B, ΓΖ diametri 
coniugatae sunt [Idef.6]. quare I'X? aequale est quartae 
parti figurae ad 4B adplicatae [I, 56]. uerum quartae 
parti figurae ad 4B adplicatae aequale est ΘΚ »« KE 
[prop. X]. ergo etiam 
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ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΘΚΕ᾽ καὶ τὸ ὑπὸ ΘΚΕ ἄρα ἴδον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΓΧ. 
κγ΄. 

Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις ἐκ τοῦ 
κέντρου τις ἀχϑῇ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν, καὶ 
ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ συμπίπτουσα ταῖς ἐφεξῆς 
τρισὶ τομαῖς, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τῆς ἀχϑείσης 
τμημάτων τῶν γινομένων μεταξὺ τῶν τριῶν τομῶν 
διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τετραγώνου. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ oí 
A, Β.Γ, 4, κέντρον δὲ τῶν τομῶν ἔστω τὸ X, καὶ 
ἀπὸ τοῦ Χ πρὸς ὁποιανοῦν τῶν τομῶν προσπιπτέτω 
τις εὐθεῖα ἡ ΓΧ, καὶ τῇ ΓΧ παράλληλος ἤχϑω τέμ- 
ψνουσα τὰς ἐφεξῆς τρεῖς τομὰς 9) Κα. λέγω, ὅτι τὸ 
ὑπὸ KMA διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ DX. 

ἤχϑωσαν ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ ΕΖ, ΗΘ’ τὸ 


ἄρα ἀπὸ ΓΧ ἴσον ἐστὶν ἑκατέρῳ τῶν ὑπὸ 9 ME, ΘΚΕ. 


τὸ δὲ ὑπὸ OME μετὰ τοῦ ὑπὸ OKE ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ 4AMK διὰ τὸ τὰς ἄκρας ἴσας εἶναι. καὶ τὸ vxo 
AMK ἄρα διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ ΓΧ. 
κὃ΄. 

᾿Εὰν παραβολῇ δύο εὐϑεῖαι συμπίπτωσιν ἑκατέρα 
κατὰ δύο σημεῖα, μηδετέρας δὲ αὐτῶν ἡ σύμπτωσις 
ὑπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων περιέχηται, συμπε- 
σοῦνται ἀλλήλαις αἵ εὐθεῖαι ἐκτὸς τῆς τομῆς. 

ἔστω παραβολὴ ἡ Α4ΒΓΖ, καὶ τῇ 4ΒΓΖ δύο 
εὐθεῖαι συμπιπτέτωσαν αἱ 48, ΓΖΩ͂, μηδετέρας δὲ 
αὐτῶν ἡ σύμπτωσις ὑπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων 


12. ὁποιανοῦν] ποιανοῦν V; corr. p. 16. σύμπτωτοι V; 
corr. p. 28. συμπτώσεως V; corr. m. 2 v. 
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XXIII. 


Si in oppositis coniugalis e centro recta ad quamuis 
seclionum ducitur, eique parallela recta ducitur cum 
iribus sectionibus deinceps 
positis concurrens,  rect- 
angulum comprehensum par- 
tibus rectae duciae inter 
tres sectiones ortis duplo 
maius est quadrato radii. 

sint 4, B, Γ, 4 sectio- 
nes oppositae coniugatae, 
centrum auiem sectionum 
sit X, et ἃ X ad quamuis 
sectionum adcidat recta ali- 
qua I'X, rectaeque I'X 
parallela ducatur K 4 tres sectiones deinceps positas 
secans. dico, esse K M» MA —2I'X*. 

ducantur asymptotae sectionum EZ, HO; itaque 
I'X?—0M»«ME[prop.XXII] — ΘΚ »« K E [prop.XI]. 
es& autem 9M»« ME-d-OK»«KE-AM»-»«MK 
[u. Eutocius], quia extrema aequalia sunt [prop. VIII 
et XVI]. ergo etiam 4M» MK — DX*. 


XXIV. 


Si eum parabola duae rectae concurrunt singulae 
in binis punctis, neutriusque earum punctum concursus 
punctis concursus alterius continetur, rectae inter se 
extra seclionem concurrent. | 

sit parabola 4BI'41, eti cum ABI'4 duae rectae 
concurrant 4B, ΓΩ͂, mneuiriusque earum punctum 


σι 


10 


1ὅ 


20 


2ὅ 


236 ΚΩΝΊΚΩΝ β΄. 


περιεχέσϑ.. λέγω, ὅτι ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται 
ἀλλήλαις. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν B, Γ διάμετροι τῆς τομῆς al 
EBZ, HI'€&: παράλληλοι ἄρα εἰσὶ καὶ xa9' ἕν μόνον 
σημεῖον ἑκατέρα τὴν τομὴν τέμνει. ἐπεξζεύχϑω δὴ ἡ 
BI" αἱ ἄρα ὑπὸ ΕΒΓ, ΒΓΗ͂ γωνίαι δύο ὀρϑαῖς 
ἴσαν εἰσίν, αἴ δὲ ADI, Β.4 ἐκβαλλόμεναι ἐλάττονας 
ποιοῦσι δύο ὀρθῶν. συμπεσοῦνται ἄρα ἀλλήλαις ἐκτὸς 
τῆς τομῆς. | 


’ 


X€ . 


᾿Εὰν ὑπερβολῇ δύο εὐϑεῖαι συμπίπτωσιν ἕκατέρα 
κατὰ δύο σημεῖα, μηδετέρας δὲ αὐτῶν ἡ σύμπτωσις 
ὑπὸ τῶν τῆς ἑτέρας συμπτώσεων περιέχηται, συμπε- 
σοῦνται ἀλλήλαις αἵ εὐθεῖαι ἐκτὸς μὲν τῆς τομῆς, ἐντὸς 
ὃὲ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 

ἔστω ὑπερβολή, ἧς ἀσύμπτωτοι αἴ 4B, AT, καὶ 
τεμνέτωσαν δύο εὐϑεῖαι τὴν τομὴν αἱ EZ, HO, καὶ 
μηδετέρας αὐτῶν ἡ 
σύμπτωσις ὑπὸ τῶν 
τῆς ἑτέρας περιεχέ- 
σϑω. λέγω, ὅτι ol 
EZ, ΗΘ ἐκβαλλό- 
μεναι συμπεδοῦνται 
ἐκτὸς μὲν τῆς τομῆς, 
ἐντὸς δὲ τῆς ὑπὸ 
I'4B γωνίας. 

ἐπιξευχϑεῖσαι γὰρ αἱ 42, A406 ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΖΘ. καὶ ἐπεὶ αἱ ΕΖ, ΗΘ ἐκβαλλόμεναι 
τέμνουσι τὰς ὑπὸ 42Θ, 46ΘΖ γωνίας, εἰσὶ δὲ αἵ 


e. BI'H] P om. V. 18. συμπτώσεως V; corr. Memus. 
15, γωνέαν V; corr. p. 
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concursus punciis concursus alterius contineatur. dico, 
eas producías demum inter se concursuras esse. 

per B, I'diameiri sectionis ducantur EBZ, HI'8; 
itaque parallelae sunt [I, 51 coroll] et in uno tantum 


puncto singulae sectionem secant [I, 26]. iam ducatur 
ΒΓ. iaque [ ΕΒΓ - ΗΓΒ duobus rectis aequales 
sunt [Eucl. I, 20], ZI' et ΒΑ autem productae an- 
gulos duobus rectis minores efficiunt. ergo extra 
sectionem inter se concurrent [Eucl. I oit. 5]. 


XXV. 


Si eum hyperbola duae rectae concurrunt singulae 
in binis punctis, neutriusque earum punctum concursus 
punetis concursus alterius continetur, rectae inter se 
concurrent extra sectionem, sed intra angulum sectionem 
comprehendentem. 

sib hyperbola, cuius asymptotae sint 48, AI, 
duaeque recae EZ, ΗΘ sectionem secent, neutriusque 
earum punctum concursus punctis concursus alterius 
contineatur. dico, EZ, HO productas exira sectionem, 
sed inira angulum I'4B concursuras esse. 
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εἰρημέναι γωνίαι δύο ὀρϑὼῶν ἐλάσσονες, αἱ EZ, ΗΘ 
ἐκβαλλόμεναι συμπεσοῦνται ἀλλήλαις ἐκτὸς μὲν τῆς 
τομῆς. ἐντὸς δὲ τῆς ὑπὸ BAT γωνίας. 

ὁμοίως δὴ δείξομεν, κἂν ἐφαπτόμεναι ὦσι τῶν τομῶν 
αἱ EZ, ΗΘ. 


, 


XS. 

Ἐὰν ἐν ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ δύο εὐϑεῖαι 
τέμνωσιν ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι, οὐ τέμ- 
νουσιν ἀλλήλας δίχα. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἐν ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
δύο εὐθεῖαι αἱ ΓΖ. EZ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι 
τεμνέτωσαν ἀλλήλας δίχα κατὰ τὸ Η, καὶ ἔστω κέν- 
τρον τῆς τομῆς τὸ O, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ HO ἐχβε- 
βλήσϑω ἐπὶ τὰ 4, B. 

ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐστιν ἡ AB τὴν EZ δίχα 
τέμνουσα, ἡ ἄρα κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη παράλληλός 
ἐστι τῇ ΕΖ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ τῇ ΓΖ. 
ὥστε καὶ ἣ ΕΖ παράλληλός ἐστι τῇ D ὅπερ ἀδύ- 
νατον. οὐχ ἄρα αἱ ΓΩ͂, ΕΖ δίχα τέμνουσιν ἀλλήλας. 


x£. 

Ἐὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύωσιν, ἐὰν μὲν ἡ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα διὰ 
τοῦ κέντρου τῆς τομῆς Tj, παράλληλοί ἔσονται αἷ 
ἐφαπτόμεναι, ἐὰν δὲ μή, συμπεσοῦνται ἐπὶ τὰ αὐτὰ 
μέρη τοῦ κέντρου. 

ἔστω ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια 7 418, καὶ 
ἐφαπτέσϑωσαν αὐτῆς αἱ ΓΑ4, EBZ, καὶ ἐπεξεύχϑω 


4. x&v] καί V; corr. p. 14. τὰ] τό V; corr. p. 19. 
δίχα] om. V; corr. p. 27. EBZ] BEZ V; corr. p. 
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ductae enim 42, 40 producantur, ducaturque ΖΘ. 
et quoniam EZ, HO productae angulos 4Z0, 40Z 
secant, hi autem anguli duobus rectis minores sunt 
[Eucl. I, 17], EZ, HO productae inter se concurrent 
extra sectionem, sed intra angulum B ATI. 

iam similiter hoc demonsirabimus, etiam si EZ, 
HO sectiones conüngunt. 


XXVI. 

Si in ellipsi uel circulo duae rectae inter se secant 
non per centrum positae, non in binas partes aequales 
inter se secant. 

nam si fieri potest, in ellipsi uel circulo duae 
rectae ΓΖ, EZ non per centrum positae inter se in 
binas partes aequales se- 
cent in H, centrum autem 
sectionis sib €, ductaque 
HO ad 4, B producatur. 

iam quoniam 4B dia- 
meirus est rectam EZ in 
duas partes aequales se- 
cans, recta in 4 contingens rectae EZ parallela est 
[prop. VI]. similiter igitur demonstrabimus, eam etiam 
rectae ΓΖ parallelam esse. quare etiam EZ rectae ΓΖ 
parallela est [Eucl. I, 30]; quod fieri non potest. 
ergo ΓΖ, EZ inter se in binas partes aequales non 


secant. 
XXVII. 

Si ellipsim uel cireulum duae rectae contingunt, 
rectae contingentes parallelae erunt, si recta puncta 
contactus coniungens per centrum sectionis cadit, sin 
minus, in eadem parte centri concurrent. 
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ἡ 4B xol ἔστω πρότερον διὰ τοῦ κέντρου. λέγω, ὅτι 
παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΖ τῇ EZ. 
ἐπεὶ γὰρ διάμετρός ἐστιν ἡ AB τῆς τομῆς. καὶ 
ἐφάπτεται κατὰ τὸ 4 ἡ ΓΖ, ἡ D4 ἄρα παράλληλός 
ὅ ἐστι ταῖς ἐπὶ τὴν 4B τεταγμένως κατηγμέναις. διὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΒΖ παράλληλός ἐστι ταῖς αὐταῖς. 
καὶ ἡ ΓΖ ἄρα τῇ ΕΖ παράλληλός ἐστι. 
ἡ ἐρχέσϑω δὴ ἡ 48 διὰ τοῦ κέντρου, ὡς ἔχει 
ἐπὶ τῆς δευτέρας καταγραφῆς, xal ἤχϑω διάμετρος ἡ 
10 40, καὶ διὰ τοῦ Θ ἐφαπτομένη ἡ ΚΘ. παράλληλος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΑ τῇ ΓΖ. ἡ ἄρα ΕΖ ἐκβαλλομένη 
συμπεσεῖται τῇ ΓΔ ἐπὶ τὰ αὐτὰ μέρη τοῦ κέντρου, 
ἐν οἷς ἐστιν ἡ 48. 


κη΄. 

15  '"Eàkv ἐν κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφερεία δύο 
παραλλήλους εὐϑείας εὐθεῖά τις δίχα τέμνῃ, διάμετρος 
ἔσται τῆς τομῆς. 

ἐν γὰρ κώνου τομῇ δύο εὐϑεῖαι 
παράλληλοι αἱ AB, I4 δίχα τετμή- 

20 σϑωδαν κατὰ τὰ E, Z, καὶ ἐπιξευχ- 
ϑεῖσα ἡ ΕΖ ἐκβεβλήσϑω. λέγω, ὅτι 
διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 9 

εἰ γὰρ μή, ἔστω, εἰ δυνατόν, 1 
ΗΖΘ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ H ἐφαπτο- 

25 μένη παράλληλός ἐστι τῇ 4B. ὥστε 
ἡ αὐτὴ παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖΩ͂. καί ἐστι διάμετρος 
ἡ HO: ἴση ἄρα ἡ ΓΘ τῇ Oz ὅπερ ἄτοπον ὑπό- 
κειται γὰρ ἡ ΓΕ τῇ EZl ἴση. οὐκ ἄρα διάμετρός ἐστιν 


A 


B —4 
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sit ellipsis uel cireulus 4B, contingantque I'4 4, 
EBZ, ei ducatur 4B cadaitque prius per centrum. 


dico, ΓΖ et EZ parallelas esse. 


nam quoniam .4B diametrus sectionis est, ΓΖ 
autem in .4 contingit, ΓΖ reclis ad 4B ordinate 
ductis parallela est 


y 4 e AK 
P ; € [L 17]. eadem igi- 
Es . 
tur de causa etiam 
2 ΒΖ iisdem parallela 


est. ergo etiam ΓΖ 

2 et EZ parallelae 
sunt [Eucl. I, 30]. 
iam 4B per cen- 

irum ne cadat, ut 
in secunda figura 
esti, et ducatur diametrus 46, per Θ᾽ autem con- 
lüngens K0 4; itaque Καὶ 4 et I'4 parallelae sunt 
(u. supra]. ergo EZ producta cum Γ.4, concurret in 
eadem parte centri, in qua est 4B [Eucl. I aix. 5]. 


E Z Z nr A P4 


XXVIII. 


Si in coni sectione uel circulo recta aliqua duas 
rectas parallelas in binas partes secat, diametrus 
sectionis erit. 

in coni seclione enim duae rectae parallelae 44 B, 
ΓΖ in E, Z in binas partes aequales secentur, οὗ 
duciaà EZ producatur. dico, eam diametrum sec- 
lionis esse. 

nam si minus, sit HZ, si fieri potest. itaque 
recta in H contingens rectae .4B parallela est 
[prop. V—VI]. quare eadem rectae ΓΖ, parallela est 


Apollonius, ed. Heiberg. 16 
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q ΗΘ. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν 
τῆς EZ. ἢ EZ ἄρα διάμετρος ἔσται τῆς τομῆς. 


κϑ'. 
᾿Εὰν ἐν κώνου τομῇ ἢ κύκλου περιφερεέᾳ δύο 
6 εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσιν, ἀπὸ τῆς συμπτώ- 
σεως αὐτῶν ἐπὶ τὴν διχοτομίαν τῆς τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνυούσης ἀγομένη εὐθεῖα διάμετρός ἐστι τῆς τομῆς. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια, ἧς ἐφ- 
απτόμεναι εὐϑεῖαι ἤχϑωσαν αἱ 4B, 4Γ συμπίπτουσαι 
10 κατὰ τὸ 4, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ BI' δίχα τετμήσϑω 
κατὰ τὸ Zl, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4.2. λέγω, ὅτι διάμετρός 
ἔστι τῆς τομῆς. 
εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω διάμετρος ἡ 4Ε,. καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ EI" τεμεῖ δὴ τὴν τομήν. τεμνότω κατὰ 
15 τὸ Z, καὶ διὰ vov Ζ τῇ Γ48Β 
παράλληλος ἤχϑω ἢ ΖΚΗ. ἐπεὶ 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ L4 τῇ 4B, 
ἴση καὶ ἡ ZO τῇ ΘΗ͂. καὶ ἐπεὶ 
ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη παρ- 
20 ἀλληλός ἐστι τῇ ΒΓΓ, ἔστι δὲ 
καὶ ἡ ΖΗ τῇ ΒΓ παραλληλος, 
καὶ ἡ ΖΗ ἄρα παράλληλός ἐστι | 
jj κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ. ἴση J 
ἄρα ἡ ZO vi OK: ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ ἄρα διά- 
265 μετρός ἐστιν ἡ 4Ε. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι οὐδὲ 
ἄλλη τις πλὴν τῆς 44. 


5. ἀπό] ἡ ἀπό p. 18. ΤΣ ex BE m. 1. V, BE 
cv, EZ p. 16. ZK H] ZHK ZOH p et Comm.; corr. 
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[Eucl. I, 30]. et H6 diametrus est; itaque ΓΘ — ΘΖ 
[I def. 4]. quod absurdum est; supposuimus enim, esse 
I'E- Ez. 1iaque HO diameirus non est. iam 
similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter EZ. ergo EZ diameirus 
sectionis erit. 


XXIX. 


Si in coni seclione uel circulo duae rectae con- 
lingentes concurrunt, recta ἃ puncto earum concursus 
ad punctum medium rectae puncta contactus coniun- 
gentis ducta diameirus sectionis est. 

sib coni sectio uel circulus, ' quam contingentes 
ducantur rectae 48, 4Γ in 4 concurrentes, et ducta 
BI'in 4 in duas partes aequales secetur, ducaturque 
“412. dico, eam diametrum sectionis esse. 

nam si fieri potest, sib. 7/ E diametrus, ducaturque 
EI ea igitur sectionem secabit [I, 35— 306]. secet 
in Z, et per Z rectae I'ZB parallela ducatur ZK H. 
iam quoniam I'Z — 4B, erit etiam [Eucl. VI, 4] 
ΖΘ — ΘΗ. et auoniam recta in 4 contingens rectae 
BI' parallela est [prop. V—VI], et etiam Z H rectae 
BI' parallela est, erit eliam ZH rectae in 44 con- 
üngenti parallela. itaque ΖΘ — ΘΚ [I, 46—41]; 
quod fieri non potest. itaque 41E diametrus non est. 
iam similiter demonstrabimus, ne aliam quidem ullam 
diametrum esse praeter 44. 


Halley. 171. ἐστίν — 18. ἴση] om. V, corr. Memus. 19. 4] 
cv, corr. ex 4 m. 1 V. 20. ἔστι] καὶ ἔστι V, corr. Memus. 
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λ΄. 
᾿Εὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσιν, ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ἀγο- 
μένη διάμετρος δίχα τεμεῖ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν 
b εὐϑεῖαν. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ BI, καὶ 
ἤχϑωσαν αὐτῆς δύο ἐφαπτόμεναι αἱ ΒΑ, AT συμ- 
πίπτουσαι κατὰ τὲ 4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ BI, καὶ ἤχϑω 
διὰ vov Α' διάμετρος τῆς τομῆς ἡ 44. λέγω, ὅτι 
10 ἐστὶν [om ἡ 48 τῇ AT. 
μὴ γάρ, ἀλλ᾽ εἰ δυνατόν, ἔστω ἴση ἡ ΒΕ τῇ ET, 
καὶ ἐπεξεύχθω 7 4Ε' ἡ AE ἄρα διάμετρός ἐστι τῆς 
τομῆς. ἔστι δὲ καὶ ἡ 42: ὅπερ 
ἄτοπον. εἴτε γὰρ ἔλλειψίς ἐστιν 
16 7 τομή, τὸ Α͂, xa9' ὃ συμ- 
βάλλουσιν ἀλλήλαις αἴ διάμετροι, 
κέντρον ἔσται τῆς τομῆς ἐκτός" 
ὕπερ ἀδύνατον εἴτε παραβολή 
ἐστιν ἡ τομή, συμπίπτουσιν 7 
ἀλλήλαις αἱ διάμετροι" εἴτε ὑπερβολή ἐστι, xol συμ- 
πίπτουσι τῇ τομῇ αἱ BA, 4ΙΓ μὴ περιέχουσαι τὰς 
ἑαυτῶν συμπτώσεις, ἐντός ἐστι τῆς περιεχούσης τὴν 
ὑπερβολὴν γωνίας" ἀλλὰ καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς" κέντρον 
γὰρ ὑπόκειται διαμέτρων οὐσῶν τῶν 414, 4Ε' ὅπερ 
26 ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ ΒΕ τῇ EI ἐστιν ἴση. 


44 


2 


e 


λα΄. 
᾿Εὰν ἑκατέρας τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφ- 
, ἊΝ ον € 98 , M - 
ἅπτωνται, ἐὰν μὲν ἡ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα διὰ τοῦ 


11. εἰ] 7j V; corr. p. 17. ἐκτός] ἐκτὸς ὄν 
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XXX. 


Si coni seclionem uel circulum duae rectae con- 
lingentes concurrunt, diameirus a puncto concursus 
ducta rectam puncta contactus coniungeniem in duas 
partes aequales secabit. 

sit .BI' coni sectio uel circulus, eamque contingentes 
duae rectae ducantur B4, ΑΓ in 44 concurrentes, et 
ducatur BI, per 4 autem diameirus sectionis ducatur 
44. dico, esse Z4 B — ZI. 

ne sit enim, sed, si fieri potest, sib BE — ET, 
ducaturque 4E; 4E igitur diamelrus est seclionis 
[prop. XXIX]. uerum etiam 414] diameirus est; quod 
absurdum est. nam siue ellipsis est sectio, 44 punctum, 
in quo diameiri inter se concurrunt, centrum erit 
sectionis exira sectionem positum; quod fieri non 
potest; siue sectio parabola est, diametri inter se con- 
currunt [contra I, 51 coroll]; siue hyperbola est, et 
B.A,-AI' cum sectione concurrunt puncta concursus 
non comprehendentes, punctum earum concursus inira 
angulum hyperbolam comprehendentem positum est 
[prop. XXV exir.]; uerum etiam in eo positum esi; 
nam supposuimus, centrum id esse, si quidem diametri 
sunt 7/4, 4E; quod absurdum est. ergo non est 
BE — ΕΓ. 


XXXI. 


Si utramque oppositam duae rectae contingunt, 
contingentes parallelae erunt, si recta puncta contactus 
eoniungens per centrum cadit, sin minus, in eadem 
parte coneurrent, in qua est cenirum. 

sint sectiones oppositae 44, B, easque contingant. 


Q 


10 


15 


20 
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κέντρου πίπτῃ,. παράλληλοι ἔδονται αἵ ἐφαπτόμεναι, 
ἐὰν δὲ μή, συμπεσοῦνται ἐπὶ ταὐτὰ τῷ κέντρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, καὶ ἐφαπτό- 
μεναι αὐτῶν ἔστωσαν αἱ ΓΑΖ4, EBZ κατὰ τὰ A, B, 
ἡ δὲ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ B ἐπιξευγνυμένη πιπτέτω 
πρότερον διὰ τοῦ κέντρου τῶν τομῶν. λέγω, ὅτι παρ- 
ἄλληλός ἐστιν ἡ ΓΖΩ͂ τῇ ΕΖ. 

ἐπεὶ γὰρ ἀντικείμεναί εἰσι τομαί, ὧν διάμετρός 
ἐστιν ἢ AB, καὶ μιᾶς αὐτῶν ἐφάπτεται ἡ DI κατὰ 
τὸ 4, ἡ ἄρα διὰ vot B τῇ ΓΖά παράλληλος ἀγομένη 
ἐφάπτεται τῆς τομῆς. ἐφάπτεται δὲ καὶ ἡ EZ: παρ- 
ἀλληλός ἐστιν ἄρα ἡ ΓΖΩ͂ τῇ EZ. 

μὴ ἔστω δὴ ἡ ἀπὸ τοῦ Α ἐπὶ τὸ B διὰ vot κέντρου 
τῶν τομῶν, καὶ ἤχϑω διάμετρος τῶν τομῶν ἡ ΔΗ, 
καὶ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ OK: ἡ OK ἄρα 
παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ ὑπερβολῆς εὐθεῖαι 
ἐφάπτονται αἱ ΕΖ, ΘΚ, συμπεσοῦνται ἄρα. καί ἐστι 
παράλληλος ἡ ΘΚ τῇ ΓΖ' καὶ αἱ D4, ΕΖ ἄρα ἐκ- 
βαλλόμεναι συμπεσοῦνται. καὶ φανερόν, ὅτι ἐπὶ ταὐτὰ 
τῷ κέντρῳ. 

λβ΄. 

᾿Εὰν ἑκατέρα τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι συμπίπτωσι 
καϑ'᾽ ἕν ἐφαπτόμεναι ἢ κατὰ δύο τέμνουσαι, ἐκβληϑεῖσαι 
δὲ αἱ εὐθεῖαι συμπίπτωσιν, 7) σύμπτωσις αὐτῶν ἔσται 


25 ἐν τῇ ἐφεξῆς γωνίᾳ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 


ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ καὶ τῶν ἀντικειμένων 
» ᾽ A , » M , , 
ἤτοι xa9' ἕν ἐφαπτόμεναι ἤτοι κατὰ δύο τέμνουσαι 
εὐθεῖαι αἱ 48, ΓΖ, καὶ ἐκβαλλόμεναι συμπιπτέτωσαν. 


1. αἴ] om. V; corr. p. 22. συμπίπτουσι V; corr.p. 34. 
συμπίπτουσιν V; corr. p. 
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I44, EBZ i punctis 4, B, recia autem ab 4 ad 
B ducta prius per centrum cadat. dico, parallelas 
esse ΓΖ οὐ EZ. 

nam quoniam sectiones oppositae sunt, quarum 
diameirus est 418, alieramque earum contingit ΓΖ 
in 44, recta per B rectae I'7 parallela ducta sectionem 
contingit [I, 44]. uerum etiam EZ contingit. ergo 
I'4, EZ parallelae sunt. 


|o 


iam recta ab 4 ad B ducta per centrum sectionum 
ne cadat, ducaturque diametrus sectionum 4H, et sec- 
lionem contingens ducatur 0 K; itaque 9 K et ΓΖ par- 
allelae sunt [u. supra). et quoniam rectae EZ, 9 K hyper- 
bolam contingunt, concident[prop. XXV extr.]. et ΘΚ, ΓΖ 
parallelae sunt. ergo etiam ΓΖ, EZ productae concurrent. 
el manifestum est, eas concurrere in eadem parte, in 
qua sit centrum. 


XXXII. 

Si eum utraque opposita rectae concurrunt aut in 
singulis punctis contingentes a&ut in binis secantes, 
ei productae rectae illae coneurrunt, punctum earum 
eoneursus in angulo deinceps posito angulo sectionem 
comprehendenii erit positum. 
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λέγω, ὅτι ἡ σύμπτωσις αὐτῶν ἔσται iv τῇ ἐφεξῆς 
γωνίᾳ τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 


ἔστωσαν ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ ZH, € K* ἡ 
AB ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 


ὅ συμπιπτέτω κατὰ τὰ Θ, Η. καὶ ἐπεὶ ὑπόκεινται συμ- 


10 


15 


πίπτουσαι αἴ ΖΚ, OH, φανερόν, ὅτι ἤτοι ἐν và ὑπὸ 
τὴν Θ4Ζ γωνίαν τόπῳ συμπεσοῦνται ἢ ἐν τῷ ὑπὸ 
τὴν KAH. ὁμοίως δὲ καί, ἐὰν ἐφάπτωνται. 


, 


Ay . 
Ἐὰν μιᾷ τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖα συμπίπτουσα 
ἐκβληϑεῖσα ἐφ᾽ ἑκάτερα ἐκτὸς πίπτῃ τῆς τομῆς, οὐ 
συμπεσεῖται τῇ ἑτέρᾳ τομῇ, ἀλλὰ πεσεῖται διὰ τῶν τριῶν 
τόπων, ὧν ἐστιν εἷς μὲν ὁ ὑπὸ τὴν περιέχουσαν γω- 
νίαν τὴν τομήν, δύο δὲ οἵ ὑπὸ τὰς γωνίας τὰς ἐφεξῆς 
τῆς περιεχούσης τὴν τομὴν γωνίας. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, καὶ τὴν 4 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἡ ΓΖ καὶ ἐκβαλλομένη ἐφ᾽ ἑκάτερα 
ἐκτὸς πιπτέτω τῆς τομῆς. λέγω, ὅτι ἡ I4 οὐ συμ- 
πίπτει τῇ B τομῇ. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ EZ, HG* 


8. σύμπτωτοι V; corr. - 6. ZK] ZH V; corr. Halley. 
8. τήν] p, om. V. 
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sint sectiones oppositae sectionesque oppositas aut 
in singulis punctis contingentes, aut in binis secantes 
rectae 48, ΓΖ, eaeque productae concurrant. dico, 
punetum earum eoneursus in angulo deinceps posito 
angulo sectionem comprehendenti esse positum. 

asymptotae sectionum sint ZH, ΘΚ; itaque 4B 
producta cum asymptotis concurret [prop. VIIT]. con- 
eurrabi in €, H. οὖ quoniam supposuimus, ZK et 
6G H concurrere, manifestum est, eas aut in spalio sub 
angulo 9,1Z concurrere aub in spatio sub Καὶ ΜΗ. et 
similiter etiam, si contingunt [prop. IIT]. 


XXXIII. 


Si recta, quae cum altera opposita concurrit, in 
utramque partem producta extra sectionem cadit, cum 
altera sectione non concurret, sed per iria spatia 
cadet, quorum unum est spatium sub angulo sectionem 
comprehendenti positum, duo autem spatia sub angulis 
angulo sectionem comprehendenti deinceps positis. 

sint oppositae sectiones 44, B, sectionemque .4 secet 
recta aliqua ΓΖ et in utramque partem producta extra 
sectionem cadat. dico, 
rectam ΓΖ cum B sec- 
tione non concurrere. 

ducantur enim asym- 
ptolae sectionum £Z, 
ΗΘ: I'4igitur producta 
cum  asymptotis con- 
eurrit [prop. VIII]. con- 
currii autem in E, € solis. ergo cum B sectione 
non concurret. 


250 ΚΩΝΙΚΩΝ β΄. 


ἡ D4 ἄρα ἐκβαλλομένη συμπεσεῖται ταῖς ἀσυμπτώτοις. 
οὐ συμπίπτει δὲ κατ᾽ ἄλλα ἢ τὰ E, 0. ὥστε οὐ συμ- 

πεσεῖται οὐδὲ τῇ B τομῇ. 
καὶ φανερόν, ὅτι διὰ τῶν τριῶν τόπων πεσεῖται. 

δ ἐὰν γὰρ ἑκατέρᾳ τῶν ἀντικειμένων συμπίπτῃ τις εὖ- 
ϑεῖα, οὐδεμιᾷ τῶν ἀντικειμένων συμπεσεῖται κατὰ δύο 
σημεῖα. εἰ γὰρ συμπεσεῖται κατὰ δύο σημεῖα, διὰ τὸ 
προδεδειγμένον τῇ ἑτέρᾳ τομῇ οὐ συμπεσεῖται. 

λδ΄. 

10 Ἐὰν μιᾶς τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖά τις ἐπιψαύῃ, 
καὶ ταύτῃ παράλληλος ἀχϑῇ ἐν τῇ ἑτέρᾳ τομῇ, ἡ ἀπὸ 
τῆς ἁφῆς ἐπὶ μέσην τὴν παράλληλον ἀγομένη εὐϑεῖα 
διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 4, B, καὶ μιᾶς 

16 αὐτῶν τῆς 4 ἐφαπτέσϑω τις εὐθεῖα ἡ I4 κατὰ τὸ A, 
καὶ τῇ ΓΩ͂ παράλληλος ἤχϑω ἐν τῇ ἑτέρᾳ τομῇ, ἡ ΕΖ, 
καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ H, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. 
λέγω. ὅτι ἡ ΑΗ διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 

εἶ γὰρ δυνατόν, ἔστω 9 40K. ἡ ἄρα κατὰ τὸ Θ 

20 ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. ἀλλὰ καὶ ἡ I4 
παράλληλός ἐστι τῇ EZ: καὶ ἡ κατὰ τὸ Θ ἄρα ἐφ- 
απτομένη παράλληλός ἐστι τῇ EZ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
EK τῇ KZ: ὅπερ ἀδύνατον" ἡ γὰρ EH τῇ ΗΖ ἐστιν 
ἴση. οὐκ ἄρα διάμετρός ἐστιν ἢ 4O τῶν ἀντικειμέ- 

26 vov. ἡ 48 ἄρα. 

λε΄. 
᾿Εὰν ἡ διάμετρος ἐν μιᾷ τῶν ἀντικειμένων εὐθεῖαν 
τινα δίχα τέμνῃ, ἡ ἐπιψαύούσα τῆς ἑτέρας τομῆς κατὰ 


18. διάμετρον V; corr. p. 17. τὸ] bis V; corr. cvp. 
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οὐ manifestum est, eam per iria illa spatia cadere. 
nam si recta cum utraque opposita concurrit, cum 
neutra oppositarum in duobus punctis concurret; si 
enim in duobus punctis concurret, propter id, quod 
supra demonstratum est, cum altera sectione non 
concurret. 


XXXIV. 


Si recta alteram oppositarum contingit, eique 
parallela in altera sectione ducitur recta, recta a 
puncto contactus ad mediam parallelam ducta dia- 
meirus erit oppositarum. 

sint sectiones oppositae 44, B, et alteram earum 
A4 contingat recta aliqua ΓΖ in .4, rectaeque ΓΖ, 
parallela in altera sectione 
ducatur EZ et in H in 
duas partes aequales se- 
cetur, ducaturque 4 H. 
dico, 4H diametrum esse 
oppositarum. 

nam 81 fieri potest, sit 
40 K. recla igitur in 9 
contingens rectae ΓΖ, parallela est [prop. XXXT]. est 
autem etiam ΓΖ rectae EZ parallela; quare recta in 
6 contingens rectae EZ parallela est [Eucl. I, 30]. 
ilaque EK — KZ [I, 47]; quod fieri non potest; est 
enim EH — HZ. iisque 40 diametrus oppositarum 
non est. ergo 4B diameirus est. 


XXXV. 


Si diametrus in altera oppositarum rectam aliquam 
in duas parles aequales secat, recta alteram sectionem 


10 


15 


20 


2b 
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τὸ πέρας τῆς διαμέτρου παράλληλος ἔσται τῇ δέχα 
τεμνομένῃ εὐϑείᾳ. | 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἴ 4, B, ἡ δὲ διάα- 
μξτρος αὐτῶν ἡ 48 τεμνέτω ἐν τῇ B τομῇ δίχα τὴν 
ΓΖ εὐϑεῖαν κατὰ τὸ E. λέγω, ὅτι ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφ- 
απτομένη τῆς τομῆς παράλληλός ἐστι τῇ ΓΖ. 

εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ 
τῆς τομῆς παράλληλος ἡ 4Z' ἴση ἄρα ἡ 4H τῇ ΗΖ. 
ἔστι δὲ καὶ $ 4Ε τῇ ΕΓ ἴση. παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῇ EH: ὅπερ ἀδύνατον᾽ ἐκβαλλομένη γὰρ αὐτῇ 
συμπίπτει. οὐκ ἄρα παράλληλός ἐστιν ἡ 4Z τῇ κατὰ 
τὸ 4 ἐφαπτομένῃ τῆς τομῆς οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΓΖ. 


λς΄. 

Ἐὰν ἐν ἑκατέρᾳ τῶν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι ἀχϑῶσι 
παράλληλοι οὖσαι, ἡ τὰς διχοτομίας αὐτῶν ἐπι- 
ξευγνύουσα εὐϑεῖα διάμετρος ἔσται τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν ἀντικεί- 
μεναι τομαὶ αἴ 4, B, 
καὶ ἐν ἑκατέρᾳ αὖ- 
τῶν ἤχϑωσαν εὐϑεῖαι 
αἱ ΓΖ, ΕΖ, καὶ ἔστω- 
σαν παράλληλοι, καὶ 
τετμήσϑω ἑκατέρα 
αὐτῶν δίχα κατὰ τὰ H, Θ σημεῖα, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ΗΘ. λέγω, ὅτι ἡἣ ΗΘ διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων. 

εἰ γὰρ μή, ἔστω ἡ HK. ἢ ἄρα κατὰ τὸ Α ἐφ- 
απτομένη παράλληλός ἐστι τῇ D'41* ὥστε καὶ τῇ EZ. 
ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ EK τῇ KZ: ὅπερ ἀδύνατον, ἐπεὶ καὶ 


4. B] δίχα V; corr. p. 


CONICORUM LIBER II. 253 


in iermino diametri contingens rectae in duas partes 
aequales sectae parallela erit. 

sint 44, B sectiones oppositae, diametrus autem 

earum 44B in sectione B rectam ΓΖ in E in duas 

partes aequales secet. 

Z dico, rectam in 44 sectio- 

nem contingentem rectae 

Z2 7| ΓΖ paralelam esse. 

nam si fieri potest, 

sibl 42 rectae in 4 sec- 

lionem contingenli par- 

allela; itaque ΖΗ — HZ [I, 48]. est autem etiam 

Z E — ΕΓ. itaque ΓΖ, EH parallelae sunt [Eucl.VI, 2]; 

quod fieri non potest; nam ΓΖ producta cum EH 

concurrit [I, 22]. 'ergo 4122 rectae in 4 sectionem 

contingenti parallela non est nec ulla alia praeter I'Z1. 


XXXVI. 


S1 in utraque opposita rectae ducuntur parallelae, 
recta puncta media earum coniungens diametrus oppo- 
" Bitarum erit. | 

sint 44, B sectiones oppositae, et in utraque ducan- 
iur rectae ΓΖ, EZ sintque parallelae, et utraque 
earum in punctis H, € in binas parles aequales 
Secetur, ducaturque HO, dico, H6 diametrum esse 
oppositarum. 

nam si minus, sit H K. recta igitur in 44 contingens 
rectae I'z/ parallela est [prop. V]; quare etiam rectae 
EZ [Eucl I, 30] itaque erit EK — KZ [I, 48]; 
quod fieri non potest, quoniam est ΕΘ — ΘΖ. ita- 


1 


οι 


0 


1ὅ 
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ἡ ΕΘ τῇ ΘΖ ἐστιν ἴση. οὐκ ἄρα ἡ ΗΚ διάμετρός 
ἐστι τῶν ἀντικειμένων. ἡ ΗΘ ἄρα. 


A£. 

Ἐὰν ἀντικειμένας εὐθεῖα τέμνῃ μὴ διὰ τοῦ κέντρου, 
ἡ ἀπὸ τῆς διχοτομίας αὐτῆς ἐπὶ τὸ κέντρον ἐπιξευγνυ- 
μένη διάμετρός ἐστι τῶν ἀντικειμένων ἡ λεγομένη 
ὀρϑίέα, πλαγία δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ ἀπὸ τοῦ κέντρου 
ἀγομένη παράλληλος τῇ δίχα τεμνομένῃ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἵ 4, B, καὶ τὰς 4, B 
τεμνέτω τις εὐθεῖα ἡ luf μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσα 
καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ δ p Σ y 
τὸ E, καὶ τὸ κέντρον τῶν 
τομῶν ἔστω τὸ X, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ XE, καὶ διὰ p 
τοῦ X τῇ 121 παράλληλος A 
ἤχϑω ἡ 48. λέγω, ὅτι 
αἵ 48, EX συξυγεῖς εἶσι 


διάμετροι τῶν τομῶν. 


20 


2 


οι 


ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ 4X καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ Ζ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΖ. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 4X τῇ XZ. 
ἔστι δὲ καὶ ἡ AE τῇ ΕΓ ἴση" παράλληλος ἄρα ἐστὶν 
ἢ EX τῇ ZI. ἐκβεβλήσθω ἢ ΒΑ. ἐπὶ τὸ Η. καὶ 
ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ 4X τῇ ΧΖ, ἴση ἄρα καὶ ἡ EX τῇ 
ZH: ὥστε καὶ ἡ ΓΗ ἴση τῇ ΖΗ. ἡ ἄρα κατὰ τὸ .4 
ἐφαπτομένη παράλληλός iov vi ΓΖ' ὥστε καὶ τῇ EX. 
αἱ EX, AB ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. 

λη΄. 

᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύωσι συμ- 

πίπτουσαι, ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ἐπιζευγνυμένη ἐπὶ 
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que ΗΚ diametirus oppositarum non est. ergo ΗΘ 
diameirus est. 


XXXVII. 


Si recta non per centrum ducta oppositas secat, 
recta a puncto eius medio ad centrum ducta diametrus 
est oppositarum, recta quae uocatur, transuersa autem 
cum ea coniugata recta est a centro ducta rectae in 
duas partes aequales sectae parallela. 

sint 44, B sectiones oppositae, sectionesque 24, B 
secet recta ΓΖ non per centrum ducta et in E in 
duas partes aequales secetur, centrum autem sectionum 
sil X, ducaturque XE, et per X rectae ΓΖ parallela 
ducatur 4B. dico, 4B et EX diametros coniugatas 
esse seclionum. 

ducatur enim 4 X et ad Z producatur, ducaturque 
ΓΖ. ilaque zZzX — XZ [I, 30] uerum etiam 
Z4 E-— El'5itaque E X et ZI'parallelae sunt [Eucl. VI, 2]. 
producatur ΒΑ ad H. οὖ quoniam est z/X — XZ, 
erii eliam EX — ZH [Eucl. VI, 4; V, 14]; quare 
eliam ΓΗ͂ —ZH [Eucl. I, 34]. itaque recta in 4 
contingens rectae ΓΖ parallela est [prop. V]; quare 
eliam rectae EX |parallela est [Eucl. I, 30]. ergo 
EX, AB diametri coniugatae sunt [I, 16]. . 


ὡς AAA VIIL^. 
Si duae rectae concurrentes oppositas contingunt, 
recta a puncto concursus ad mediam rectam puncta 


contactus coniungentem ducta diameirus erit oppo- 
sitarum, recta quae uocatur, transuersa autem cum ea 
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μέσην τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν διάμετρος ἔσται 
τῶν ἀντικειμένων ἡ λεγομένη ὀρϑίέα, πλαγία δὲ συ- 
ξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου ἀγομένη παρὰ τὴν τὰς 
ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν. 

5 ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἵ 4, B, ἐφαπτόμεναι 
δὲ τῶν τομῶν αἱ ΓΧ, X4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ I4 καὶ 
τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΧ. λέγω, 
ὅτε ἡ EX διαάμετρός ἐστιν ἡ λεγομένη ὀρϑία, πλαγία 
δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου τῇ ΓΩ͂ παράλληλος 

10 ἀγομένη. 

ἔστω γάρ, εἰ δυνατόν, διάμετρος ἡ ΕΖ, καὶ εἰλήφϑω 
τυχὸν σημεῖον τὸ Z' συμπεσεῖται ἄρα ἡ 4X τῇ EZ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ Z, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ DZ' συμ- 
βαλεῖ ἄρα ἡ ΓΖ τῇ τομῇ. συμβαλέτω κατὰ τὸ 4,, καὶ 

15 διὰ τοῦ Α τῇ D παράλληλος ἤχϑω ἡ 4188. ἐπεὶ οὖν 
διάμετρός ἐστιν ἡ EZ, καὶ τὴν I δίχα τέμνει. καὶ 
τὰς παραλλήλους αὐτῇ δίχα τέμνει. ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ 
AH τῇ HB. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΓΕ τῇ EA, καί 

, ἔστιν ἐν τριγώνῳ τῷ I'Z 4, ἴση ἄρα καὶ ἡ AH τῇ ΗΚ. 

20 ὥστε καὶ q ΗΚ τῇ ΗΒ ἐστιν ἴση" ὅπερ ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα ἡ ΕΖ διάμετρος ἔσται. 
A8". 
"Xv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφάπτωνται 
συμπίπτουσαι, ἡ διὰ τοῖ κέντρου καὶ τῆς συμπτώσεως 
25 τῶν ἐφαπτομένων ἀγομένη δίχα τέμνει τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν εὐϑεῖαν. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἴ 4, B, καὶ τῶν 4, B 
δύο εὐθεῖαι ἤχϑωσαν ἐφαπτόμεναι αἵ ΓΕ, EA, καὶ 


14, PZ] cp, corr. ex ΓΖΩ͂ V, sed obscure. 19. L'Z 4] 
Z4 V; corr. p. 
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coniugata recta erit per centrum ducta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela. 

sint 4, B sectiones oppositae, sectionesque contin- 
gant DX, ΧΩ͂, οὐ ducatur I'4/ seceturque in duas 
partes aequales in E, et ducatur EX. dico, EX dià- 
metrum esse, recta quae uocatur, transuersam autem 

cum ea coniugatam 
27. rectam per centrum 
rectae ΓΖ parallelam 
ductam. 

sib enim, si fieri . 
potest, EZ diametrus, 
et sumatur punctum 
aliquod Z; 4 Χ igi- 
iur eum EZ con- 
eurret. concurrat in 
Z, dueaturque ΓΖ; ΓΖ igitur cum sectione con- 
curret [L 32]. concurrat in 4, et per 4 rectae I4 
parallela ducatur 44B. iam quoniam EZ diametrus 
es& et reciam ΓΖ in duas partes aequales secat, 
eliam rectas ei parallelas in binas partes aequales 
secat [I def 4]. itaque 4H — HB. et quoniam est 
IE-—E.4, ei in trangulo sunt ΓΖ, erit etiam 
AH -- HK [Eucl. VI, 4]. quare etiam HK — HB; 
quod fieri non potest. ergo EZ diameirus non erit. 


7 E 


XXXIX. 


Si duae rectae concurrentes oppositas contingunt, 
recta per centrum punctumque concursus contingentium 
ducta rectam puncta contactus coniungentem in duas 


partes aequales secat. 
.Apollonius, ed. Heiberg. 17 


5 
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ἐπεξεύχϑω ἡ DI, καὶ διάμετρος ἤχϑω ἡ ΕΖ. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΖ τῇ ZA. 

εἰ γὰρ μή, τετμήσϑω ἡ I1 δίχα κατὰ τὸ H, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ HE: ἡ HE ἄρα διάμετρός ἐστιν. ἔστι 
δὲ xol ἣ EZ: κέντρον ἄρα ἐστὲ τὸ E. ἡ ἄρα σύμ- 
πτῶσις τῶν ἐφαπτομένων ἐπὶ τοῦ κέντρου ἐστὶ τῶν 
τομῶν ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἄνισός ἐστιν ἡ ΓΖ 
τῇ Z4. ἴση ἄρα. 


, 


μ. 


10 Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 


15 


20 


25 


,συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῆς συμπτώσεως εὐθεῖα ἀχϑῇ 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν συμπίπτουσα ταῖς 
τομαῖς, αἴ ἀπὸ τῶν συμπτώσεων ἀγόμεναι ἐπὶ μέσην 
τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν ἐφάπτονται τῶν τομῶν. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ ab 4, B, καὶ τῶν A, B 
δύο εὐθεῖαι ἤχϑωσαν ἐφαπτόμεναι αἱ ΓΕ, ΕΖ, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ DI, καὶ 9 
διὰ τοῦ E τῇ ΓΖ παρ- 4 “7 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ZEH, 


καὶ τετμήσϑω ἡ I4 » 
δέχα κατὰ τὸ Θ, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἴ ΖΘ, ΘΗ. 
λέγω, ὅτι α ΖΘ, ΘΗ 
Ζ Z HN 


ἐφάπτονται τῶν τομῶν. 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΘ' διάμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ EG ὀρϑία, 
πλαγία δὲ συξυγὴς αὐτῇ ἡ διὰ τοῦ κέντρου τῇ ΓΖ 
παράλληλος ἀγομένη. εἰλήφϑω τὸ κέντρον τὸ X, καὶ 
4. ἡ H E] om. Vi; corr. p. 7. οὐκ ἄρα ἄνισός] addidi; 


om. V. 14. ἐφάπτωνται V; corr. pc. 24. ἐφάπτωνται V; 
infra o macula est (0?); corr. p. 
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sint 4, B sectiones oppositae, sectionesque “4, B 
contingentes duae rectae ducantur ΓΕ, Ε 4, ducatur- 
que ΓΖ, et diametrus duca- 
Z “7 iur EZ. dico, esse Il'ZZ—Z4. 
nam si minus, L'zf in H 
27 in duas partes aequales se- 
cetur, ducaturque HE; HE 
igitur diametrus est [prop. 
XXXVIII]. uerum etiam EZ 
diametrus esi; centrum igitur est E. itaque concursus 
contingentium in centro est sectionum; quod absurdum 
est [prop. XXXII]. itaque ΓΖ, Zzf inaequales non 
sunt. ergo ΓΖ Z4. 


Z 


XL. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
ei per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela cum sectionibus con- 
currens, rectae a punctis concursus ad mediam rectam 
puncta contactus coniungentem ductae sectiones con- 
lingunt. | 

sint 4, B sectiones oppositae, ducanturque duae 
rectae sectiones 44, B contingentes ΓΕ, E41, et ducaiur 
ΓΖ, per E autem rectae ΓΖ, parallela ducatur ZEH, 
et IL'41 in Θ in duas partes aequales secetur, ducantur- 
que ZO, OH. dico, rectas ΖΘ, 6 H sectiones con- 
Üngere. 

ducatur EO; EO igitur diametrus est recta, trans- 
uersa autem cum ea coniugata recta est per centrum rectae 
ΓΖ parallela ducta [prop. XXXVIII]. sumatur centrum 


X, et rectae ΓΖ, parallela ducatur 4XB. itaque 9 E, 
17* 


10 


15 


2 


e 
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τῇ D4 παράλληλος ἤχϑω ἡ AXB' αἴ ΘΕ, AB ἄρα 
συξυγεῖς εἰσι διάμετροι. καὶ τεταγμένως ἦκται ἡ ΓΘ 
ἐπὶ τὴν δευτέραν διάμετρον, ἐφαπτομένη δὲ τῆς τομῆς 
ἡ ΓΕ συμπίπτουσα τῇ δευτέρᾳ διαμέτρῳ τὸ ἄρα 
ὑπὸ ΕΧΘ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας 
διαμέτρου, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ παρὰ τὴν 
AB εἴδους. καὶ ἐπεὶ τεταγμένως μὲν ἦκται ἡ ΖΕ, 
ἐπέξευκται δὲ ἡ ZO, διὰ vovro ἐφάπτεται ἡ ΖΘ τῆς 
A τομῆς. ὁμοίως δὴ καὶ yq HO ἐφάπτεται τῆς B 
τομῆς. αἴ ZO, ΘΗ ἄρα ἐφάπτονται τῶν Α͂, B τομῶν. 


, 


μα΄. 

᾿Εὰν ἐν ταῖς ἀντικειμέναις δύο εὐϑεῖαι τέμνωσιν 
ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου, οὐ τέμνουσιν ἀλλή- 
λας δέχα. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι τομαὶ al 4, B, καὶ ἐν ταῖς 
4, Β δύο εὐϑεῖαι τεμνέτωσαν ἀλλήλας αἱ ΓΒ, 44 
κατὰ τὸ E μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι. λέγω, ὅτι οὐ 
τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 

εἶ γὰρ δυνατόν, τεμνέτωσαν, καὶ τὸ κέντρον τῶν 
τομῶν ἔστω τὸ X, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΧ' διάμετρος ἄρα 
ἐστὶν qj EX. ἤχϑω διὰ τοῦ X τῇ BI παράλληλος ἡ XZ: 
ἡ XZ ἄρα διάμετρός ἐστι καὶ συξυγὴς τῇ EX. ἡ ἄρα 
κατὰ τὸ Ζ ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΕΧ. κατὰ 
τὰ αὐτὰ δὴ παραλλήλου ἀχϑείσης τῆς ΘΚ τῇ 4 A ἡ κατὰ 
τὸ Θ ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ ΕΧ' ὥστε καὶ ἡ 
κατὰ τὸ Ζ ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ κατὰ τὸ 
Θ᾽ ἐφαπτομένῃ: ὅπερ ἄτοπον: ἐδείχϑη γὰρ καὶ συμ- 


1. ΑΧΒῚ XAB V; corr. p. 7. ἐπεί] p, ἐπί V. 16. 
ἀλλήλαις V; corr. p. 
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AB diametri sunt coniugatae. et ΓΘ ad diametrum 
secundam ordinate ducta est, sectionem contingens 
autem I'E cum secunda diametro concurrens; itaque 
[IL 38] rectangulum EX »« XO aequale est. quadrato 
dimidiae secundae diametri, hoc est quartae parti 
figurae ad 4B adplicatae [I def. alt. 3]. et quoniam 
ZE ordinate ducta est, et ducta est ΖΘ, propterea 
Z6 sectionem 44 contingit [I, 38]. eadem de causa 
etiam HO sectionem B contingit. ergo ΖΘ, ΘΗ sec- 
tiones 44, B contingunt. 


XLI. 


Si in oppositis duae rectae inter se secant non 
per centrum ductae, in binas partes aequales inter se 
non secant. 

sint 4, B sectiones oppositae, et in 44, B duae 
rectae ΓΒ, 471 non per centrum ductae in E inter 
se secent. dico, eas in binas paries aequales inter 
se non secare. 

nam si fieri polest, secent, centrum autem sec- 
tionum sit X, et ducatur EX; EX igitur diametrus 
est [prop. XXXVII]. duca- 
tur per X rectae BI' par- . 
allela XZ; XZ igitur dia- 
meirus est et cum EX 
coniugata [ibid.]. itaque 
recta inZ contingens rectae 
EX parallela est [I def. 6]. iam eadem de causa 
ducta ΘΙ rectae 4471 parallela recta in € contingens 
rectae EX parallela est; quare eliam recta in Z con- 
üngens rectae in 9 contingenti parallela est [Eucl. I, 30]; 


5 


10 


15 


20 
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πίπτουσα. οὐκ ἄρα oi ΓΒ, 44 uv διὰ τοῦ κέντρου 
οὖσαι τέμνουσι ἀλλήλας δίχα. 


μβ΄. 

᾿Εὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις δύο sU- 
ϑεῖαι τέμνωσιν ἀλλήλας μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι, 
οὐ τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ αἱ 
A, B, D, 4, καὶ ἐν ταῖς 4, B, D, 4 τομαῖς δύο εὐ- 
ϑεῖαι τεμνέτωσαν ἀλλήλας αἵ 
EZ, ΗΘ κατὰ τὸ K μὴ διὰ 
τοῦ κέντρου οὖσαι. λέγω, ὅτι 
οὐ τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 

& γὰρ δυνατόν,τεμνέτωσαν, 
καὶ το κέντρον τῶν τομῶν ἔστω 
τὸ Χ, καὶ τῇ μὲν ΕΖ ἤχϑω 
παράλληλος ἡ 48, τῇ δὲ ΘΗ 
ἡ L4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ KX: αἱ KX, AB ἄρα συ- 
ξυγεῖς εἰσι διάμετροι. ὁμοίως καὶ αἱ XK, ΓΖ συξυγεῖς 
εἰσι διάμετροι. ὥστε καὶ ἡ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη τῇ 
κατὰ τὸ Γ' ἐφαπτομένῃ παράλληλός ἐστιν᾽ ὅπερ ἀδύ- 
νατον᾿ συμπίπτει γάρ, ἐπειδὴ ἡ μὲν κατὰ τὸ Γ' dg- 
απτομένη τέμνει τὰς Α͂, B τομάς, ἡ δὲ κατὰ τὸ Α 
τὰς 4, Γ, καὶ φανερόν, ὅτι Υ σύμπτωσις αὐτῶν ἐν τῷ 
ὑπὸ τὴν AXI' γωνίαν τόπῳ ἐστίν. οὐκ ἄρα αἵ ΕΖ, 
ΗΘ μὴ διὰ τοῦ κέντρου οὖσαι τέμνουσιν ἀλλήλας δίχα. 


, 


uy. 
"Eàv μίαν τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖα 
’ 3 , - M N LE , e 
τέμνῃ κατὰ δύο σημεῖα, διὰ δὲ τοῦ κέντρου ἡ uiv 


10. τό] rov V; corr. p. — 25. δίχα] om. V; corr. p. 
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quod absurdum est; nam demonstrauimus [prop. XXXI], 
easdem concurrere. ergo ΓΒ, 4.2 per cenirum non 
duetae in binas partes aequales inter se non secant. 


XLII. 


Si in oppositis coniugatis duae rectae inter se 
secant non per centrum ductae, in binas partes aequales 
inter se non secant. 

sint 4, B, Γ, 4 sectiones oppositae coniugatae, 
et in sectionibus 4, B, Γ, 44 duae rectae EZ, ΗΘ 
non per centrum ductae in K inter se secent. dico, 
eas in binas partes aequales inter se non secare. 

nam 81 fieri potest, secent, centrum autem sec- 
üonum sií X, ei ducatur rectae EZ parallela 48, 
recae 9H autem parallela ΓΖ, ducaturque K X; K X 
et 4B igitur diametri sunt coniugatae [prop. XXXVII]. 
eadem de causa eliam ΧΑ et ΓΖ diametri sunt con- 
iugatae. quare etiam recta in A4 contingens rectae 
in I' contingenti parallela est [I def. 6; Eucl. I, 30]; 
quod fieri non potest; concurrunt enim, quoniam recta 
in I'contingens sectiones 4, B secat, recta autem in 
ΑΔ contingens sectiones 7/7, I' [prop. XIX], et mani- 
festum est, punctum concursus earum in spatio sub 
angulo 4XI' posito esse [prop. XXI]. ergo EZ, ΗΘ 
non per cenirum ducíae in binas partes aequales inter 
se non secant. 


XLIII. 


S1 recta unam oppositarum coniugatarum in duobus 
punetis secat, per centrum autem recta ad mediam 
secantem ducitur, alia autem secanti parallela, hae 
diametri coniugatae oppositarum erunt. 


Q 


10 


15 
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ἐπὶ μέσην τὴν τέμνουσαν ἀχϑῇ, ἡ δὲ παρὰ τὴν τέμ- 
νουσαν, δυξυγεῖς ἔσονται διάμετροι τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι τομαὶ al 
A, B, D, 4, καὶ τεμνέτω τὴν 4 εὐϑεῖά τις κατὰ δύο 
σημεῖα τὰ E, Ζ, καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ΖΕ τῷ Η, καὶ 


ἔστω κέντρον τὸ X, xal ἐπε- r 
ξεύχϑω ἡ XH, παράλληλος δὲ z 
ἤχϑω τῇ EZ ἡ ΓΧ. λέγω, ὅτι 
αἵ ΑΧ, XI' συξυγεῖς εἰσι διά- » B 
μέετροι. 7 

χες 


ἐπεὶ γὰρ διάμετρος ἡ 4Χ, 
καὶ τὴν ΕΖ δίχα τέμνει, ἡ 
κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένη παράλληλός ἐστι τῇ EZ: ὥστε 
καὶ τῇ ΓΧ. ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναί εἰσι τομαί, καὶ 
μιᾶς αὐτῶν τῆς 44 ἧκται ἐφαπτομένη κατὰ τὸ 4, ἀπὸ 
δὲ τοῦ κέντρου τοῦ Χ ἡ μὲν ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἐπιξεύγνυται 
ἡ XA, ἡ δὲ παρὰ τὴν ἐφαπτομένην ἧκται ἡ ΓΧ, 
α ΧΑ, ΓΧ ἄρα συξυγεῖς εἰσι διάμετροι" τοῦτο γὰρ 
προδέδεικται. 

μδ΄. 

Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς τὴν διάμετρον εὑρεῖν. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομή, ἐφ᾽ ἧς τὰ 4, B, I, 4, E 
σημεῖα. δεῖ δὴ αὐτῆς τὴν διάμετρον sogsiv. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ΓΘ. ἀχϑεισῶν δὴ τεταγ- 
μένως τῶν 4Z, EO καὶ ἐκβληϑεισῶν ἔσται ἴση ἡ μὲν 
4Z τῇ ZB, ἡ δὲ ΕΘ τῇ ΘΑ͂. ἐὰν οὖν τάξωμεν τὰς 
B4, ΕΑ ϑέδει οὔσας παραλλήλους, ἔσται δοϑέντα 
τὰ O0, Z σημεῖα. ὥστε ϑέσει ἔσται ἡ ΘΖΓ. 


6. ἔστω] τό V; corr. p (ἔστω τῶν τομῶν co). 18. X 4] 
DIA V; corr. Halley; 4X p, Comm. 22. E] om. V; corr. 
Comm. 
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sint 4, B, I', 4 sectiones oppositae coniugatae, 
el recta aliqua sectionem 4 in duobus punctis E, Z 
secet, seceturque EZ in H in duas parles aequales, 
centrum autem sit X, et ducatur XH, rectae autem 
EZ parallela ducatur I'X. dico, rectas 4X, XT' dia- 
metros coniugatas esse. 

nam quoniam 4X diameirus est et rectam EZ in 
duas partes aequales secat, recta in .4 contingens 
rectae EZ parallela est [prop. V]; quare etiam rectae 
I'X [Eucl. I, 30]. quoniam igitur sectiones oppositae 
sunt, eb. unam earum .4 in .4 contingens ducta est 
recta, ἃ centro autem X ad punctum contactus ducta 
est X4, contingenti autem parallela ducta est I'X, 
reciae X4, ΓΧ diametri coniugatae sunt; hoc enim 
antea demonstratum est [prop. XX]. 


XLIV. 


Datae coni sectionis diametrum inuenire. 
sit data sectio coni, in qua sunt puncta .4, B, I, 
4, E. oportet igitur diametrum eius inuenire. 
£ factum sit, sitque ΓΘ. ita- 
Ζ que rectis Z7/Z, EO ordinate 
ductis productisque erit 
4Z —ZB, ΕΘ — 0 4 [Idef.4]. 
itaque si rectas Bf, E.4, quae 
parallelae sunt, positione fixeri- 
mus, data erunt puncta 6, Z. 
2 ergo ΘΖΓ' positione data erit. 
d componetur hoe modo: sit 
data coni seclio, in qua sunt puncta 44, B, I; 4, E, 
et parallelae ducantur rectae B./, 4E secenturqu^ 
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συντεϑήσεται δὴ οὕτως. ἔστω ἡ δοθεῖσα κώνου 
τομή, ἐφ᾽ ἧς τὰ Α, B, D, 4, E σημεῖα, καὶ ἤχϑωσαν 
παράλληλοι αἵ BA, AE καὶ τετμήσϑωσαν δίχα κατὰ 
τὰ Z, Θ. καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ZO διάμετρος ἔσται τῆς 

ὅ τομῆς. τῷ δὲ αὐτῷ τρόπῳ καὶ ἀπείρους εὑρήσομεν 
διαμέτρους. 

με΄. 
Τῆς δοθείσης ἐλλείψεως ἢ ὑπερβολῆς τὸ κέντρον 
εὑρεῖν. 

10 τοῦτο δὲ φανερόν’ ἐὰν γὰρ διαχϑῶσι δύο διά- 
μέτρον τῆς τομῆς αἱ 48, DL, x«9' ὃ τέμνουσιν ἀλ- 
λήλας, ἔσται τῆς τομῆς το κέντρον. ὡς ὑπόκειται. 

us'. 
Τῆς δοθείσης κώνου τομῆς τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 

15 ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή; 
ἐφ᾽ ἧς τὰ Z, D, E. δεῖ δὴ αὐτῆς vov ἄξονα εὑρεῖν. 

ἤχϑω γὰρ αὐτῆς διάμετρος ἡ 48.᾿ εἰ μὲν οὖν ἡ 
AB ἄξων ἐστί, γεγονὸς ἂν εἴη τὸ ἐπιταχϑέν᾽ εἰ δὲ 
οὔ, γεγονέτω, καὶ ἔστω ἄξων ὃ D: ὃ ΓΖ ἄρα ἄξων 

20 παράλληλός ἐστι vij 48 καὶ τὰς ἀγομένας ἐπ᾽ αὐτὴν 
καϑέτους δίχα τέμνει. αἱ δὲ ἐπὶ τὴν ΓΖΩ͂ κάϑετοι 
καὶ ἐπὶ τὴν 48 κάϑετοί εἰσιν ὥστε ἡ ΓΖ τὰς ἐπὶ 
τὴν 48 καϑέτους δίχα τέμνει. ἐὰν οὖν τάξω τὴν 
ΕΖ κάϑετον ἐπὶ τὴν 48, ἔσται ϑέσει, καὶ διὰ τοῦτο 

96 ἴση ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ 4Z' δοϑὲν ἄρα ἐστὶ τὸ 4. διὰ 
δεδομένου ἄρα τοῦ 4 παρὰ ϑέσει τὴν AB ἧκται ἡ 
I4: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ I4. 


συντεϑήσεται δὴ ovrog ἔστω ἡ δοϑεῖσα παρα- 


98. δή] δέ Halley. 
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in binas partes aequales in Z, €. οἱ ducta ZO dia- 
meirus sectionis erit [I def. 4]. eodem autem modo 
etiam innumerabiles diametros inueniemus. 


XLV. 


Datae ellipsis uel hyperbolae centrum inuenire. 
hoe autem manifestum est. nam si duae diametri 


sectionis ducuntur 4B, ΓΩ͂ [prop. XLIV], ubi inter 
se secant, centrum erit sectionis, ut infra descrip- 
ium est. 
XLVI. 

Datae coni sectionis axem inuenire. 

sit data coni sectio prius parabola, in qua sunt 
Z, I, E. oportet igitur axem eius inuenire. 

ducatur enim diametrus eius 4B [prop. XLIV]. iam 
si 4B axis est, factum erit propositum; sin minus, 
factum sit, et axis sit I'z1; axis igitur ΓΖ rectae 4B 
parallela est [1], 51 coroll] et rectas ad eam perpen- 
diculares ductas in binas partes aequales secat [I def. 7]. 
rectae autem ad I'7 perpendiculares etiam ad 4B 
perpendiculares sunt; quare I'z1 rectas ad 4B per- 
pendiculares in binas paries aequales secat. iam si 
fixero EZ ad 4B perpendicularem, positione data 


Figuras prop. XLV in prop. XLIV habet V; in prop. XLV 
mg. ἐγράφη τὸ σχῆμα ἄνω m. 1. 
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βολή, ἐφ᾽ ἧς τὰ Z, E, A, καὶ ἤχϑω αὐτῆς διάμετρος 
ἢ AB, καὶ ἐπ’ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω ἡ BE καὶ ἐκ- 
βεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Z. εἰ μὲν οὖν ἴση ἐστὶν ἡ EB τῇ 
ΒΖ, φανερόν, ὅτι ἢ AB ἄξων 
6 ἐστίν. εἰ δὲ οὔ, τετμήσϑω ἡ 
ΕΖ δίχα τῷ 4, καὶ τῇ AB 
παράλληλος ἤχϑω 7 ΓΖΩ͂. φα- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ ΓΩ͂ ἄξων ἐστὶ 
τῆς τομῆς᾽ παράλληλος γὰρ 
10 οὖδα τῇ διαμέτρῳ, τουτέστι 
διάμετρος οὖσα. τὴν ΕΖ δίχα 
τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. τῆς 
ἄρα δοθείσης παραβολῆς ὃ ἄξων ηὕρηται ὁ I. 
καὶ φανερόν, ὅτι εἷς ἄξων ἐστὶ τῆς παραβολῆς. s 
15 γὰρ ἄλλος ἔσται ὡς 6 48. ἔσται τῇ ΓΖΩ͂ παράλληλος. 
καὶ τὴν ΕΖ τέμνει: ὥστε καὶ δίχα. ἴση ἄρα ἐστὶν 

ἡ BE τῇ ΒΖ: ὅπερ ἄτοπον. 


μξ΄. 
Τῆς δοϑείσης ὑπερβολῆς ἢ) ἐλλείψεως τὸν ἄξονα 
20 δὑρεῖν. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἢ ἔλλειψις ἢ ABI* δεῖ δὴ αὐτῆς 
τὸν ἄξονα εὑρεῖν. 
εὑρήσϑω καὶ ἔστω ὁ KZ, κέντρον δὲ τῆς τομῆς 
τὸ Κ' ἡ ἄρα ΚΩ͂ τὰς ἐπ᾽ αὐτὴν τεταγμένως κατα- 
26 γομένας δίχα καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. 
ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΖ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ K A, ΚΓ. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ Ll τῇ 44, ἴση ἄρα ἡ ΓΚ τῇ ΚΑ. 


8. ἐπί] om. V; corr. p. 18. εὕρηται cp. 21. ξλλειψις] c, 
ἔλειψις, supra scr. 4 m, 1, V. 28. KZ] 44 V; corr. p. 26. 
K4] K4 V; corr. p. 
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erit [Eucl. dat. 30], et ob causam, quam indicauimus, 
eri ΕΖ - 422. quare zf datum est. per datum 
igilur punctum Z1 rectae 4B positione datae par- 
alela ducta est I'4/; ergo ΓΖ positione data est 
[Eucl. dat. 28]. 

componetur hoc modo: sit data parabola, in qua 
sunt puncta Z, E, 4, et eius diametrus ducatur 48 
[prop. XLIV], ad eamque perpendicularis ducatur 
BE ei ad Z producatur. jam si EB — ΒΖ, mani- 
festum est, 4B axem esse [I def. 7]; sin minus, EZ 
in 4 in duas partes aequales secetur, et rectae 4B 
parallela ducatur I'4. manifestum igitur, I'Z/4 axem 
esse sectionis. nam diametro parallela ducta, ἢ. e. 
ipsa diametrus [I, 51 coroll], rectam EZ et in duas 
partes aequales et ad angulos rectos secat [I def. 1]. 
ergo datae parabolae axis inuentus est ΓΖ. 

eti manifestum est, unum solum axem esse para- 
bolae. .nam si alius quoque erit ut 4B, rectae I'4 
parallela erit [I, 51 coroll]. οὖ rectam EZ secat; 
quare etiam in duas partes aequales eam secat [I def. 4]. 
ilaque B.E — ΒΖ; quod absurdum est. 


XLVII. 


Datae hyperbolae uel ellipsis axem inuenire. 

sit 4BI' hyperbola uel ellipsis. oportet igitur 
axem eius inuenire. | 

inuentus sit et sit K 2, centrum autem sectionis sit 
K; itaque K 4 rectas ad eam ordinate ductas in binas 
partes aequales et ad angulos rectos secat [I def. 7]. 

ducatur perpendicularis I'444, ducanturque Κὶ 4; 
KI. iam quoniam est ΓΖ — Z1 A4, eritetiam ΓΚ — K A 


10 


15 


20 
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ἐὰν οὖν τάξωμεν δοϑὲν τὸ D', ἔσται δοϑεῖσα ἡ ΓΚ. 
ὥστε ὃ κέντρῳ τῷ K, διαστήματι δὲ τῷ KI κύκλος 
γραφόμενος ἥξει καὶ διὰ τοῦ .4 καὶ ἔσται ϑέδει δε- 
δομένος. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΑΒΓ τομὴ δοϑεῖσα ϑέσει" 
δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἔστι δὲ καὶ τὸ D'0o9£v: ϑέσει 
ἄρα ἡ ΓΑ͂. καί ἐστιν ἴση ἡ ΓΖΩ͂ τῇ 4 δοϑὲν 
ὥρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ Καὶ δοϑέν: δοθεῖσα ἄρα τῇ 
ϑέσει ἡ 44K. 

συντεθϑήσεται δὴ οὕτως" ἔστω ἡ δοθεῖσα ὑπερ- 
βολὴ ἢ ἔλλειψις ἡ ABI, καὶ εἰλήφϑω αὐτῆς κέντρον 
τὸ Κα' εἰλήφϑω δὲ ἐπὶ τῆς τομῆς τυχὸν σημεῖον τὸ 
Γ, καὶ κέντρῳ τῷ Κὶ, δια- 
στήματι δὲ τῷ ΚΙ κύκλος 
γεγράφϑω ὁ ΓΕΑ͂, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΑ͂ καὶ δία p 


τετμήσϑω κατὰ τὸ 4,, καὶ ^ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἵ KI, K 4, P 
KA, καὶ διήχϑω ἡ KA 

ἐπὶ τὸ Β. Ζ, 


ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν d 44 τῇ AD, κοινὴ δὲ ἡ 
Z4 K, δύο ἄρα cl ΓΩ͂Κ δύο ταῖς 44 Κὶ ἴσαι εἰσί, καὶ 
βάσις ἡ ΚΑ τῇ ΚΓ ἴση. ἡ ἄρα KBz τὴν AAT 
δέχα τε καὶ πρὸς ὀρϑὰς τέμνει. ἄξων ἄρα ἐστὶν ἡ K 4. 

ἤχϑω διὰ τοῦ K τῇ ΓΑ͂ παράλληλος ἡ ΜΚΝ' ἡ 
ἄρα ΜΝ ἄξων ἐστὶ τῆς τομῆς συξυγὴς τῇ ΒΚ. 

μη΄. 
ΖΔΙεδειγμένων δὴ τούτων ἑξῆς ἔστω δεῖξαι, ὅτι ἄλ- 


λοι ἄξονες τῶν αὐτῶν τομῶν οὐκ εἰσίν. 


7. δοϑεῖσα] om. V; corr. p (δοϑέν om.). 9. δή] p, δέ V. 
17. K 4] καί V; corr. p; del. Halley. 
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[Euel. I, 4]. iam si I' punctum datum fixerimus, data 
erii ΓΚ [Eucl dat. 26]. quare cireulus centro K, 
radio autem KI' descriptus etiam per 4 ueniet et 
positione datus erit [dat. def. 6]. uerum etiam sectio 
ABI" positione data est. itaque 4 datum est [dat. 25]. 
uerum etiam I'daium est; itaque I'4 positione data 
est [dat. 26]. et ΓΖ Ξξῷί 24; itaque zf datum est 
[dat. 7T]. uerum etiam Κα datum est. ergo ΖΚ 
positione data est [dat. 26]. 
componetur hoe modo: sit data hyperbola uel 
ellipsis 4 BI', οὐ sumatur centrum eius K [prop. 
p XLV]; sumatur autem 
Ζ in sectione punctum ali- 
quod I', et centro K, 
radio autem KI' circulus 
deseribatur I'EA, duca- 
turque I'4 οὐ in z in 
duas partes aequales se- 
4 cetur, ducanturque ΚΓ, 
ΚΩ͂, ΚΑ, οἱ ΚΖ ad B producatur. 
iam quoniam est 4.21] — 24ΓΓ,, οὐ communis 4 Καὶ, 
erunt duae rectae Γ᾽ 2, 4 K duabus 42, 41 K aequales, 
el basis K.4 basi KI' aequalis [Eucl. I, 4]. itaque 
KB. reciàam ΑΔΓ οὐ ἴῃ duas partes aequales et ad 
rectos angulos secat. ergo Καὶ 4 axis est [I def. 7]. 
ducatur per Καὶ rectae I'4 parallela MK N; itaque 
ΜΝ axis sectionis est cum B.K coniugatus [I def. 8]. 


XLVIII. 


Iam his demonsiratis deinde si& demonstrandum, 
alios axes earundem sectionum non esse. 
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εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω καὶ ἕτερος ἄξων ὁ ΚΗ. 
κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ τοῖς ἔμπροσϑεν ἀχϑείσης καϑέτου 
τῆς 4 ἴση ἔσται ἣ 40 τῇ ΘΑ ὥστε καὶ ἡ AK 
τῇ ΚΑ. ἀλλὰ καὶ τῇ KI" ἴση ἄρα ἡ KA τῇ KI" 
ὕπερ ἄτοπον. 

ὅτι μὲν οὖν καὶ ὁ ΑΕΓ κύκλος κατ᾽ ἄλλο σημεῖον 
μεταξὺ τῶν 4. B, Γ οὐ συμβάλλει τῇ τομῇ, ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς φανερόν᾽ ἐπὶ δὲ τῆς ἐλλείψεως κάϑε- 
τοι ἤχϑωσαν αἱ ΓΡ, AX. ἐπεὶ οὖν ἴδη ἐστὶν ἡ ΚΓ 
τῇ KA: ἐκ κέντρου γάρ' ἴδον ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ ΓΚ 
τῷ ἀπὸ KA. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ ΓΚ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ 
IP, PK, τῷ δὲ ἀπὸ AK ἴσα τὰ ἀπὸ ΚΣ, Zid: τὰ 
ἄρα ἀπὸ ΓΡ, PK τοῖς ἀπὸ 4Σ, EK ἐστιν ἴσα. o 
ἄρα διαφέρει τὸ ἀπὸ ΓΡ τοῦ ἀπὸ AZ, τούτῳ δια- 
φέρει τὸ ἀπὸ ΣΚ τοῦ ἀπὸ KP. πάλιν ἐπειδὴ τὸ 
ὑπὸ ΜΡΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΡΚ ἴδον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΚΜ, 
ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ ΜΣΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ZK ἴσον 
τῷ ἀπὸ ΚΜ, τὸ ἄρα ὑπὸ ΜΡΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΡΚ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΜΣΝ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΣΚ. ᾧ ἄρα 
διαφέρει τὸ ἀπὸ EK τοῦ ἀπὸ ΚΡ, τούτῳ διαφέρει 
τὸ ὑπὸ ΜΡΝ τοῦ ὑπὸ ΜΣΝ. ἐδείχϑη δέ, ὅτι, ᾧ 
διαφέρει τὸ ἀπὸ ΣΚὶ τοῦ ἀπὸ ΚΡ, τούτῳ διαφέρει 
τὸ ἀπὸ ΓΡ τοῦ ἀπὸ A42" ᾧ ἄρα διαφέρει τὸ ἀπὸ 
ΓΡ τοῦ ἀπὸ £4, τούτῳ διαφέρει τὸ ὑπὸ ΜΡΝ τοῦ 
ὑπὸ MZN. καὶ ἐπεὶ κατηγμέναι εἰσὶν αἱ ΓΡ, AZ, 
ἔστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΡ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΡΝ, τὸ ἀπὸ 42; 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΣΝ. ἐδείχϑη δὲ καὶ ἐν ἀμφοτέροες 
ἣ αὐτὴ ὑπεροχή ἴσον ἄρα τὸ μὲν ἀπὸ ΓΡ τῷ ὑπὸ 

2. ταῇ bis V; corr. cvp. 10. καί] pv, om. c, supra scr. 


m. 1 V. 11. τῷ] (alt.) pc, corr. ex τό m. 1 V. 18. τῷ] pc, 
corr. ex τό m. 1 V. 
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nam si fieri potest, eliam alius axis sib KH. 
eodem igitur modo, quo antea, ducta perpendiculari 
440 erit 40 — 0 4 [I def. 4]; quare etiam A4K — K 4 
[Eucl. I, 4]. uerum etiam 4K -— KT' [ibid]. itaque 
eliam K 4 — KI'; quod absurdum est. 

iam cireulum A4ETI' in alio puncto inter 4, B, Γ 
eum sectione non concurrere, in hyperbola manifestum 


est; in ellipsi autem perpendiculares ducantur I'P, 
42. quoniam igitur est ΚΓ — Καὶ 4 (nam radii sunt), 
est etiam I'K* — Καὶ /?. est autem 
DIP-LPKEK*-—Lrk? 
et KZ*-- E4*-— AK? [Euc. I, 47]. itaque 
IP*--PK?-— AZ - zK* 
quare ['P! —— 42? — ZK?-- KP*. rursus quoniam 
est MP»« PN 4 - PK? — KM? [Eucl. II, 5], et etiam 
MZ»«ZN -- ZK?*- KM? [ibid], erit 
.MP5»« PN 4- PK? — MZ» ZEN T ZK* 
itaque ZK? -- KP?* — MP»« PN -- MZ» ΣΝ. 
demonstrauimus8 autem, esse 
ZK?-—- KP! -—DPi-—-242z* 
itaque IP! -— Σ 4f* —— MP» ΡΝ-: MZ» ΣΝ. οἱ 
quoniam I'P, 4Z/ ordinate ductae sunt, erit 
DI'P:MP-PN-42*!::ME»xZN " 21]; 


Apollonius, ed! Heiberg. 


Q 


10 


1 


Q 


20 


2b 


214 | K9NIK9N β΄. 


MPN, τὸ δὲ ἀπὸ ΑΣ τῷ ὑπὸ MEN. κύκλος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΑΓΜ γραμμή" ὅπερ ἄτοπον᾽ ὑπόκειται γὰρ 
ἐλλειψιο. 

μϑ΄. 

Κώνου τομῆς δοϑείσης καὶ σημείου μὴ ἐντὸς τῆς 
τομῆς ἀγαγεῖν ἀπὸ τοῦ σημείου εὐθεῖαν καϑ᾽ ἕν ἐπι- 
ψαύουδαν τῆς τομῆς. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, 
ἧς ἄξων 0 Β4. δεῖ δὴ ἀπὸ τοῦ δοϑέντος σημείου, 
ὃ μή ἐστιν ἐντὸς τῆς τομῆς, ἀγαγεῖν εὐθεῖαν, ὡς 
πρόκειται. 

τὸ δὴ δοϑὲν σημεῖον ἤτοι ἐπὶ τῆς γραμμῆς ἐστιν 
ἢ ἐπὶ τοῦ ἄξονος ἢ ἐν τῷ λοιπῷ ἐκτὸς τόπρφ. 

ἔστω οὖν ἐπὶ τῆς γραμμῆς. καὶ ἔστω τὸ 4, καὶ 
γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ AE, xal κάϑετος ἤχϑω ἡ 44 
ἔσται δὴ ϑέσει. καὶ loq ἐστὶν ἡ ῃ BE 
τῇ Β4' καί ἐστι δοθεῖσα ἡ Bat 
δοθεῖσα ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ BE. καί ἐστι 
τὸ B óo8év: δοϑὲν ἄρα καὶ. τὸ Ε. PZN E 
ἀλλὰ καὶ τὸ 4* ϑέσει ἄρα ἡ AE. 3 

συντεϑήσεται δὴ ovrog: ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ 4 κάθετος ἡ 44, καὶ 
κείσϑω τῇ Β4 ἴση ἡ BE, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AE. 
φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 

ἔστω πάλιν τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τοῦ ἄξονος τὸ 
E, καὶ γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ AE, καὶ 
κάϑετος ἤχϑω ἡ A44 ἴση ἄρα ἐστὶν’ ἡ BE τῇ BA. 
καὶ δοϑεῖσα ἡ BE' δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ B. καί ἐστι 
δοϑὲν τὸ B: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 4. καί ἐστιν ὀρϑὴ 


17. B4] (alt) p, corr. ex ΓΖ m. 2 V; ΓΖ ον. 
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demonsirauimus autem, in utrisque etiam eandem 
differentiam esse; itaque erit [Eucl. V, 16, 17, 9] 
I'P*—9HMPPN,A42*— ME ΣΝ. itaque linea 
AI'M circulus est [Eutocius ad I, 5]; quod absurdum 
esi; supposuimus enim, ellipsim eam esse. 


XLIX. 


Data coni sectione et puncto non inira sectionem 
posito ab hoc puncto rectam ducere in uno puncto 
sectionem contingentem. 

data sectio coni primum parabola sit, cuius axis 
sit B4. oportet igitur a dato puncto intra sectionem 
non posito reclam ducere, ut propositum est. 

punctum datum igitur aut in ipsa linea est aut 
in axe aui in reliquo spatio extra posito. 

Sit positum in linea ipsa sitque 4, et factum sit, 
sitque .4 E, et ducatur perpendicularis 471; positione 
igitur data erit [Eucl. dat. 30]. est autem B E — B4 
[I, 35]; et B1 data est; itaque etiam BE data est. 
et B datum est; itaque etiam E datum est [dat. 217]. 
uerum eliam Α΄ datum esi; itaque 4E positione data 
est [dat. 26]. 

componetur hoe modo: ab A4 perpendicularis ducatur 
44, et ponatur BE — B, ducaturque 4E.  mani- 
festum igitur, eam sectionem contingere [I, 35]. 

rursus datum punctum in axe sib E, eli factum 
sib, et 4E contingens ducta sit, et perpendicularis 
,ducatur 444. itaque BE — B. |I, 35]. et data est 
BE [dat. 26]; itaque etiam B zl data est. et B datum 
esi; itaque eliam 47 datum est [dat. 27]. et 24.4 


perpendicularis est; itaque 21.4 positione data est 
18 ἢ 
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ἡ 4.4: ϑέσει ἄρα ἡ 214. δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ 
καὶ τὸ Ε' ϑέσει ἄρα ἡ 4Ε. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως" κείσϑω τῇ BE ἴση ἡ B4, 
. καὶ ἀπὸ τοῦ Zi τῇ Ε4 ὀρϑὴ ἡ 4.4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ὅ 4E. φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται ἡ AE. 
φανερὸν δέ, ὅτι καὶ ἐὰν τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ αὐτὸ 
ἢ τῷ B, ὅτι ἡ ἀπὸ τοῦ B ὀρθὴ ἀγομένη ἐφάπτεται 
τῆς τομῆς. 
ἔστω δὴ τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ Γ, καὶ γεγονέτω, 
10 καὶ ἔστω ἡ ΓΑ͂, καὶ διὰ τοῦ Γ τῷ ἄξονι, τουτέστι 
τῇ B4, παράλληλος ἤχϑω ἡ ΓΖ' ϑέσει ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ. καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὴν ΓΖ τεταγμένως ἤχϑω 
ἡ AZ: ἔσται δὴ ἴση ἡ ΓΗ͂ τῇ ΖΗ. καί ἐστι δοϑὲν 
τὸ Η' δοϑὲν ἄρα xol τὸ Z. καὶ ἀνῆκται ἡ ΖΑ͂ 
15 τεταγμένως, τουτέστι παράλληλος τῇ κατὰ τὸ Η ἐφαπ- 
τομένῃ" ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ Z4. δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 
Α' ἀλλὰ καὶ τὸ I. ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ I A. 
συντεϑήσεται οὕτως" ἤχϑω διὰ τοῦ Γ παράλληλος 
τῇ B4 ἡ ΓΖ, καὶ κείσϑω τῇ ΓΗ ἡ ZH ἴση, καὶ τῇ 
90 χατὰ τὸ H ἐφαπτομένῃ παράλληλος ἤχϑω ἡ Z A, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ 4I. φανερὸν δή, ὅτι ποιήσει τὸ πρόβλημα. 
Ἔστω πάλιν ὑπερβολή, ἧς ἄξων 6 4ΒΓ', κέντρον δὲ 
τὸ Θ, ἀσύμπτωτοι δὲ α ΘΕ, ΘΖ. τὸ δὴ διδόμενον 
σημεῖον ἤτοι ἐπὶ τῆς τομῆς δοϑήσεται ἢ ἐπὶ τοῦ ἄξονος 
35 ἢ ἐντὸς τῆς ὑπὸ τῶν ΕΘΖ γωνίας ἢ ἐν τῷ ἐφεξῆς 
τόπῳ ἢ ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπώτων τῶν περιεχουσῶν 
τὴν τομὴν ἢ ἐν τῷ μεταξὺ τῶν περιεχουσῶν τὴν κατὰ 
κορυφὴν τῆς ὑπὸ ΖΘΕ γωνίας. 
6. ὅτι] del. Halley. .vó](pr) addidi; om. V. 10. ἡ] pc, 


corr ex x m. 1 V. 22. “4ΒΓῚ ΒΗΓ V; cor. p. 3. δή] 
Scripsi; δέ V p. 
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[dat. 29]. quare Α΄ datum est [dat. 25]. uerum 
eliam E datum est. ergo 4E positione data est 
[dat. 26]. 

componetur hoc modo: ponatur ΒΖ) — BE, et a 
Δ ad Ez perpendicularis erigatur 21.4, ducaturque 
AE. manifestum igitur, 4E contingere [I, 35]. 

et manifestum est, etiam si datum punctum idem 
sib ac B, rectam ἃ B perpendicularem ductam sec- 
tionem contingere [I, 17]. 

iam sib I' punctum datum, et factum sit, sitque 
I'A4, per Γ autem axi, hoc est rectae B./, parallela 
ducatur ΓΖ; itaque ΓΖ positione data est [dat. 28]. 
el ab 4 ad ΓΖ ordinate ducatur 42; itaque. erit 
[L 35] ΓΗ — ZH. et H datum est [dat. 25]; itaque 
eliam Z datum est [dat. 27]. et Z.4 ordinate erecta 
est, hoe est rectae in H contingenti parallela; itaque 
ZA positione data est [dat. 28]. quare ^4 datum est 
[dat. 25]. uerum etiam I' datum est. ergo I'4 
positione data est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: per I'rectae Bf parallela 
ducatur ΓΖ, et ponatur ZH — ΓΗ͂, rectaeque in H 
contingenti parallela ducatur Z.4, ducaturque 4I. 
manifestum igitur [I, 35], hane problema effectu- 
ram esse. 

Rursus sit hyperbola, cuius axis sib ΖΒΓ, centrum 
autem O, asymptolae autem ΘΕ, ΘΖ. datum igitur 
punctum aui in sectione dabitur aut in axe aut intra 
angulum ΕΘΖ aut in spatio deinceps posito aut in 
altera asymptotarum sectionem continentium aut in 
spatio inter rectas posito, quae angulum angulo ZO E 
ad uerticem positum continent. 
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ἔστω πρότερον ἐπὶ τῆς τομῆς ὡς τὸ 4, καὶ ysyo- 
νέτω, καὶ ἔστω ἐφαπτομένη 7) AH, καὶ ἤχϑω κάϑετος 
ἡ 44, πλαγία δὲ τοῦ Ζ 
εἴδους πλευρὰ ἔστω ἡ 
ὅ BI* ἔσται δή, ὡς ἡ ΓΖ 


πρὸς 4B, οὕτως ἡ ΓῊ  £ 2 3C 
πρὸς HB. λόγος δὲ vig 7 


ΓΖ πρὸς 4B δοϑείς" δο- 
ϑεῖσα γὰρ ἑκατέρα" λόγος Ζ 
10 ἄρα καὶ τῆς ΓΗ πρὸς ΗΒ δοϑείς. καί ἐστι δοϑεῖσα 
ἡ BI* δοϑὲν ἄρα v0 H. ἀλλὰ καὶ τὸ 4: ϑέσει ἄρα 
ἡ 4Η. 
συντεϑήσεται οὕτως ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 κάϑετος 
ἡ A4, καὶ τῷ τῆς ΓΖ πρὸς 48 λόγῳ ὃ αὐτὸς ἔστω 
15 ὁ τῆς ΓΗ͂ πρὸς ΗΒ. καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AH. φανερὸν 
δή, ὅτι ἢ ΑΗ ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 
πάλιν δὴ ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τοῦ ἄξονος 
τὸ H, καὶ γεγονέτω, καὶ ἤχϑω 7) 4H ἐφαπτομένη. καὶ 
κάϑετος ἤχϑω ἡ 421. κατὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἔσται, ὡς ἡ 
20 ΓΗ πρὸς HB, οὕτως ἡ lI πρὸς 418. καί ἐστι δο- 
ϑεῖσα ἡ ΒΓ’ δοθὲν ἄρα τὸ 4. καί ἐστιν ὀρθὴ ἡ 
414: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ 4.4. ϑέσει δὲ καὶ ἡ τομή" 
δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ H: ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ 4Η. 
συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ὑποκείσϑω τὰ μὲν ἄλλα 
25 τὰ αὐτά, καὶ τῷ τῆς ΓΗ πρὸς ΗΒ λόγῳ ὃ αὐτὸς 
πεποιήσϑω ὁ τῆς ΓΖ πρὸς 418, καὶ ὀρϑὴ ἤχϑω 7) 4 A, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4H. φανερὸν δή, ὅτι ἡ 4 H ποιεῖ τὸ 
πρόβλημα, καὶ ὅτι ἀπὸ τοῦ H ἀχϑήσεται ἑτέρα ἐφαπ- 
τομένη τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη. 


8. 4B] AB V; corr. p. 21. BI'] BI'4 V; corr. Halley 
(T^ B). 24. δή) δέ Halley. . 
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primum in sectione sit ut 4, οὐ factum sit, sitque 
contingens 44 H, et perpendicularis ducatur 4 7i, irans- 
uersum autem figurae latus sit BI. erit igitur 
[L 36] D4:4B — UH: HB. uerum ratio ΓΖ: 4B 
data est [dat. 1]; nam utraque data est; itaque etiam 
ratio ΓΗ͂: HB daia est. et BI' data esi; itaque H 
datum est [dat. 7]. uerum etiam 4 datum est; ergo 
AH positione data est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: ab 44 perpendicularis ducatur 
44, sitque lH: HB -—LD4:24B, eti ducatur AH. 
manifestum igitur [I, 34], rectam 4 H sectionem con- 
lingere. 

iam rursus in axe 810 datum punctum H, et factum 
sit, et 4H contingens ducta sit, ducaturque perpendi- 
eularis 4124. eadem igitur de causa [I, 36] erit 
DH:HB-U4:424B. οὐ BI'data est; itaque Z1 
datum est [dat. 7] οὐ 21.4 perpendicularis erecta 
esi; itaque 41.4 positione data est [dat. 20]. uerum 
etiam sectio positione data est; ilaque 44 datum est 
[dat. 2D]. uerum etiam H; ergo 4H positione data 
est [dat. 26]. 

componetur hoc modo: supponantur cetera eadem, 
et fiat D4:4B -- ΓΗ͂ : HB, perpendicularisque 
erigatur 21.4, et ducatur 4H. manifestum igitur, 
rectam 44H problema efficere (I, 34], οὐ ab H aliam 
rectam seclionem contingentem ad alteram partem 
duci posse. 

iisdem suppositis datum punctum X in spatio 
intra angulum EZ posito sit, et oporteat a Καὶ 
rectam ducere sectionem contingentem, factum sit, 
sitque K 4, et ducta KO producatur, ponatur- 
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τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον 
ἐν τῷ ἐντὸς τῆς ὑπὸ τῶν ΕΘΖ γωνίας τόπῳ τὸ K, 
καὶ δέον ἔστω ἀπὸ τοῦ Κὶ ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς 
τομῆς. γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ΚΑ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ ΚΘ ἐκβεβλήσθω, καὶ κείσϑω τῇ 46Θ ἴση ἡ ΘΝ' 
πάντα ἄρα δοϑέντα. ἔσται δὴ καὶ ἡ ΑΝ δοϑεῖσα. 
ἤχϑω δὴ τεταγμένως ἡ 4M ἐπὶ τὴν ΜΝ' ἔσται δὴ 
καί, Og ἡ NK πρὸς ΚΑ, οὕτως ἡ ΜΝ πρὸς ΜΑ. 
λόγος δὲ τῆς NK πρὸς K.4 δοϑείς’ λόγος ἄρα καὶ 
τῆς ΝΜ πρὸς ΜΑ δοθείς. καί ἐστι δοϑὲν τὸ f 
δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ M. καὶ [παρατεταγμένως] ἀνῆκται 
ἣ MA τῇ κατὰ τὸ 44Ἅ ἐφαπτομένῃ παράλληλος᾽ Gs 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΜΑ͂. ϑέσει δὲ καὶ ἢ 4.48 τομή᾽ δοϑὲν 
ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ K δοϑέν᾽ δοϑεῖσα ἄρα ἡ AK. 

συντεθϑήσεται δὴ οὕτως" ὑποκχείσϑω τὰ μὲν ἄλλα 
τὰ αὐτὰ καὶ τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ K, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
1; ΚΘ ἐκβεβλήσϑω, καὶ τῇ 0.4 ἴση κείσδϑω ἡ ΘΝ, 
καὶ πεποιήσϑω ὡς ἡ NK πρὸς ΚΑ, οὕτως ἡ NM 
πρὸς MA, καὶ τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ M.A, xol ἐπεξεύχϑω ἡ ΚΑ, 7 K A ἄρα ἐφάπ- 
τεται τῆς τομῆς. 

καὶ φανερόν, ὅτι καὶ ἑτέρα ἀχϑήσεται ἀπὸ τοῦ Καὶ 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἐπὶ τὰ ἕτερα μέρη. 

τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον 
ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων τῶν περιεχουσῶν τὴν τομὴν 
τὸ Ζ, καὶ δέον ἔστω ἀγαγεῖν ἀπὸ τοῦ Ζ ἐφαπτομένην 
τῆς τομῆς. καὶ γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ZAE, καὶ διὰ 


2. ἐν τῷ] om. V; corr. p (ἐντός om.). 9. καὶ τῆς] bis V 

(in extr. et init, uers.); corr. pvc. 10. ΜΔ] MA VY; corr. p. 
li. παφατεταγμένως] deleo. 1ὅ. δή] p, δὲ V, Halley. 17. 
καὶ — κείσϑω) om. V; ego addidi praeeuntibus Memo et Halleio. 
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que ΘΝ — 40; itaque omnia data erunt. quare 
eliam AN daia erit. iam ordinate ducatur 4M 
ad MN; erit igitur etam NK: K4-— MN:MA 
[I, 36]. uerum ratio NK: K.4 data est [dat. 1]; ita- 
que etiam ratio N M: M.4 data est. et 4 datum est 
[dat. 25]; itaque etiam .M datum est [dat. 27]. et 
M. rectae in 44 contingenti parallela ducta est; ita- 
que positione data est M4 [dat. 28]. uerum etiam 
sectio 44.4 B positione data est; itaque 44 datum est 
(dat. 25]. uerum etiam K datum est; ergo 44K data 
est [dat. 26]. | 

componetur hoc modo: supponantur cetera eadem 
οὐ datum punctum K, et ducta Κα Θ producatur, pona- 
turque ΘΝ — 0.4, ei fiai NK: KA4— ΝΜ: ΜΗ, 
rectaeque in .4 contingenti parallela ducatur M A, 
ducaturque K 4. ergo K.4 sectionem contingit [I, 34]. 

ei manifestum est, eiiam aliam rectam a K sec- 
lionem contingentem ad alteram partem duci posse. 

iisdem suppositis datum punctum Z in altera 


- asymptotarum sit, quae sectionem continent, et oporteat 


& Z rectam seelionem contin- 
P gentem ducere. οὐ sit factum, 

sitque Z.4 E, et per 4 rectae ΕΘ 

parallela dueatur 4. erit igi- 

tur 4/60 «- 42 [Eucl VI, 2], 

quoniam etiam 

ZA -— AE [prop. III]. 

et ZO data est; itaque 7/ datum 
est [dat. 7]. οὐ per datum punctum z/ rectae E 
positione datae parallela ducta est 7/44; itaque ΖΑ͂ 
positione data est [dat. 28]. uerum etiam sectio 


ru 
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τοῦ 4 τῇ ΕΘ παράλληλος ἤχϑω ἡ 44 ἔσται δὴ 
ἴση ἡ 40 τῇ 42, ἐπεὶ καὶ ἡ ZA τῇ AE ἴση ἐστί. 
καί ἐστι δοϑεῖσα ἢ ΖΘ' δοϑὲν ἄρα τὸ 4. καὶ διὰ 
δεδομένου τοῦ 4 παρὰ ϑέσει τὴν ΕΘ παράλληλος 
ἧκται ἡ 44. ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ 4.4. ϑέσει δὲ καὶ 
ἢ vow: δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ |(£' ϑέσει 
ἄρα ἡ ZAE. 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ἔστω 7 τομὴ ἡ 48, καὶ 
αἱ ΕΘ, ΘΖ ἀσύμπτωτοι, καὶ τὸ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ 


10 μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων τῶν περιεχουσῶν τὴν τομὴν τὸ 
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Z, xal τετμήσϑω ἡ ZO δίχα κατὰ τὸ 4, xal διὰ τοῦ 
4 τῇ ΘΕ παράλληλος ἤχϑω ἡ 44, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 
ZA. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ Ζ4 τῇ 40, ἴση ἄρα καὶ 
ἡ ΖΑ τῇ AE. ὥστε διὰ τὰ προδεδειγμένα ἡ ZAE 
ἐφάπτεται τῆς τομῆς. 

τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω τὸ δοϑὲν σημεῖον 
ἐν τῷ ὑπὸ τὴν γωνίαν τὴν ἑξῆς τόπῳ τῶν περιεχου- 
σῶν τὴν τομήν. καὶ ἔστω τὸ Κ' δεῖ δὴ ἀπὸ τοὺ Καὶ 
ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς. καὶ γεγονέτω, καὶ 
ἔστω 7 KA, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ KO ἐκβεβλήσϑω" 
ἔσται δὴ ϑέσει. ἐὰν δὴ ἐπὶ τῆς τομῆς ληφϑῇ δοϑὲν 
σημεῖον τὸ I', καὶ διὰ τοῦ Γ' τῇ ΚΘ παράλληλος 
ἀχϑῇ ἡ I4, ἔσται ϑέσει. καὶ ἐὰν τμηϑῇ ἡ L4 δίχα 
κατὰ τὸ E, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΘΕ ἐκβληϑῇ, ἔσται 
ϑέσει διάμετρος οὖσα συξυγὴς τῇ ΚΘ. κείσϑω δὴ 
τῇ ΒΘ ἴση ἡ ΘΗ, καὶ διὰ τοῦ 4 τῇ ΒΘ παράλληλος 
ἤχϑω 9" Α4’ ἔσται δὴ διὰ τὸ εἶναι τὰ ΚΑ, BH 
συξυγεῖς διαμέτρους xal ἐφαπτομένην τὴν AK καὶ 
τὴν 4.4 ἀχϑεῖσαν παρὰ τὴν BH τὸ ὑπὸ τῶν ΚΘΑ 


8. δη7 », δέ V. 10. τῶν 7 (410.) καί Vp; corr. Comm. 14. ZAE] 
scripsi, Z4 Vp. 24. ΘΕ] ΘΕΑ͂ V;corr.Memus; ΘΕ Β ο, EBO p. 
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positione data est; quare 4/ datum est [dat. 25]. uerum 
eliam Z datum esi; ergo positione data est ZAE 
(dat. 26]. 

componetur hoe modo: sit 4B sectio, et ΕΘ, ΘΖ 
asymptotae, οὐ datum punctum Z in altera asym- 
ptotarum sectionem continentium positum, secetur- 
que in 4 in duas partes aequales ΖΘ, et per 4 rectae 
ΘΕ parallela ducatur 4424, ducaturque Z4. et quon- 
jam est Ζ 4 — 210, erit etiam Z4 — AE [Eucl. VI, 2]. 
ergo propter ea, quae supra demonstrauimus [prop. IX], 
Z.4 E sectionem contingit. 

iisdem suppositis datum punctum in spatio sub 
angulo posito, qui deinceps est rectis sectionem con- 
tinentibus, positum sit, et sit K. oportet igitur a Καὶ 
rectam | sectionem 
contingentem  du- 
cere. οὐ factum sit, 
sitque K 4, et ducta 
ΚΘ producatur; ita- 
que positione data 
erit [dat. 26]. si 
igitur in sectione 
datum punctum Γ΄ sumitur, et per I'rectae KO par- 
allela ducitur I'Z/, positione data erit [dat. 28]. et 
si I'4 in E in duas partes aequales secatur, ductaque 
6G E producitur, positione data erit [dat. 7, 26], et dia- 
metrus erii cum KO coniugata [I def. 6]. ponatur 
igitur ΘΗ — BO, et per .4 rectae BO parallela 
ducatur 4.14. itaque quonim K^, BH diametri 
coniugatae sunt, et 4K conlingens, 4.4 autem rectae 
BH parallela, erit [I, 38; deff. alt. 3] K05«04 
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ἴσον τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ ΒΗ εἴδους. δοϑὲν 
ἄρα τὸ ὑπὸ KO 4. καί ἐστι δοϑεῖσα ἡ ΚΘ' δοϑεῖσα 
ἄρα καὶ y ΘΙ. ἀλλὰ καὶ τῇ ϑέσει' καί ἐστι δοϑὲν 
τὸ O0: δοϑὲν ἄρα καὶ τὸ 4. καὶ διὰ τοῦ 4 παρὰ 
ϑέσει τὴν BH ἧκται ἡ A4 ϑέσει ἄρα ἡ 4.4. ϑέσει 
δὲ καὶ ἢ τομή᾽ δοϑὲν ἄρα τὸ 4. ἀλλὰ καὶ τὸ Kc 
ϑέσει ἄρα ἡ AK. 

συντεθϑήσεται δὴ οὕτως: ὑποκείσϑω τὰ μὲν ἄλλα 
τὰ αὐτά, τὸ δὲ δοϑὲν σημεῖον τὸ K ἐν τῷ προειρη- 
μένῳ τόπῳ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ ΚΘ ἐκβεβλήσϑω, καὶ 
εἰλήφϑω τι σημεῖον τὸ I', καὶ τῇ ΚΘ παράλληλος 
ἤχϑω ἡ ΓΩ͂, καὶ τετμήσϑω ἡ ΓΖ δίχα và E, καὶ 
ἐπιξευχϑεῖδα ἡ EO ἐκβεβλήσθω, καὶ τῇ BO iom 
κείδσϑω ἡ OH: 45 ἄρα ΗΒ πλαγία διάμετρός ἐστι 
συξυγὴς τῇ KO. κείσϑω δὴ τῷ τετάρτῳ τοῦ παρὰ 
τὴν ΒΗ εἴδους ἴδον τὸ ὑπὸ ΚΘΑ, καὶ διὰ τοῦ A4 
τῇ BH παράλληλος ἤχϑω ἡ 444, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 
ΚΑ φανερὸν δή, ὅτι ἢ K.4 ἐφάπτεται τῆς τομῆς 
διὰ τὴν ἀντιστροφὴν τοῦ ϑεωρήματος. 

ἐὰν δὲ ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν ZOII δοϑῇ, ἀδύ- 
νατον ἔσται τὸ πρόβλημα. ἡ γὰρ ἐφαπτομένη τεμεῖ 
τὴν ΗΘ. ὥστε συμπεσεῖται ἑκατέρᾳ τῶν ZOII' ὅπερ 
ἀδύνατον διὰ τὰ δεδειγμένα ἐν τῷ λα΄ τοῦ πρώτου καὶ 
ἐν τῷ τρίτῳ τούτου τοῦ βιβλίου. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω 7 τομὴ ἔλλειψις, τὸ 
δὲ δοϑὲν σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ 4, καὶ δέον ἔστω 
ἀπὸ τοῦ 44 ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς. γεγονέτω, 
καὶ ἔστω ἡ AH, καὶ τεταγμένως ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸν 
BI ἄξονα ἤχϑω ἡ 44] ἔσται δὴ δοϑὲν τὸ 244, καὶ 


8. δή) δέ Halley. 19. ἀναστροφήν Vp; corr. Halley. τοῦ 
λη΄ ϑεωρήματος τοῦ πρώτου βιβλίου Halley cum Commandino. 
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quartae parti figurae ad B.H adplicatae aequale. itaque 
K0 »« 0.4 datum est. et ΚΘ dala est [dat. 26]; 
itaque etiam 64 data est [dat. 57]. uerum etiam 
positione data est; et € datum est; itaque etiam 4 
datum est [dat. 27]. et per 4 rectae BH positione 
datae parallela ducta est 44; itaque 4.44 positione 
data est [dat. 28]. uerum etiam sectio positione data 
esi; itaque .4 datum est [dat. 25] uerum etiam Καὶ 
datum est; ergo 44K positione data est [dat. 26]. 
componetur hoc modo: cetera eadem supponantur, 
datum autem punctum K in spatio positum, quod 
significauimus, et ducia K6 producatur, sumaturque 
punctum aliquod Γ᾽, et rectae K6 parallela ducatur 
ΓΖ, seceturque in E in duas partes aequales ΓΖ, et 
ducta EG producatur, ponaturque 6H — ΒΘ: itaque 
HB diametrus iransuersa est cum ΚΘ.Ζ coniugata 
[I def. 6]. ponatur igitur K »« 0.4 quariae parti 
figurae ad BH adplicatae aequale, et per 41 rectae 
BH parallela dueatur 4.4, ducaturque Καὶ 4.  mani- 
festum igitur propter conuersionem theorematis supra 
citati [I, 38], rectam K 4 sectionem contingere. 

- 8Sin punctum in spatio inter ΖΘ, ΘΙ posito datum 
erit, problema effici non poterit. nam recta contingens 
rectam HO secabit; quare eum utraque ZO, OII 
concidet; quod fieri non potest propter ea, quae 
demonsitrauimus in prop. XXXI libri primi et in tertia 
huius libn. 

Iisdem suppositis sectio ellipsis sib datumque 
punctum .4 in seclione positum, et oporteat ab 4 
rectam seclionem contingentem ducere. factum sit, 
sitque ΑΗ, et ab 4 ad axem BI ordinate ducatur 
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ἔσται, ὡς ἡ l4 πρὸς 4B, οὕτως ἡ ΓΗ πρὸς HB. 
καί ἐστι λόγος τῆς ΓΖ πρὸς 48 δοϑείς" λόγος ἄρα 
καὶ τῆς ΓΗ πρὸς ΗΒ δοϑείς. δοϑὲν ἄρα τὸ Η. ἀλλὰ 
καὶ τὸ 4' ϑέσει ἄρα ἐστὶν ἡ ΑΗ. 

ὅ συντεϑήσεται δὴ οὕτως' ἤχϑω κάϑετος ἡ 44, 
καὶ τῷ τῆς ΓΖ πρὸς 48 λόγῳ ὃ αὐτὸς ἔστω ὃ τῆς 
ΓΗ πρὸς HB, καὶ 
ἐπεξεύλχϑω ἡ AH. 
φανερὸν δή, ὅτι 

1072 AH ἐφάπτεται, 
ὥσπερ xal ἐπὶ τῆς 
ὑπερβολῆς. 

ἔστω δὴ πάλιν τὸ δοϑὲν σημεῖον τὸ K, καὶ δέον 
ἔστω ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην. γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ 

15 ΚΑ, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ Κ4Θ ἐπὶ τὸ Θ κέντρον ἐκ- 
βεβλήσϑω ἐπὶ τὸ Ν' ἔσται δὴ θέσει. καὶ ἐὰν ἀχϑῇ 
ἡ AM τεταγμένως, ἔσται ὡς 9 NK πρὸς ΚΑ, οὕτως 
ἡ. ΝΜ πρὸς MA. λόγος δὲ τῆς ΚΝ πρὸς ΚΑ 
δοθείς" λόγος ἄρα καὶ τῆς ΜΝ πρὸς 4Μ δοϑείς. 

20 δοϑὲν ἄρα τὸ M. καὶ ἀνῆκται ἡ M^ παράλλη- 
Aog γάρ ἐστι τῇ κατὰ τὸ 4 ἐφαπτομένῃ ϑέσει ἄρα 
ἢ MA. δοθὲν ἄρα vo 4. ἀλλα καὶ τὸ K^ ϑέσει 
ἄρα ἡ ΚΑ. 

ἡ δὲ σύνϑεσις ἡ αὐτὴ τῇ πρὸ αὐτοῦ. 


, 


25 v. 
Τῆς δοϑείσης κώνου τομῆς ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν, 
ἥτις πρὸς τῷ ἄξονι γωνίαν ποιήσει ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ 
ἴσην τῇ δοθείσῃ ὀξείᾳ γωνίᾳ. 


5. δή] δέ Halley. 
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44; iaque Ζ datum est [dat. 28, 25], eritque [I, 36] 
D4:4B-—DH:HB. et ratio ΓΖ : 48 data 
est [dat. 1]; itaque etiam ratio ΓΗ͂: HB data est. 
quare H datum est. uerum etiam 4 datum est. 
ergo positione data est 4H [dat. 26]. 

componetur hoc modo: ducatur perpendicularis 
A44, silque lH: HB—I04:4B, et ducatur AH. 
manifestum igitur, ut in hyperbola, rectam 4 H con- 
tingere [I, 34].' 

iam rursus datum punctum sit K, et oporteat con- 
ütngeniem ducere. factum sit, sitque K 4, et ducta 
ad centrum € recta K 4 € ad IN producatur; positione 
igitur data erit [dat. 26]. et si 44M ordinate duci- 
iur, ert NM: M4 — NK:KA [I, 86]. uerum 
ratio KN:K^4 data est [dat. 1]; quare etiam ratio 
MN:.4M data est. itaque M datum est [dat. 1]. 
eb erecta") est M 4; rectae enim in 4 contingenti 
parallela est. itaque M.4 positione data est [dat. 29]. 
quare 44 datum est [dat. 20]. uerum etiam K datum 
est. ergo K 4 positione data est [dat. 26]. 

compositio autem eadem est ac in praecedenti [I, 34]. 


L. 

Datam coni sectionem contingentem ducere rectam, 
quae ad axem ad easdem partes, in quibus est seclio, 
angulum efficiat dato angulo acuto aequalem. 

coni seclio prius sit parabola, cuius axis sii 48. 
oportet igitur sectionem contingentem rectam ducere, 
quae ad axem 4B ad easdem partes, in quibus est 
sectio, angulum efficiat dato angulo acuto aequalem. 


1) Sc. in dato angulo. 
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ἔστω κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, ἧς ἄξων ὃ 
AB: δεῖ δὴ ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην τῆς τομῆς, ἥτις 
πρὸς τῷ 488 ἄξονι γωνίαν ποιήσει ἐπὶ τὰ αὐτὰ τῇ 
τομῇ ἴσην τῇ δοθείσῃ ὀξείᾳ. 

δ γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ΓΖ δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ BAT γωνία. ἤχϑω κάϑετος ἡ BI" ἔστι δὴ καὶ 
7 πρὸς τῷ B δοθεῖσα. λόγος ἄρα τῆς 48 πρὸς ΒΓ 
δοϑείς. τῆς δὲ Bz1 πρὸς B.4 λόγος ἐστὶ OoOcíg: καὶ 
τῆς 4B ἄρα πρὸς ΒΓ λόγος ἐστὶ δοϑείς. καί ἐστι 

10 δοϑεῖσα ἡ πρὸς τῷ Β γωνία' δοϑεῖσα ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 
BAI. καί ἐστι πρὸς ϑέσει τῇ ΒΑ καὶ δοϑέντι τῷ 
4' ϑέσει ἄρα ἡ D'4. ϑέσει δὲ καὶ ἡ vous δοϑὲν 
ἄρα τὸ I. καὶ ἐφάπτεται ἡ ld: ϑέσει ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ. 

15 Ἐσυντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως' ἔστω 7 
δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, ἧς ἄξων ὃ 
AB, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία ὀξεῖα ἡ ὑπὸ ΕΖΗ, καὶ εἰ- 
λήφϑω σημεῖον ἐπὶ τῆς ΕΖ τὸ E, καὶ κάϑετος ἤχϑω 

.q EH, καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ZH τῷ Θ, καὶ ἐπεξεύχϑω 

90 ἡ OE, καὶ τῇ ὑπὸ τῶν HO E γωνίᾳ ἴση συνεστάτω 
ἡ ὑπὸ τῶν BALD, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΒΓ, καὶ τῇ 
BA ἴση κείσϑω ἡ 444, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΖ. ἐφαπ- 
τομένη ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ τῆς τομῆς. 

λέγω δή, ὅτι ἡ ὑπὸ τῶν IB τῇ ὑπὸ τῶν ΕΖΗ 

26 ἐστιν ἴση. 

ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς ἡ ΖΗ πρὸς HO, οὕτως ἡ 4B 
πρὸς ΒΑ, ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ ΘΗ πρὸς ΗΕ, οὕτως ἡ 
AB πρὸς ΒΓ, δι᾽’ ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ ZH πρὸς 
ΗΕ, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ. καί εἰσιν ὀρϑαὶ αἵ 


6. δή] δέ Vp; corr. Halley. 
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factum sit, sitque I'Z/; itaque ( ΒΩ Γ' datus est. 
perpendieularis ducatur BI'; itaque etiam. angulus ad 
B positus datus est. quare ratio ZB: ΒΓ data est 
[dat. 40]. uerum ratio ΒΖ: ΒΑ data est [dat. 1]. 


PA 
Ζ o ΖΧ 


itaque etiam ratio 4B: ΒΓ data est [dat. 8]. οἱ 
angulus ad B positus datus est; quare etiam / B.AI' 
datus est [dat. 41]. οὖ ad rectam B4 positione 
datam punctumque datum .4 positus est; ilaque 
. I'4 positione data est [dat. 20]. uerum etiam sectio 
positione data est; itaque I' datum est [dat. 25]. et 
ΓΖ contingit; ergo ΓΩ͂ positione data est. 
componetur problema hoc modo: sit data coni 
seclio prius parabola, cuius axis sit 418, angulus 
aulem acutus datus sii EZH, sumaturque in EZ 
punctum E, et perpendicularis ducatur EH, secetur- 
que ZH in Θ in duas partes aequales, eti ducatur 
O E,.construatur autem ( B.4I'-— HO E, et perpen- 
dicularis ducatur BI, ponaturque 471 — ΒΩ, et du- 
eatur ΓΖ. itaque ΓΖ sectionem contingit [I, 35]. 
iam dico, esse ( I'4 B — EZH. 
nam quoniam est ZH: HO — 4B: B4, et 
[Eucl. VI, 2] etiam 8H: HE — AB: BI', ex aequo 


Apollonius, ed. Heiberg. 19 
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πρὸς τοῖς H, B γωνίαι" ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ Z γωνία 
τῇ 4 γωνίᾳ. 

Ἔστω ἡἣ τομὴ ὑπερβολή, καὶ γεγονέτω, καὶ ἔστω 
ἐφαπτομένη ἡ ΓΩ͂, καὶ εἰλήφϑω τὸ κέντρον τῆς τομῆς 
τὸ X, xol ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΧ καὶ κάϑετος 7 ΓΕ" λόγος 
ἄρα τοῦ ὑπὸ τῶν ΧΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ δοϑείς᾽ 
ὁ αὐτὸς γάρ ἐστι τῷ τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν. 
τοῦ δὲ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ λόγος ἐστὶ 
δοϑείς' δοϑεῖσα γὰρ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ I4 E, AEI. 
10 λόγος ἄρα καὶ τοῦ ὑπὸ ΧΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E44 

δοϑείς ὥστε καὶ τῆς ΧΕ πρὸς Εδ λόγος ἐστὶ 

δοϑείς. καὶ δοθεῖσα ἡ πρὸς τῷ Ε' δοϑεῖσα ἄρα καὶ 

ἡ πρὸς τῷ X. πρὸς δὴ ϑέσει εὐθείᾳ τῇ XE καὶ 

δοϑέντι τῷ X διῆκταί τις ἡ ΓΧ ἐν δεδομένῃ yovía: 
15 ϑέσει ἄρα ἡ ΓΧ. ϑέσει δὲ καὶ ἡ τομή᾽ δοϑὲν ἄρα 

τὸ I. καὶ διῆκται ἐφαπτομένη ἡ If ϑέσει ἄρα 

ἡ I4. 

ἤχϑω ἀσύμπτωτος τῆς τομῆς ἡ ΖΧ' ἡ ΓΩ͂ ἄρα 
ἐχβληϑεῖσα συμπεσεῖται τῇ ἀσυμπτώτῳ. συμπιπτέτω 
20 κατὰ vo Z. μείξων ἄρα ἔσται ἡ ὑπὸ Ζ24 Ε γωνία 
τῆς ὑπὸ ΖΧΖΩ. δεήσει ἄρα εἰς τὴν σύνϑεσιν τὴν 
δεδομένην ὀξεῖαν γωνίαν “μείξονα εἶναι τῆς ἡμισείας 
τῆς περιεχομένης ὑπὸ τῶν ἀσυμπτώτων. 
συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως’ ἔστω ἡ μὲν 
2ὅ δοϑεῖσα ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὃ AB, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ 

ΧΖ, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ὀξεῖα μείξων οὖσα τῆς ὑπὸ 

τῶν AXZ ἡ ὑπὸ ΚΘΗ, καὶ ἔστω τῇ ὑπὸ τῶν AXZ 

ἴση ἡ ὑπὸ ΚΘΑ, xal ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 τῇ 4B πρὸς 
ὀρθὰς ἡ 4Ζ, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς HO τὸ 


Q 


1. ἴσῃ] εἴση V; corr. ΟΥΡ. 
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est [Eucl. V, 20] ZH: HE-— 4B: ΒΓ. et anguli 
ad H, B positi recti sunt; ergo { Z — ( 4 [Eucl. VI, 6]. 

Iam sit data sectio hyperbola, et sit factum, con- 
tüngatque ΓΖ, et sumatur X centrum sectionis, du- 
eaturque I'X et perpendicularis I'E; itaque ratio 
XE? ΕΖ: EI? data esi; eadem enim est ac ratio 
lateris transuersi ad rectum [1,37]. data autem ratio 
ΓΕΞ: ΕΔ" [dat. 40, 50]; nam uterque angulus I'ZE, 
A4 EI datus est. itaque etiam ratio XE »« Ez : Ezf* 
data est [dat. 8]; quare etiam ratio XE: ΕΖ data 
esf [Eucl. VI, 1] et angulus ad E positus datus 
esi; itaque eliam 
angulus ad X po- 
situs [dat. 8, 41]. 
itaque ad rectam 
X E positione datam 
punctumque datum 
X in angulo dato 
ducta est recta I'X; 
IX igitur positione 
data est [dat. 29]. 
uerum etiam sectio positione data est; itaque I' datum 
est [dat. 25]. et If contingens ducta est; ergo ΓΖ 
positione data est. 

ducatur asymptota sectionis ZX; ΓΖ igitur pro- 
ducta cum asymptota concurret [prop. III]. concurrat 
in Z. itaque erit ( Z4E ^ ZXA [Eucl. I, 16]. ad 
compositionem igitur necesse erit, angulum acutum 
datum maiorem esse dimidio angulo ab asymptotis 
comprehenso. 


eomponetur problema hoc modo: sit data hyper- 
19* 


Ζ 
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Ἢ, καὶ ἤχϑω ἀπ᾽ αὐτοῦ ἐπὶ τὴν OK κάϑετος ἡ HK. 


10 


15 


20 


^ 95 


ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ZXA τῇ ὑπὸ 4ΘΚ, εἰσὶ 
δὲ καὶ αἱ πρὸς τοῖς 4, K γωνέαι ὀρϑαί, ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ X4 πρὸς 4Ζ, ἡ ΘΚ πρὸς ΚΑ. ἡ δὲ ΘΚ πρὸς 
ΚΑ μείξονα λέγον ἔχει ἥπερ πρὸς τὴν ΗΚ' καὶ ἡ ΧΑ 
πρὸς 42 ἄρα μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ * ΘΚ πρὸς 
ΚΗ. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ X4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ζ μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ KH. ὡς 
ὃὲ τὸ ἀπὸ ΧΑ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ AZ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν" καὶ ἡ πλαγία ἄρα πρὸς τὴν ὀρϑίαν μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ. ἐὰν 
δὴ ποιήσωμεν, ὡς τὸ ἀπὸ ΧΑ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ζ, οὕτως 
ἄλλο τι πρὸς τὸ ἀπὸ KH, μεῖξον ἔσται τοῦ. ἀπὸ ΘΚ. 
ἔστω τὸ ὑπὸ ΜΚΘ' καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ HM. ἐπεὶ 
οὖν μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ ΜΚ τοῦ ὑπὸ MKO, τὸ ἄρα 
ἀπὸ MK πρὸς τὸ ἀπὸ KH μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ 
τὸ ὑπὸ ΜΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ, τουτέστι τὸ ἀπὸ XA 
πρὸς τὸ ἀπὸ .4Z. καὶ ἐὰν ποιήσωμεν, ὡς τὸ ἀπὸ 


MK πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΧΑ πρὸς ἄλλο 


τι, ἔσται πρὸς ἔλαττον τοῦ ἀπὸ 4Ζ2' καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 
X ἐπὶ τὸ ληφϑὲν σημεῖον ἐπιξευγνυμένη εὐθεῖα ὅμοια 
ποιήσει τὰ τρίγωνα, καὶ διὰ τοῦτο μείζων ἐστὶν ἡ 
ὑπὸ ΖΧ4 τῆς ὑπὸ HMK. κείσϑω δὴ τῇ ὑπὸ HMK 
ἴση ἡ ὑπὸ AXI* ἡ ἄρα XI τεμεῖ τὴν τομήν. τεμ- 
νέτω κατὰ τὸ Γ, καὶ ἀπὸ τοῦ ID' ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ ΓΖά, καὶ κάϑετος ἡ ΓΕ ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΓΧΕ τρίγωνον τῷ ΗΜΚ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ 
ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ἀπο ΕΓ,, τὸ ἀπὸ ΜΚ πρὸς vo ἀπὸ 


.. 16. τοῦ] po, corr. ex τό m. 1 V. 20. AZ] c, 4Z uel 44 
littera Z obscura) V; 44“ vp. 836. ὅμοια cv et, ut uidetur, 
; Corr, p. 
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bola, cuius axis sib 4B, asymptota autem XZ, et 
datus angulus acutus ΚΘΗ» A4XZ, οἱ sit 

L K04 — AXZ, 
ducaturque ab 4 ad 4B perpendicularis 4Z, in ΗΘ 
autem punctum aliquod sumatur H, ducaturque ab 
eo ad 6 K perpendicularis HK. iam quoniam est 

LZXA — 40K, 
el etiam anguli ad 4, K positi recti sunt, erit 

X4:4Z—0K:KA [Eucl. VI, 4]. 
est autem 9K: K47 OK:KH [Eucl. V, 8]. itaque 
eliam X4: 432; OK: KH. quare etiam 
ΧΑ53: 4323. ΘΚ": KH*. 

est autem, αὖ X 4*: 4Ζ5, ita latus transuersum ad 
rectum [prop. I]; quare etiam latus transuersum ad 


latus rectum maiorem rationem habet quam 9 K? : K H*. 
iaque si fecerimus, ut Χ 45: 4Z?, ita aliam magni- 
tudinem ad K H?, ea maior erit quam 6 K? [Eucl. V, 8].- 
siti MK »« KO, et ducatur HM. iam quoniam est 
ΜΚ» MK »« ΚΘ, erit [Eucl. V, 8] 

MK':KH'» MK»«K0:KH*, 
hoc est MK?: ΚΗ» X4*: AZ*. οὐ 81 fecerimus, 


In Vvc figurae huic adiectae sunt VI rectae totidemque 
rectangula, quae quid sibi uelint, in praefatione exponam ; om. p. 


10 


15 
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KH. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τό 
τε ὑπὸ ΧΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ καὶ τὸ ὑπὸ ΜΚΘ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΗ. καὶ ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΕ πρὸς 
τὸ ὑπο ΧΕΖ, τὸ ἀπὸ ΗΚ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΚΘ' δι᾽ 
ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ ὑπὸ ΧΕΖ, τὸ ἀπὸ 
ΜΚ πρὸς τὸ ὑπὸ ΜΚΘ. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΧΕ πρὸς 
ΕΖ, ἡ ΜΚ πρὸς ΚΘ. ἦν δὲ καί, ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
ΕΧ, ἡ ΗΚ πρὸς KM: δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ ΓΕ πρὸς 
E4,7 ΗΚ πρὸς ΚΘ. καί εἰσιν ὀρϑαὶ αἱ πρὸς τοῖς 
E, K γωνίαι" ἴση ἄρα ἡ πρὸς τῷ 4 γωνία τῇ 
ὑπὸ ΗΘΚ. 

Ἔστω ἡ τομὴ ἔλλειψις, ἧς ἄξων Ó AB. δεῖ δὴ 
ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν τῆς τομῆς, ἥτις πρὸς τῷ ἄξονι 
ἐπὶ ταὐτὰ τῇ τομῇ ἴσην γωνίαν περιέξει τῇ δοϑείσῃ 
ὀξείᾳ γωνίᾳ. 

γεγονέτω, καὶ ἔστω ἡ ΓΖ δοϑεῖσα ἄρα ἐστὶν 1 
ὑπὸ τῶν D44 γωνία. ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΕ λόγος 


Ζ Ζ 


ἄρα τοῦ ἀπὸ τῆς 4E πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ δοϑείς. ἔστω 


20 


κέντρον τῆς τομῆς τὸ X, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΧ. τοῦ 
δὴ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A4EX λόγος ἐστὶ 
δοϑείς' ὃ γὰρ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν᾽ καὶ τοῦ ἀπὸ τῆς Zl E ἄρα πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΔΕΧ 
λόγος ἐστὶ δοϑείς" καὶ τῆς 4E ἄρα πρὸς EX λόγος 


4. πρός] om. V; corr. p. 18. ἥτις] ἢ τῆς V; corr.p. 16. 
7] (alt. om. V; corr. p. — 20. δή] δέ V. corr. 'Halley. 
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ui ΜΚ": ΚΗ", ita X 4* ad aliam magnitudinem, erit 
ad magnitudinem minorem quam 442? [Eucl. V, 8]; 
ei rectià ἃ X ad punctum sumptum ducta triangulos 
similes efficiet [Eucl. VI, 6], et ideo erit 
LZXA» HMK.!) 

ponatur igitur ( Α͂ΧΓ — H MK; XT' igitur sectionem 
secabit [prop. II]. secet in I, et ἃ I' sectionem contin- 
gens ducatur ΓΖ [prop. XLIX], et I'E perpendicularis; 
ilaque triangulus Il'XE triangulo HMK similis est. 
quare XE?: EI? — MK?: KH? [Eucl. VI, 4]. est 
autem etiam, ut latus transuersum ad rectum , ita 
XE» EZ: EI" [L 31] οὐ ΜΚ». KO: ΚΗ". ete 
contrario [Euel. V, 7 coroll] erit 

DE: XE» EA — HK* : MK »« ΚΘ. 
ex aequo igitur [Eucl. V, 20] 

XE!': XE»« ΕΖ — MK?: MK »« ΚΘ. 
quare etiam XE: ΕΖ — MK: ΚΘ. erat autem etiam 
DE:EX-— HK: KM. ex aequo igitur [Eucl. V, 20] 
DE: EZ4-HK:KO0. et anguli ad E, Καὶ positi recti 
sunt; itaque ( Z4 — ΗΘΚ [Eucl. VI, 6]. 

Iam sit sectio ellipsis, cuius axis sit 418. oportet 
igitur rectam .sectionem cohtingentem ducere, quae ad 
axem ad easdem partes, in quibus est sectio, an- 
gulum comprehendat dato angulo acuto aequalem. 

factum sit, sitque 1'7/; itaque ( I'4/4.4 datus est. 
perpendicularis ducatur ΓΕ; itaque ratio Z4 E?: EI 
data est [dat. 1]. sit X centrum sectionis, et ducatur 
I'X. itaque ratio Il'E*: dE»« EX data est; nam 


1) Nam ob similitudinem trianguli HMK eiusque, quem efficit 
recta & X ad sumptum punctum (x) aneta, erit | HMK — AX; 
et [ AXx « AXZ, qui 45 « AZ 
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ἐστὶ δοϑείς. τῆς δὲ 4E πρὸς EI" xol τῆς ΓΕ ἄρα 
πρὸς EX λόγος ἐστὶ δοϑείς. καί ἐστιν ὀρθή ἡ πρὸς 
τῷ Ε' δοθεῖσα ἄρα ἡ πρὸς τῷ X γωνία. καί ἐστι 
πρὸς θέσει καὶ δοϑέντι σημείῳ δοθὲν ἄρα ἐστὶ τὸ 
5 Γ σημεῖον. καὶ ἀπὸ δεδομένου τοῦ Γ' ἐφαπτομένη ἡ 
I4: ϑέσει ἄρα ἡ ΓΖ. 
συντεϑήσεται δὴ τὸ πρόβλημα οὕτως" ἔστω ἡ μὲν 
δοϑεῖσα γωνία ὀξεῖα ἡ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ. καὶ εἰλήφϑω 
ἐπὶ τῆς ΖΗ τὸ Ζ, καὶ κάϑετος ἤχϑω ἡ ZO, καὶ πε- 
10 ποιήσϑω., ὡς ἡ ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν, τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΗΘΚ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΚΖ, 
καὶ ἔστω κέντρον τῆς τομῆς τὸ X, καὶ τῇ ὑπὸ τῶν 
HKZ γωνίᾳ ἴση συνεστάτω ἡ ὑπὸ τῶν AXI, καὶ 
ἤχϑω ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ ΓΖ. λέγω, ὅτι ἡ L4 
15 ποιεῖ τὸ πρόβλημα, τουτέστιν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
τῶν ΓΖ Ε γωνία τῇ ὑπὸ τῶν ΖΗΘ. 
ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς ἡ ΧΕ πρὸς EI, οὕτως ἡ ΚΘ 
πρὸς ΖΘ, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΧΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς EI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΚΘ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ. 
20 ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΕ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
ΖΕΧ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΘ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΚΘΗ’ 
ἑκάτερος γὰρ ὁ αὐτός ἐστι τῷ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὴν 
πλαγίαν. καὶ δι’ ἴσου: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΧΕ πρὸς τὸ 
ὑπὸ XEZ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΚΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΘΚ. 
26 καὶ ὡς ἄρα ἡ ΧΕ πρὸς τὴν ΕΖ, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς 
τὴν OH. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ ΧΕ πρὸς ΓΕ, ἡ ΚΘ 
πρὸς ΖΘ' δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ 4Ε πρὸς ΕΓ, 
οὕτως ἡ ΗΘ πρὸς τὴν ZO. καὶ περὶ ὀρϑὰς γωνίας 
1. Post EI" add. λόγος ἐστὶ δοϑείς p. DTE] XE Vp 


corr. Memus. 19. ἔστω] τό V; correxi praeeunte Halleio 
(del. καὶ τό. 18. HKZ] HZ V; corr. p (HK, KZ). 38. ὁ] 
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eadem est ac ratio lateris recti ad transuersum [I, 31]. 
quare eliam ratio ΖΕ: 4E »« EX data est [dat. 8]. 
itaque etiam ralio 4E: EX data est. uerum ralio 
4E: EI data; quare etiam ratio I'E: EX data est 
[dat. 8]. et angulus ad E positus rectus est; itaque 
angulus ad X positus datus est [dat. 41]. οὐ ad 
rectam positione datam punctumque datum positus 
esi; itaque punctum I' datum est [dat. 29, 25]. et 
a dalo puncto Γ᾽ contingens ducta est ΓΖ; ergo ΓΖ 
positione data est. 

componetur problema hoc modo: sit ΖΗΘ datus 
angulus acutus, . sumaturque in ZH punctum Z, et 
perpendicularis ducatur ZO, fiatque, ut latus rectum 
ad iransuersum, iia ZO? ad HO »« ΘΚ, ducaturque 
KZ, centrum autem sectionis sit X, οὐ construatur 
LA4AXI'-— LL HKZ, ducaturque sectionem contingens 


. I'4 [prop XLIX]. dico, I'Z/ problema efficere, hoc 


est, esse [| ΓΖῈΕ — ΖΗΘ. 

nam quoniam est [Eucl. VI, 4] ΧΕ ΕΓ — K0:Z9, 
erit eliam ΧΕ": EI? — K0*:Z6?, est autem etiam 

DE*: AE» EX — Z0! : KO»c OH; 
uiraque enim eadem est ac ratio lateris recti ad 
iransuersum [T, 37]. et ex aequo [Eucl. V, 20]; erit 
igitur ΧΕ“: XE»« ΕΖ — ΚΘ: HO»«OK. quare 
eliam XE: ΕΖ --., ΚΘ: ΘΗ. est autem etiam 
XE:DIE-—KO:Z90. 

itaque ex aequo [Eucl. V, 20] 4E: ΕΓ — ΗΘ: ΖΘ. 


om. V; corr. p. 94. οὕτως] οὗ Vv, οὕτω p. K6] p, 
ΚΘ uel KO V; ΚΟ ον.  HOK].KHO Vv, τῶν ΚΘ, 8H p; 
corr. Memus. 
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αἴ πλευραὶ &vdAoyov: ἡ ἄρα ὑπὸ DI'4E γωνία τῇ 


᾿ὑπὸ ΖΗΘ γωνίᾳ ἐστὶν ἴση. ἡ I4 ἄρα ποιεῖ τὸ 


10 


15 


20 


2b 


πρόβλημα. 
να΄. 

Τῆς δοϑείσης κώνου τομῆς ἀγαγεῖν ἐφαπτομένην, 
ἥτις πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένῃ διαμέτρῳ ἴδην περι- 
ἕξει γωνίαν τῇ δοθείσῃ ὀξείᾳ. 

ἔστω ἡ δοϑεῖσα κώνου τομὴ πρότερον παραβολή, 
ἧς ἄξων ὃ 48, ἡ δὲ δοθεῖσα γωνία ἡ Θ' δεῖ δὴ 


ἀγαγεῖν τῆς παραβολῆς ἐφαπτομένην, ἥτις μετὰ τῆς. 


ἀπὸ τῆς ἁφῆς διαμέτρου ἴσην περιέξει γωνίαν τῇ 
πρὸς τῷ Θ. 

γεγονέτω, καὶ ἤχϑω ἐφαπτομένη ἡ D'4 ποιοῦσα 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἠγμένῃ διαμέτρῳ τῇ ΕΓ τὴν 
ὑπὸ ΕΓΖ γωνίαν ἴσην τῇ Θ, καὶ συμπιπτέτω ἡ I4 
τῷ ἄξονι κατὰ τὸ 4. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ 
A4 τῇ ED, ἡ ὑπὸ 44Γ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΓΖ ἴση 
ἐστί. δοθεῖσα δὲ ἡ ὑπὸ ΕΓΖ ἴση γάρ ἐστι τῇ Θ᾽ 
δοϑεῖσα ἄρα καὶ y ὑπὸ 447. | 

συντεϑήσεται δὴ οὕτως" ἔστω παραβολή, ἧς ἄξων 
ὁ AB, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία ἡ Θ. ἤχϑω ἐφαπτομένη 
τῆς τομῆς ἡ ΓΩ͂ ποιοῦσα πρὸς τῷ ἄξονι τὴν ὑπὸ τῶν 
4.4Γ γωνίαν loqv τῇ 9, καὶ διὰ τοῦ Γ τῇ 48 παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΕΓ. ἐπεὶ οὖν ἡ O γωνία ἴση ἐστὶ 
τῇ ὑπὸ AAT, ἡ δὲ ὑπὸ AAT ἴση τῇ ὑπὸ ΕΓΖ, καὶ 
ἡ Θ ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΕΓΖ. 

Ἔστω ἡ τομὴ ὑπερβολή, ἧς ἄξων ὁ 48, κέντρον 
δὲ τὸ E, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ ET, ἡ δὲ δοϑεῖσα γωνία 


.7 0] HO V; corr. Memus. 15. ΕΓΖ ET'4 Vi corr. p. 
23. AAT AAT vi corr. p (ΓΖ 4). 
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et latera rectos angulos comprehendentia proportionalia 
suni; itaque / ΓΖ E — ΖΗΘ [Eucl. VI, 6]. ergo ΓΖ 
problema efficit. | 
LI 

Datam coni sectionem contingentem rectam ducere, 
quae cum diametro per punctum contactus ducta an- 
gulum comprehendat dato angulo acuto aequalem. 

data coni sectio prius sit parabola, cuius axis sit 
AB, datus autem angulus sit €. oportet igitur para- 
bolam contingentem rectam ducere, quae cum diametro 
a puncto contactus ducta angulum comprehendat 
angulo € aequalem. 

sib factum, conlingensque ducta sit ΓΖ, ad ΕΓ 
diameirum per punctum contactus ductam angulum 
EI'4 efficiens angulo Θ᾽ aequalem, et ΓΖ cum axe 


concurrat in Ζ΄. iam quoniam 412] rectae EI' par- 
allela est [I, 51 coroll.], erit. ὁ 4 4I' — ΕΓΖ [Eucl. I, 29]. 
uerum /, ΕΓΖ datus est; est enim [, ΕΓΖ — 6; ergo 
eliam ( 441I' datus est. 

componetur hoc modo: sit parabola, cuius axis sit 
48, datus autem angulus sit €. ducatur sectionem 
contingens ΓΖ ad axem efficiens angulum 424 Γ 


Hic quoque figurae adiecta sunt quattuor rectangula rectae- 
que in Vvoc; om. p. 


Q 
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ὀξεῖα ἡ 2. καὶ ἐφαπτομένη ἡ LZ, καὶ ἐπεξεύχϑω 7 
ΓΕ ποιοῦσα τὸ πρόβλημα, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ ΓΗ͂. 
δοϑεὶς ἄρα λόγος ἐστὶ τῆς «πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν᾽ 
ὥστε καὶ τοῦ ὑπὸ ΕΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ. ἐκκείσϑω 
δή τις εὐθεῖα δεδομένη ἡ 
ΖΘ, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς γεγράφ- 
90 κύχλου τμῆμα δεχόμε- 
vov γωνίαν ἴσην τῇ € ἔσται 
ἄρα μεῖξον ἡμικυκλίου. καὶ 
ἀπό τινος σημείου τῶν ἐπὶ A 
τῆς περιφερείας vov Καὶ 
ἤχϑω κάϑετος ἡ Κὶ 4 ποι- 
οὖσα τὸν τοῦ ὑπὸ Ζ4Θ | 
πρὸς τὸ ἀπὸ AK λόγον τὸν αὐτὸν τῷ τῆς πλαγίας 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἴ ΖΚ, ΚΘ. ἐπεὶ 
οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΖΚΘ γωνία τῇ ὑπὸ ΕΓΖ, 
ἀλλὰ καί ἐστιν, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τό 
τε ὑπὸ EH 4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ καὶ τὸ ὑπὸ Ζ4Θ πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, ὅμοιον ἄρα τὸ ΚΖ 4 τρίγωνον τῷ ΕΓΗ 
τριγώνῳ καὶ τὸ ZOK τῷ ΕΓΖ. ὥστε ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 
ΘΖΚ γωνία [τουτέστιν 9 9] τῇ ὑπὸ ΓΕΖ. 
συντεθϑήσεταιν δὴ οὕτως ἔστω T7 μὲν δοϑεῖσα 
ὑπερβολὴ ἡ 4Γ, ἄξων δὲ ὃ AB, κέντρον δὲ τὸ E, 
ἡ δὲ δοθεῖσα ὀξεῖα γωνία ἡ 2, ὃ δὲ δοϑεὶς λόγος 
τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν ὁ αὐτὸς τῷ τῆς X? 


Ζ 8 ^4 


| πρὸς XO, καὶ δίχα τετμήσϑω ἡ "UO κατὰ τὸ T, καὶ 


ἐκκείσϑω δεδομένη εὐθεῖα ἡ ZO, καὶ ἐπ᾽ αὐτῆς γε- 


.14, AK] AK V; corr p. τῷ] τόν V;corr.p. 19. EC'H] 

EI'K V; corr. Comm. 31. ΘΖ K] ZeXK Y; corr. Comm. 

τουτέστιν ἡ 9] del. Comm. |. DEZ] ΕΓΖ, E postea inserta 
m. 1, V; corr. Comm. 28. AI'| po, A e corr, m. 1 V. 
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angulo Θ᾽ aequalem [prop. L], per I' autem rectae 
4B parallela ducatur EI: iain quoniam est - 


ἰ.Θ--ΞΞ44Γ 
et [| 4“Ζ2Γ — ΕΓΖ [Eucl. I, 29], erit etiam 
L 0 — ΕΓΖ. 


Sit seclio hyperbola, cuius axis sit 418, centrum 
autem Εἰ, et asymptoia ET, datus autem angulus 
acutus £) et contingens ΓΖ, ducaturque ΓΕ problema 


LL qf 
—d 


efficiens, et perpendicularis ducatur ΓΗ͂. ralio igitur 
lateris transuersi ad rectum data est; quare etiam 
ratio EH»« ΗΖ: ΓΗ" data est [I, 37]. sumatur 
igitur data recia ZO, in eaque segmentum circuli 
describatur angulum angulo $2) aequalem capiens [Eucl. 
III, 83]; erit igitur semicireulo maius [Eucl. III, 31]. 
et a puncto aliquo ambitus K perpendicularis ducatur 
ΚΑ ralionem Z4 »« 40: AK? aequalem efficiens 
rationi lateris transuersi ad rectum, ducanturque 
ΖΚ, ΚΘ. iam quoniam est [| ZK6 — ΕΓΖ, et ut 
latus transuersum ad rectum, ita et EH »« H4: HI? 
οἱ ZA4»« 40: AK?, trianguli KZ4A, EI'H et ZOK, 
EI'4 similes erunt [u. Pappi lemma IX]. ergo 
LOZK —LEA. 

componetur hoe modo: sit data hyperbola AI, 
axis autem 418, el centrum E, datus uero angulus 
acutus sit €, et data ratio lateris transuersi ad 
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γράφϑω τμῆμα κύκλου μεῖξον ἡμικυκλίου δεχόμενον 
γωνίαν τῇ € ἴσην, καὶ ἔστω τὸ ΖΚΘ, καὶ εἰλήφϑω 
τὸ κέντρον τοῦ κύκλου τὸ N, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν ἐπὶ τὴν 
ZO κάϑετος ἤχϑω ἡ NO, καὶ τετμήσθω ἡ ΝΟ εἰς 


5 τὸν τῆς TO πρὸς ΦΧ λόγον κατὰ τὸ IT, καὶ διὰ τοῦ 


10 


16 ὡς 


0 ,2 
II vij ZO παράλληλος ἤχϑω ἡ IIK, καὶ ἀπὸ τοῦ Καὶ 
κάϑετος ἤχϑω 9 ΚΑ ἐπὶ τὴν ZO ἐκβληϑεῖσαν, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΖΚ, ΚΘ, καὶ ἐκβεβλήσϑω ἡ AK 
ἐπὶ τὸ M, καὶ ἀπὸ τοῦ Ν ἐπ᾽ αὐτὴν κάϑετος ἤχϑω 
ἡ NA: παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ ΖΘ. καὶ διὰ τοῦτό 
ἐστιν, ὡς 9d NII πρὸς ΠΟ, τουτέστιν ἡ ὙΦ πρὸς 
OX, ἡ ΕΚ πρὸς ΚΑ. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ δι- 
πλάσια, ὡς ἡ "UD πρὸς DX, ἡ MK πρὸς Καὶ Δ᾽ συν- 
ϑέντι, ὡς ἡ 'UX πρὸς XO, ἡ MA πρὸς AK. ἀλλ᾽ 
ἡ MA πρὸς ΑΚ, τὸ ὑπὸ MAK πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΑΚ' ὡς ἄρα ἡ ΨΧ πρὸς ΧΦ, τὸ ὑπὸ MAK πρὸς 
τὸ ἀπὸ AK, τουτέστι τὸ ὑπὸ Ζ.14Θ πρὸς τὸ ἀπὸ AK. 


—. ἀλλ᾽ ὡς ἡ '"UX πρὸς ΧΦ, ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν" 


8. vov] (alt.) pe, e corr. m. 1 V. 4. κάϑετος ἤχϑω] sine 
causa in mg.repet.m.rec. V. 6. τῇ ZO et ἤχϑω repet.in mg. 
m. rec. V. 7. KA] KA V; cor. p. | 16. MAK] MAK V; 
corr. p (τῶν ΜΑ, AK). 
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rectum. aequalis sit rationi X 475: X 5, seceturque 
in ? in duas partes aequales "d, et sumatur data 
recta ZO, in eaque segmentum circuli semicirculo 
maius describatur angulum angulo $2 aequalem capiens 
[Eucl. III, 33], sitque ZK6, et sumatur centrum 
eireuli NN, οὐ ab N ad ZO perpendicularis ducatur 
NO, et NO in I] secundum rationem T: ΦΧ 
secetur, per ΠΤ autem rectae ΖΘ parallela ducatur 
II K, ei à Καὶ ad ZO productam perpendicularis ducatur 
ΚΑ, ducanturque ΖΚ, ΚΘ, et 4K ad M producatur, 
ab N autem ad eam perpendicularis ducatur ΝΞ: ea 
igibur rectae ΖΘ parallela est [Eucl. I, 27]. qua de 
causa est 
ΝΠ: IIO — 45K: KA [Eucl. VI, 2] τὸ Υῷ : ΦΧ. 
et sumptis duplis antecedentium [Eucl. V, 15] erit 
Q$:D5X-—MK:K.A [Eucl III, 8]. componendo 
[Eucl. V, 18] WX:Xo6 — MA: AK. uerum 
MA: AK — MA»« AK: AK; 
quare etiam 
GPX:XO—MA»X AK: AK? — ZA» 40: AK? 
[Eucl. III, 36]. uerum ut ΨῬΧ: ΧΦ, ita latus 
iransuersum ad rectum; itaque etiam ut 
ZA »« 40 : AK?, 


ita latus Àransuersum ad rectum. iam ab.4 ad 4B perpen- 


Ad figuras codicis V quod adtinet, in hyperbola praeter 
nostras (omissa tamen priore segmenti descriptione in analysi) 
duas figuras segmenti habet, alteram ita ut II in N cadat 
addito ἐπὶ /.... τὰ. 1, alteram ita ut supra IN cadat adscripto 
m. 1: ὅταν ἦ μείξων ἡ ὁρϑία πλευρά; secundam nostram seg- 
menti descriptionem bis habet et praeterea solita illa IV 
rectangula rectasque. omnia eadem c, in priore figura: ἐπὶ 
ἰσότητος δύο πλευρῶν, in altera ὅτε ἦ κτλ. 
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καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ Ζ.4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ AK, ἡ πλαγία 
προς τὴν ὀρϑίαν. ἤχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ 4 τῇ 48 πρὸς 
ὀρθὰς ἡ AT. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΑ“ πρὸς 
τὸ ἀπὸ AT, ἡ πλαγέα πρὸς τὴν ὀρϑίαν, ἔστι δὲ καί, 
᾿δ ὡς ἢ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ ὑπὸ ZO πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΔΚ, τὸ δὲ ἀπὸ ZA πρὸς τὸ ἀπὸ AK μείξονα 
λόγον ἔχει ἥπερ τὸ ὑπὸ Ζ.4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ AK, καὶ 
τὸ ἀπὸ LA ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ AK μείξονα λόγον ἔχει 
ἥπερ τὸ ἀπὸ E. πρὸς τὸ ἀπὸ AT. καί εἰσιν αἵ 
. 10 πρὸς τοῖς 4, 4 γωνίαι ὀρϑαί' ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ 
Ζ γωνία τῆς E. συνεστάτω οὖν τῇ ὑπὸ AZK γωνίᾳ 
ἴση ἡ ὑπὸ AEI* συμπεσεῖται ἄρα ἡ ΕΓ τῇ τομῇ. 
συμπιπτέτω κατὰ τὸ I. ἤχϑω δὴ ἀπὸ τοῦ D ἐφαπ- 
τομένη ἡ ΓΖ, κάϑετος δὲ ἡ DH: ἔσται δή, ὡς ἡ 
15 πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, οὕτως τὸ ὑπὸ ΕΗ Ζ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΓΗ͂. καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ 
AK, τὸ ὑπὸ ΕΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΓ’ ὅμοιον ἄρα 
ἐστὶ τὸ KZA τρίγωνον τῷ ΕΓῊ τριγώνῳ καὶ τὸ 
ΚΘΑ τῷ ΓΗΖ καὶ τὸ ΚΖΘ τῷ D'EA. ὥστε ἡ ὑπὸ 
20 ΕΓΖ γωνία ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ ΖΚΘ, τουτέστι τῇ 2. 
ἐὰν δὲ ὁ τῆς πλαγίας πρὸς τὴν ὀρϑίαν λόγος ἴσος 
ἢ πρὸς ἴσον, ἣ ΚΑ ἐφάπτεται τοῦ ΖΚΘ κύκλου, καὶ 
y ἀπὸ τοῦ κέντρου ἐπὶ τὸ K ἐπιξευγνυμένη παράλ- 
ληλος ἔσται τῇ ΖΘ καὶ αὐτὴ ποιήσει τὸ πρόβλημα. 
26 . νβ΄. 

"Eàv ἐλλείψεως εὐθεῖα ἐπιψαύῃ, ἣν ποιεῖ γωνίαν 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ, οὐκ ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ἐφεξῆς τῇ περιεχομένῃ ὑπὸ τῶν πρὸς μέσην 

᾿ τὴν τομὴν κλωμένων εὐϑειώῶν. 


1. καὶ ὡς — 2. ὀρϑέαν] bis V, sed corr. 8. Z4] Z4 V; 
corr. p. 15. πρός] (alt.) repet. mg. m. rec. V. 16. ὑπὸ 
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dicularis ducatur 4 T. quoniam igitur est, ut E 4? : 4 T*?, 
iia latus iransuersum ad rectum [prop. I], uerum 
etiam ut latus transuersum ad rectum, ita | 
ZA7« 40: AK?, 
οὐ Ζ.33: AK* 24»« 40: AK?, erit eliam 
ZA :A4K? — EH: AT? 
et angul ad Z4, ^4 positi recti sunt; itaque erit 
LZ-« E [u. Pappi lemma VI]. construatur igitur 
ἰ. 4ΕΓ πῷὸ ,“2Κ, EI igitur cum sectione concurret 
[prop. II]. concurrat in I: ἃ Γ᾽ igitur contingens 
ducatur ΓΖ [prop. XLIX], perpendicularis autem 
I'H; erit igitur, ut latus transuersum ad rectum, ita 
ΕΗ »«ΗΖ: ΓΗ"Τ[!, 31]. quare etiam 
Z4»« 40: AK? — EH»« H4: HI*. 
itaque similes sunt iriangu KZ, EI'H et KO 4A, 
ΓΗΖ evt KZO, DEZ [u. Pappi lenma IX]. ergo 
L ΕΓΖ — 2ΚΘ — 9. 

sin ratio lateris transuersi ad rectum aequalis est 
ad aequale, K 4 cireulum Z KO contingit [Eucl. ITI, 16], 
el recia ἃ centro ad K ducta rectae ΖΘ parallela 
erit et ipsa problema efficiet. 


LII. 


Si recta ellipsim contingit, angulus, quem ad dia- 
metrum per punctum contactus ductam efficit, minor 
non est eo, qui deinceps est angulo a rectis ad mediam 
sectionem fractis comprehenso. 

sit ellipsis, cuius axes sint 4 B, I'7f, centrum autem 
E, et maior axis sib 418, contingatque sectionem 


ZA0] v£49 V; corr. Memus. 20. ZK0] ZO0K V; oorr. 
Comm. 21. ἴσος] ἴσου Halley. 21. τῇ] τήν V; corr. p. - 
Apollonius, ed. Heiberg. 20 


1 


e 
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ἔστω ἔλλειψις, ἧς ἄξονες μὲν οἵ AB, ΓΖ, κέντρον 
ὃὲ τὸ E, μείξων δὲ ἔστω τῶν ἀξόνων ἡ 48. καὶ 
ἐφαπτέσϑω τῆς τομῆς ἡ ΗΖ44, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἵ 
ΑΓ, ΓΒ, ΖΕ, καὶ ἐχβεβλήσϑω ἡ ΒΓ ἐπὶ τὸ 4. λέγω, 
ὅτι οὐκ ἐλάσσων ἐστὶν ἡ ὑπὸ AZE γωνία τῆς 
ὑπὸ 4ΓΑ͂. 

ἡ γὰρ ΖΕ τῇ AB Qvo, παράλληλός ἐστιν ἢ οὔ. 

ἔστω πρότερον παράλληλος" καί ἐστιν ἴση ἡ AE 
τῇ EB: ἴση ἄρα καὶ ἡ 40 τῇ OI. καί ἐστι διά- 
usvQog ἡ ΖΕ’ ἡ ἄρα κατὰ τὸ Z ἐφαπτομένη παράλ- 
ληλές ἐστι τῇ AI. ἔστι δὲ καὶ ἡ ΖΕ τῇ AB παρ- 
ἀἄλληλος᾽ παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ ΖΘΓΑ, 
καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ 42Θ τῇ ὑπὸ AI. 

καὶ ἐπεὶ μείξων ἐστὶν ἑκατέρα τῶν AE, EB τῆς 
ΕΓ, ἀμβλεῖά ἐστιν ἡ ὑπὸ ADB: ὀξεῖα ἄρα ἡ ὑπὸ 
ΑΓΑ͂. ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ AZE. καὶ διὰ τοῦτο ἀμβλεῖά 
ἐστιν ἡ ὑπὸ ΗΖΕ. 

ἡ ἔστω δὴ ἡ ΕΖ τῇ AB παράλληλος, καὶ ἤχϑω 
κάϑετος ἡ ΖΚ' οὐκ ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ABE τῇ 
ὑπὸ ZEA. ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ E ὀρϑῇ τῇ πρὸς τῷ 
K ἐστιν ἴση [οὐκ ἄρα μοιόν ἐστι τὸ ΓΕΒ τρίγωνον 
τῷ ΖΕΚΊ οὐκ ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ 
ἀπὸ EI, τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ ἀπὸ KZ. ἀλλ᾽ ὡς τὸ 
ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΓ, τὸ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΓ καὶ ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ τὸ ὑπὸ HK E 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. οὐκ ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΗΚΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ, τὸ ἀπὸ KE πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ. οὐκ 


3. μεῖξον V; corr. p- *]op. 10. APA] 4ΓΖ, 4e 
corr. m. 1, Vi corr. p. 17. HZE] ZHE V; corr. p. 18. 
A B] c, “4 v, et fort. V, in quo « et difüculter distinguuntur; 
BA p. 28. τὸ ἀπὸ EK — 94. Er om. V; corr. Comm. 
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HZA, ei ducantur 4“Γ, ΓΒ, ΖΕ, eti ΒΓ ad 4 pro- 
ducatur. dico, non esse ( AZ E «; AT A. 

ZE enim aut 
rectae ^4 B parallela 
est aut non parallela. 

prius sit par- 
y allela; et 


A4 E — EB; 
ilaque etiam 
40 — ΘΓ 


[Eucl. VI, 2]. et 
Z E diametrus est; itaque recta in Z contingens rectae 
AT parallela est [prop. VI]. uerum etiam ZE rectae 
AB parallela est; Z6I'4 igitur parallelogrammum 
esi; quare ( 4Z 9 -Ξ “ΓΘ [Eucl. I, 84]. 
el quoniam est 4E-- EB EI, [ LB ob- 
tusus est [Eucl II, 12]; itaque / 41 4 acutus est. 
quare etiam /, 42 E acutus. ergo [. HZ E obtusus est. 
iam EZ rectae 4B parallela ne sit, et perpendi- 
eularis ducatur ΖΚ: itaque non est ( 4BE — ZE A. 
uerum angulus rectus ad E positus angulo recto ad 
K posito aequalis est!); itaque non est [u. Pappi 
lemma XII] BE?: EI? — EK?:KZ?. est autem 
BE?: EI" — AE»« EB: EI? — latus iransuersum 
ad rectum [I, 21] — HK»« KE: KZ? [IL 37]. ita- 
que non est HK»« KE: KZ! -- KE*: KZ? ergo 
non est HK — KE. sumatur segmentum circuli 


1) Uerba ovx ἄρα — ZEK lin. 21—922 falsa sunt (possunt 
enim esse similes) et sine dubio subditiua. 


2b. τὴν ὀρθίαν} repet. mg. m. rec. V. 26. οὐκ ἄρα — 21. 
KZ (pr)] om. V; corr. Halley praeeunte Commandino. 
20* 
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ἄρα ἴση ἐστὶν ἡ ΗΚ τῇ ΚΕ. ἐκκείσϑω κύκλου τμῆ- 
uc τὸ ΜΥΝ δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ ὑπὸ ALB: 
ἀμβλεῖα δὲ ἡ ὑπὸ ALB: ἔλασσον ἄρα ἡμικυκλίου 
τμῆμά ἐστι τὸ ΜΥΝ. πεποιήσϑω δή, ὡς ἡ ΗΚ 
ὃ πρὸς ΚΕ, ἡ ΝΗ͂ πρὸς EM, καὶ ἀπὸ τοῦ (αὶ πρὸς 
ὀρθὰς ἤχϑω ἡ TEX, καὶ ἐπεζεύχϑωσαν αἱ NT, T'M, 
καὶ τετμήσϑω δίχα ἡ ΜΝ κατὰ τὸ T, καὶ πρὸς ὀρϑὰας 


ἤχϑω ἡ OTILT: διάμετρος ἄρα ἐστίν. ἔστω κέντρον 
τὸ P, καὶ ἀπ’ αὐτοῦ κάϑετος ἡ ΡΣ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν 
10 αἴ ON, ΟΜ. ἐπεὶ οὖν ἡ ὑπὸ MON ἴση ἐστὶ τῇ 
ὑπὸ AIB, καὶ δίχα τέτμηται ἑκατέρα τῶν AB, ΜΝ 
κατὰ τὰ E, T, καὶ ὀρϑαί εἰσιν αἵ πρὸς τοῖς E, T 
γωνίαι, ὅμοια ἄρα τὰ OTN, ΒΕΓ τρίγωνα. ἔστιν 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ TN πρὸς τὸ ἀπὸ ΤΟ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
i5 ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EI. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 9 TP τῇ 
Z5, μείξων ὃὲ ἡ PO τῆς ΣΥ͂, ἡ PO ἄρα πρὸς PT 
μεξίξονα ἔχει λόγον ἤπερ ἡ TX πρὸς EA καὶ &va- 
δστρέψαντι 3 ΡΟ πρὸς OT ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἥπερ 
ἡ ΣῪ πρὸς TA. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ διπλάσια" 
20 ἡ ἄρα ΠΟ πρὸς ΤΟ ἐλάσσονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ 
XT πρὸς TE. καὶ διελόντι v IIT πρὸς TO ἐλάσ- 


2, τῇ] pec, e corr. m. 1 V. 4. πεποιείσϑω V; corr. pc. 6. 
TEX] ETX V;cor.p. 8. ΟΥ ΠῚ TOII V; ccorr.p. 11. 
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ΜΥΝ angulum eapiens angulo 4 ΓΒ aequalem; [| 4I'B 
autem obtusus est; ilaque segmentum MT'N semi- 
eireulo minus est [Eucl. ΠῚ, 31]. fiat igitur 
NAÀ:EM— HK:KE, 
ei ab 9 perpendicularis ducatur TEX, ducanturque 
NT, TM, ei MN in T in duas partes aequales 
secetur, et perpendicu- 
laris ducatur OTT'II; ea 
igitur diametrus est 
[Eucl. III, 1 coroll.]. sit 
P centrum, ab eoque 
perpendicularis PZ, et 
ducantur ON, OM. quon- 
iam igitur est 
L MON — AT. B, 
et utraque 48, MN in 
E, T in binas partes 
aequales secta est, et an- 
guli ad E, T positi recti 
sunt, trianguli O TN, ΒΕΓ similes sunt. erit igitur 
TN?: TO? — BE?: EI? [Eucl. VI, 4]. 
οὐ quoniam est, TP — 2/4 [Eucl. I, 34], et ΡΟ» ZT 
[Eucl. III, 15], erit PO: PT — TZ: ΣΙ [Eucl. V, 8]. 
et conuertendo PO: OT — XT: T. et sumptis ante- 
cedentium duplis [Eucl. V, 15] erit 
IIO: TO XT: T. 
et dirimendo ΠΤ: TO — ΧΕ: T;X. est autem 


Praeter has figuras V duas alias habet his similes. 


ἔχει λόγον} e, λόγον V, λόγον ἔχει p. 90. ΤΟΊ τὸ or V; (in 
τὸ des. fol. 90Y); corr. Halley. 21. TO] τὸ vo V; corr. p. 
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cova λόγον ἔχει ἥπερ ἡ XA πρὸς TA. ἀλλ᾽ ὡς uiv 
ἡ ΠΤ πρὸς ΤΟ, τὸ ἀπὸ TN πρὸς τὸ ἀπὸ TO καὶ 
τὸ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ EL καὶ ἡ πλαγία πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν καὶ τὸ ὑπὸ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ KZ: τὸ ἄρα 
ὑπὸ ΗΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ ἐλάσσονα λόγον ἔχει 
ἤπερ ἡ ΧΕ πρὸς ET, τουτέστι τὸ ὑπὸ XT πρὸς τὸ 
ἀπὸ ET, τουτέστι τὸ ὑπὸ NEM πρὸς τὸ ἀπὸ AT. 
ἐὰν ἄρα ποιήσωμεν, ὡς τὸ ὑπὸ ΗΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
KZ, οὕτως τὸ ὑπὸ MEN πρὸς ἄλλο τι, ἔσται πρὸς 


10 μεῖξον τοῦ ἀπὸ ET. ἔστω πρὸς τὸ ἀπὸ XO. ἐπεὶ 


15 


20 


2b 


ovv ἐστιν, ὧς ἡ HK πρὸς KE, οὕτως ἡ NA πρὸς 
EM, καὶ πρὸς ὀρϑάς εἰσιν αἱ KZ, EO, καί ἐστιν, 
ὡς τὸ ὑπὸ HKE πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ, τὸ ὑπὸ MEN 
πρὸς τὸ ἀπὸ E OD, διὰ ταῦτα ἴδη ἐστὶν ἡ ὑπὸ HZ E γωνία 
τῇ ὑπὸ MON. μείξων ἄρα ἡ ὑπὸ ΜΥΝ, τουτέστιν 
ἡ ὑπὸ 4ΓΒ. τῆς ὑπὸ HZE γωνίας, ἡ δὲ ἐφεξῆς ἡ 
ὑπὸ 42Θ μείξων ἐστὶ τῆς ὑπὸ 4ΓΘ. 
οὐκ ἐλάσσων ἄρα 7 ὑπὸ 42Θ τῆς ὑπὸ AI'O. 


vy . 

Τῆς δοϑείσης ἐλλείψεως ἐφαπτομένην ἀγαγεῖν, ἥτις 
πρὸς τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ γωνίαν 
ποιήσει ἴσην τῇ δοθείσῃ ὀξείᾳ δεῖ δὴ τὴν διδομένην 
ὀξεῖαν γωνίαν μὴ ἐλάσσονα εἶναι τῆς ἐφεξῆς τῇ περι- 
ἐχομένῃ ὑπὸ τῶν πρὸς μέσην τὴν τομὴν κλωμένων 
εὐθειῶν. 

ἔστω ἡ δοθεῖσα ἔλλειψις, ἧς μείξων μὲν ἄξων ὃ 
AB, ἐλάσσων δὲ ὁ ΓΖ, κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑωσαν αἱ AI', ΓΒ, ἡ δὲ δοθεῖσα yovía ἔστω ἡ 


1. X5] pe, corr. ex XT m.1 V. 7. ΝΗ ΜΊ ο, ἰ corr. 
ex l'm.1V. 9. MEN] MNSX Y; corr. p (τῶν NA, RM). 
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II T: TO — TN?: TO? [Eucl. VI, 8 coroll.; VI, 19 coroll] 
-— ΒΕ": EI? — latus transuersum ad rectum [T, 21] — 
HK»«KE:KZ?[I, 37]. itaque 
HK» ΚΕ: ΚΖ « ΧΕ: ΞΎ, 

hoe est, « X5 »« ΞΥ: ΞΎ“, hoc est [Eucl. ΠῚ, 35] 
HK KE:KZ -—NA»XXM:5T itaque si fe- 
cerimus, υὖ HK »« KE: KZ?, ita M5 »« EN ad aliam 
aliquam magnitudinem, erii ad maiorem quam ,ZT*? 
[Eucl. V, 10]. sit 

HK» KE: KZ! — ME» EN: A0*. 
iam quoniam est HK: KE-— ΝΕ: ΒΜ, perpendi- 
cularesque sunt KZ, T^, et est 

HK» KE: KZi — ME» EN: ἘΦ», 
erii [u. Pappi lemma XI] / HZE — ΜΦΝ. itaque 
L MTN  HZE [Eucl. I, 21], hoc est 

LAT B HZE, 
et angulus deinceps positus 4Z6 — 4ΓΘ [Eucl. I, 13]. 
ergo non est ( 4“2Θ « A4I'O. 


LIII. 


Datam ellipsim contingentem rectam ducere, quae 
ad diametrum per punctum contactus ductam angulum 
effieiat aequalem dato angulo acuto; oportet igitur, 
datum angulum acutum non minorem esse angulo, 
qui deinceps positus est angulo rectis ad mediam sec- 
tionem fractis comprehenso [prop. LII]. 

sit data ellipsis, cuius maior axis sib 418, minor 
autem I'4, et centrum E, ducanturque ΑΓ, ΓΒ, 


18. KZ] po, corr. ex XH m. 1 V. MEN] ΜΝΞ V; τῶν 
NX, SM p. 14. ἴση] om. V; correxi cum Memo. 16. 
HZE]p, H postea ins. m. 1 V; ecorr.c. 19. νγ΄] ξγ΄ m. rec. V 
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T οὐκ ἐλάσσων τῆς ὑπὸ ADIH* ὥστε xal ἡ ὑπὸ ALB 
οὐκ ἐλάσσων ἐστὶ τῆς Χ. 
ἡ T ἄρα τῆς ὑπὸ 4ΓΗ ἢ μείξων ἐστὶν ἢ ἴση. 
ἔστω πρότερον ἴση" καὶ διὰ τοῦ Ε τῇ ΒΓ παρ- 
5 ἄλληλος ἤχϑω ἡ EK, καὶ διὰ τοῦ Καὶ ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἤχϑω ἡ ΚΘ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἣ AE τῇ 
EB, καί ἐστιν, ὡς ἢ AE πρὸς EB, ἡ 4Z πρὸς ZI, 
ἴση ἄρα ἡ AZ τῇ ΓΖ. καί ἐστι διάμετρος ἡ KE: 
ἡ ἄρα κατὰ τὸ K ἐφαπτομένη τῆς τομῆς, τουτέστιν 
10 ἡ ΘΚΗ͂, παράλληλός ἐστι τῇ ΓΑ͂. ἔστι δὲ καὶ ἡ EK 
τῇ ΗΒ παράλληλος" παραλληλόγραμμον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΚΖΓΗ: καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ Η ΚΖ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΗΓΖ yovíg. ἡ δὲ ὑπὸ ΗΓΖ τῇ δοϑείσῃ, 
τουτέστι τῇ T, ἴση ἐστί" καὶ $ ὑπὸ ΗΚΕ ἄρα ἐστὶν 
15 [oq τῇ T. 
ἔστω δὴ μείξων ἡ T γωνία τῆς ὑπὸ ADH' ἀνά- 
παλιν δὴ ἡ X τῆς ὑπὸ 4ΓΒ ἐλάσσων ἐστίν. 
ἐκκείσϑω κύκλος, καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπ᾿ αὐτοῦ τμῆμα, 
καὶ ἔστω τὸ ΜΝΠ, δεχόμενον γωνίαν ἴσην τῇ X, καὶ 
20 τετμήσϑω ἡ MII δίχα κατὰ τὸ O, καὶ ἀπὸ τοῦ Ο τῇ 
MII πρὸς ὀρϑὰς ἤχϑω ἡ ΝΟΡ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἴ 
ΝΜ, ΝΠ' ἡ ἄρα ὑπὸ MNII γωνία τῆς ὑπὸ 4ΓΒ 
ἐλάσσων ἐστίν. ἀλλὰ τῆς μὲν ὑπὸ MNII ἡμίσεια 
ἐστιν 9 ὑπὸ MNO, τῆς δὲ ὑπὸ 4ΓΒ ἡ ὑπὸ AD'E- 
26 ἐλάσσων ἄρα ἡ ὑπὸ ΜΝΟ τῆς ὑπὸ 4ΓΕ. καὶ ὀρ- 
ϑαὶ αἴ πρὸς τοῖς E, Ο' ἡ ἄρα AE πρὸς ΕΓ usitove 
λόγον ἔχει ἥπερ ἡ ΟΜ πρὸς ΟΝ. ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ 


(τῇ ZI) 18. HZ] (pr) pe, Γ' corr. ex K τὰ. 1 V. 14. ἐστί 


e, ἐστί V. 19. τὸ ΜΝ ΠῚ τομὴ z V; corr. p-. 24. MNO] pc, 
O e corr. m. 1 V. 


1. ὥστε] pc, ὦ e corr. m. 1 V. 8. τῇ ΓΖ] om. V; corr. n 
» 
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datus autem angulus sit Ὁ non minor angulo AT'H; 
quare etiam (, 4I'B angulo X minor non est [Eucl. I, 13]. 
erit igitur aut [ T 4ΓΗ͂ aut T — ATH. 
prius sit T AI'H; ei per E rectae BI' par- 
allela ducatur EK, per K autem sectionem contingens 
ducatur ΚΘ [prop. XLIX]. quoniam igitur est 


Z 
“ΧΩ Σ 
Θ d 9/1 
Z 


AE — EB, e& AE: EB — AZ:ZI' [Eucl. VI, 2], 
erii etiam 42 -- ΓΖ [Eucl. V, 16, 14]. et KE dia- 


melirus est; itaque recta in KK conlüingens, hoc est 


6KH, rectae I'4 parallela est [prop. VI]. uerum 
etiam EK rectae HB parallela est; itaque KZI'H 
parallelogrammum est; et ea de causa /, HK Z — HI'Z 
[Eucl. I, 34]. est autem HI'Z-— T1. ergo etiam 
L HKE-—1)7, 

iam uero sib Ὁ)» AT'H; e contrario igitur [Eucl. I, 13] 
L X « AI'B. 

sumatur circulus, ab eoque abscindatur segmentum, 
quod sit MNNII, angulum capiens angulo X aequalem 
[Eucl. III, 33], et M11 in O in duas partes aequales 
secebtur, ab O autem ad MII perpendicularis ducatur 
NOP, ducanturque NM, NII; erit igitur 

L MNII « ALB. 
est autem MNO — ,MNII et AI'E— 4Γ8Ἐ 


Hanc figuram om. V. 
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τῆς 4E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΓ μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
τὸ ἀπὸ MO πρὸς τὸ ἀπὸ ΝΟ. ἀλλὰ τὸ μὲν ἀπὸ AE 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AEB, τὸ δὲ ἀπὸ ΜΟ ἴσον τῷ ὑπὸ 


Z 


UNDA 


J2 
E —————————————————3À 


6 4 5 
MOII, τουτέστι τῷ ὑπὸ ΝΟΡ' τὸ ἄρα ὑπὸ AEB 
5 πρὸς τὸ ἀπὸ EI, τουτέστιν ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ ἡ PO πρὸς ΟΝ. γενέσθω 
δή, ὡς ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 7, 9. Α΄ πρὸς 4΄ς, 
καὶ δίχα τευμήσϑω ἡ Ss κατὰ vo q. ἐπεὶ οὖν ἡ 
πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν μείζονα λόγον ἔχει ἥπερ ἡ 
10 ΡΟ πρὸς ON, καὶ ἡ 23. Α΄ πρὸς 4΄ς μείζονα λόγον 
ἔχει ἥπερ ἡ ΡΟ πρὸς ΟΝ. καὶ συνϑένει ἡ $c πρὸς 
τὴν «Α΄ μείξονα λόγον ἔχει ἧπερ ἡ PN πρὸς ΝΟ. 
ἔστω τὸ κέντρον τοῦ κύχλου τὸ Φ' ὥστε καὶ ἡ qc 
πρὸς c.4' μείξονα λόγον ἔχει ἥπερ y (DN πρὸς ΝΟ. 
15 καὶ διελόντι ἡ 4΄ α πρὸς 4΄ς μείξονα λόγον ἔχει ἤπερ 
ἡ ΦΟ πρὸς ΟΝ. γινέσθω δή, ὡς ἢ 4'q πρὸς A's, 
οὕτως ἡ DO πρὸς ἐλάττονα τῆς ON, olov τὴν IO, 
καὶ παράλληλος ἤχϑω ἡ 15 καὶ ἢ E T καὶ ἡ ὦ Ψ. ἔσται 
ἄρα, ὡς ἡ 4'q πρὸς 4΄ς, ἡ DO πρὸς OI καὶ ἡ ΤΣ 


7. 94 ox V, et sic deinceps. c saepe litterae ς΄ similis 
est in V. 10. $4'] o« V; corr. p.  4's] «s V; corr. p. 
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[Eucl. I, 4]; itaque MNO « AT'E. et anguli ad E, 
O positi recti sunt; itaque 4E: ΕΓ 0M:ON [u. 
Pappi lemma V]. quare etiam 
AE?*:EI*MO?:NO?. est 
autem 4E? — AE «EB et 
MO? — MO x ΟΠ 
— NO »« OP [Eucl. III, 35]. 
itaque 
AE »« EB: EI*7 PO:ON, 
hoe est [I, 21] latus trans- 
uersum ad rectum maiorem 
rationem habet quam PO:ON. 
fiat igitur, ut latus transuersum ad rectum, ita £2 4 : 4c, 
seceturque δὸς in q in duas partes aequales. iam 
quoniam latus transuersum ad rectum maiorem ratio- 
nem habet quam PO:ON, erit etiam 
04:46 PO:ON. 
ei componendo 
| Qs:ce4' 5 PN:NO. 
sit Φ cenirum circuli; itaque etiam 
ας: 54,» ÓN:NO. 
el dirimendo 4΄αᾳ: 4΄ς» ΦΟ:ΟΝ. fiat igitur 
4'q : A's — 00:10, 
quae minor est quam ON [Eucl. V, 8], ducanturque 
parallelae I5, ET, d". erit igitur 
4'q: 4΄ς-- 00:01 — TZ: ΣΕ [Eucl. I, 34]; 
ei componendo qs:54' — PE: EZ [Eucl. V, 18]. 


In his figgris om. V angulos X, T et rectam £c. 


18. ὥστε] bis V (in αἱ. 2 corr. ex « m. 1); corr. pvc. 
16. A's] es V; corr. p. 9. 4's] «s V; corr. p. 


1 


1 


2 
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πρὸς EAE: καὶ συνθέντι, ὡς ἡ ας πρὸς c4, v "PE 
πρὸς EZ. καὶ τῶν ἡγουμένων τὰ διπλάσια, ὡς ἡ 
Ὡς πρὸς c4', ἡ TE πρὸς AZ. καὶ διελόντι, ὡς ἡ 
2. Α΄ πρὸς 4΄ς, τουτέστιν ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν, 
ἡ TX πρὸς ZA. ἐπεξεύχϑωσαν δὴ αἱ MA, &AII, καὶ 
συνεστάτω πρὸς τῇ AE εὐϑείᾳ καὶ τῷ E σημείῳ τῇ 
ἱπὸ ΜΠΗ͂ γωνίᾳ ἴση 7 ὑπὸ AEK, καὶ διὰ τοῦ Καὶ 
ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἤχϑω ἡ ΚΘ, καὶ τεταγμένως 
κατήχϑω ἡ ΚΑ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΜΠΗΞ 
γωνία τῇ ὑπὸ AEK, ὀρϑὴ δὲ ἡ πρὸς τῷ Σ ὀρϑῇ 
τῇ πρὸς τῷ 4 ἴση, ἰσογώνιον ἄρα ἐστὶ τὸ ΗΕ ΣΙ τῷ 
KEA τριγώνῳ. καί ἐστιν, ὡς ἡ πλαγέα πρὸς τὴν 
ὀρϑίαν, ἡ TZ πρὸς ΣΕ, τουτέστι τὸ ὑπὸ TE πρὸς 
τὸ ἀπὸ EKZ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΜΣΠ πρὸς τὸ ἀπὸ X2r 
ὅμοιον ἄρα ἐστὶ τὸ K AE τρίγωνον τῷ ZIAII τριγώνῳ 
καὶ τῷ ΚΘΕ τὸ ΜΞΙΙ, καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἐστὶν ἡ 


ὑπὸ MEII γωνία τῇ ὑπὸ ΘΚΕ. ἡ δὲ ὑπὸ MAII τῇ 


ὑπὸ ΜΝΠ ἐστιν ἴση, τουτέστι τῇ X* καὶ ἡ ὕπο 
ΘΚΕ ἄρα τῇ X ἐστιν ἴση. καὶ ἡ ἐφεξῆς ἄρα ἡ ὑπὸ 
HKE τῇ ἐφεξῆς τῇ T ἐστιν ἴδη. 

διῆκται ἄρα τῆς τομῆς ἐφαπτομένη ἡ ΗΘ πρὸς τῇ 
διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ διαμέτρῳ τῇ ΚΕ γωνίαν ποι- 
οὔσα τὴν ὑπὸ HKE ἴσην τῇ δοθείσῃ τῇ Ὑ ὅπερ 
ἔδει ποιῆσαι. 


1. ZA] inras. p, ES V. ἡ] (pr-) om. V; corr. p. 541 
S& c el corr. ex c ἃ m. 1 V; corr. Memus; αᾳ p. 4 et 4΄ D 
inter se simillimas hab. V. 6. Z3] e corr. p, ZZ V. 
καί] om. V; corr. p. 1. AEK] EAK V; corr. p. 10. 
τῇ] pvc, v euan. in V. τῷ] vo V; corr. p. Z]EK V; 
corr. p. 11. τῷ] (pr.) τό V; corr. p. τῷ KEA] mg. repet. 
m. rec. V. 18. τουτέστι — 14. EZ (pr. jl bis V (altero loco 
TZZ pro ΤΣ); corr. p. 20. EJ y V, ut lin. 28. 23. 
Ante ἴσην del. γωνίαν m.1 V (om. pev) ὅπερ ἔδει ποιῆσαι] 
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et sumptis duplis antecedentium [Επ0]. V, 15] 
ὥς: ς.4΄ — ΤΕ: ΕΣ [Eucl III, 3]. 
et dirimendo [Eucl. V, 17] $4: 4s— TXZ:ZA-— 
latus iransuersum ad rectum. iam ducantur M45, 
AII, el ad 4 E rectam punetumque eius E construatur 
L AEK — ΜΠ [Eucl. I, 283], per K autem sectionem 
contingens ducatur ΚΘ [prop XLIX], et ordinate 
ducatur K.4. iam quoniam est [| MIIA — AEK, et 
rectus angulus ad Z/ positus recto angulo ad 4 posito 
aequalis, aequianguli sunt trianguli ΕἸΣΙ, KE. est 
autem, ut latus transuersum ad rectum, ita 
TZ:ZH8-—TZ»ZXA:A5Z?- [Eucl III, 35] 
MZ»«ZII:AZ*. 
itaque!) trianguli K 4 E, Z XII et KO E, MAII similes 
sunt; quare erii ἰ MEII — 6 KE. est autem 
L MAII — MNII [Eucl. III, 21] — X; 
ilaque etiam /| 6 KE — X. ergo etiam anguli iis 
deinceps positi aequales sunt [Eucl. I, 13] HK E — T. 
ergo sectionem contingens ducta est HO ad diame- 
irum per punctum contactus ductam K E angulum effi- 
ciens HKE dato angulo aequalem; quod oportebat fieri. 


1) E lemmate XI Pappi; nam ut latus transuersum ad 
rectum, ita 60.4 »« AE : Καὶ 45 (I, 87). 


om. p. In fine (fol. 927; fol. 98* occupant figurae huius prop.): 
ἐνταῦϑα δοκεῖ εἶναι τέλος τοῦ δευτέρου τῶν κωνικῶν ᾿4πολλωνίου 
m. 2 V. 


10 


L 


οι 
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[4 


α΄. 
Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσιν, ἀχϑῶσι δὲ διὰ τῶν ἁφῶν 
διάμετροι συμπίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις., ἴσα ἔσται 
τὰ γινόμενα κατὰ κορυφὴν τρίγωνα. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 48, καὶ 
τῆς 4B ἐφαπτέσϑωσαν T τὸ ΑΓ καὶ ἡ B4 συμπί- 
πτουσαι κατὰ τὸ E, καὶ ἤχϑὼ- 


σαν διὰ τῶν 4. Β διάμετροι " 
τῆς τομῆς αἱ ΓΒ. 4.4 συμ- 
πίπτουσαι ταῖς ἐφαπτομέναις 
κατὰ τὰ Γ, 4. λέγω, ὅτι ἴδον 
P Al 9 Ζ 


ἐστὶ τὸ 44 τρίγωνον τῷ ΕΒΓ. 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ τὴν Bai» AZ: τε- 
ταγμένως ἄρα κατῆκται. ἔσται δὴ ἐπὶ μὲν τῆς παρα- 
βολῆς ἴσον τὸ 444BZ παραλληλόγραμμον τῷ 4ΓΖ 
τριγώνῳ, καὶ κοινοῦ ἀφαιρουμένου τοῦ 4EBZ λοιπὸν 
τὸ 441 E τρίγωνον ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΒΕ τριγώνῳ. 

ἐπὶ δὲ τῶν λοιπῶν συμπιπτέτωσαν αἵ διάμετροι 
κατὰ τὸ Η κέντρον. 


Titulum non habet V, in quo liber incipit fol. 98*; 
Ἀπολλωνίου τοῦ Περγαίου κωνικῶν τρίτον p. 1. «^] m.rec. 
ut semper deinceps. 16. 4482] 4841 V; corr. Halley. ' 
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I. 


Si reciae coni sectionem uel cireuli ambitum 
contingentes inter se concurrunt, et per puncta con- 
tactus diametri ducuntur cum contingentibus con- 
currentes, trianguli ita orti, qui ad uerticem inter se 
positi sunt, aequales erunt. 

sib 4.8 coni sectio uel ambitus circuli, et lineam 
AB contingant 4I', Β4 in E concurrentes, per 4, 


| e, 


D B Ζ 
B autem diametri sectionis ducantur ΓΒ, 71.4 cum 
contingentibus in Γ΄, z/ concurrentes. dico, esse 
44 E — ΕΒΓ. 

ducatur enim ab .4 rectae ΒΖ] parallela 4Z; 
ordinate igitur ducta est [I def. 5]. in parabola igitur 
erit [I, 42] 44 BZ — 5ΓΖ, et ablato, quod commune 
est, 4EBZ reliquum erit 444 E — ΓΒΕ. 

in reliquis autem diametri in H centro concurrant. 
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ο΄ ἐπεὶ οὖν κατῆκται d .4Z, καὶ ἐφάπτεται ἡ AT, 

τὸ ὑπὸ ΖΗΓ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΗ. ἔστιν ἄρα, ὡς 

ἡ ΖΗ πρὸς HB, ἡ BH πρὸς HI" καὶ ὡς ἄρα ἡ 
2 


4 

ZH πρὸς HI, τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ HB. ἀλλ᾽ 
ὃ ὡς τὸ ἀπὸ ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ HB, τὸ AHZ προς τὸ 

A4HB, ὡς δὲ ἡ ΖΗ πρὸς ΗΓ, τὸ AHZ πρὸς 4ΗΓ-" 

καὶ ὡς ἄρα τὸ 4ΗΖ πρὸς τὸ 4HI', τὸ AHZ πρὸς 

ΖΗΒ. ἴσον ἄρα τὸ ΑΗΓ τῷ A4HB. κοινὸν ἀφῃ- 

ρήσϑω τὸ ΔΉΓΕ: λοιπὸν ἄρα τὸ 44] τρίγωνον 
10 ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΕΒ. " 


Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς ἢ τῆς 
τοῦ κύκλου περιφερείας ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ δι᾽ 
αὐτοῦ παράλληλοι ἀχϑῶαι 7 

10 ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν 
διαμέτρων, τὸ γινόμενον 
τετράπλευρον πρός τε μιᾷ 
τῶν ἐφαπτομένων καὶ μιᾷ 
τῶν διαμέτρων ἴσον ἔστι 71 4 Ζ 

20 τῷ γινομένῳ τριγώνῳ πρός τὸ τῇ αὐτῇ ἐφαπτομένῃ καὶ 
τῇ ἑτέρᾳ τῶν διαμέτρων. 

ἔστω γὰρ κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 48 


b. ὡς] poc, corr. ex ó m. 1 V. 
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iam quoniam 42 ordinate ducta est, οὐ AI' con- 
tingit, eit ZH »« HI'— BH? [I, 31]. itaque 
7 ΖΗ: ΗΒ-- ΒΗ ἫΓ 
[Eucl. VI, 17]; quare etiam 
ZH:HI'-—ZzZH*:HB 
[Eucl. V def.9]. est autem 
ZH*: HB! — AHZ:AHB 
[Eucl. VI, 19], et 
Σ ZH: ΗΓ τ AHZ: AHTI 
[Eucl. VI, 1]. quare etiam 
Z AHZ:AHI'— AHZ:AHB. 
itaque 4HI'— A4HB [Eucl. V, 9]. auferatur, quod 
commune est, ΔΉ ΓΕ; reliquum igitur 4 Ezf — ΓΕΒ. 


II. 


lisdem suppositis si in sectione uel ambitu circuli 
punctum aliquod sumitur, et per id rectae contingen- 
tibus parallelae ducuntur usque ad diametros, quadran- 
gulus ad alteram contingentium alteramque diametro- 


Ζ 


rum ortus aequalis erittriangulo ad eandem contingentem 
alleramque diametrum orto. | 

sib enim 4B coni sectio uel ambitus circuli con- 
üngentesque 4EI', BEZ, diametri autem 47, BI, 


Apollonius, ed. Heiberg. 21 


ὅ 


10 


1ὅ 
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καὶ ἐφαπτόμεναι α ΑΕΓ, BEZ, διάμετροι δὲ αἱ 
A4, ΒΓ, καὶ εἰλήφϑω τι σημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ 
H, καὶ ἤχϑωδαν παρὰ τὰς ἐφαπτομένας αἴ H K 4, H MZ. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 41Μ τρίγωνον τῷ ΓΖΔΗ]Ι τε- 
τραπλεύρῳ. 

ἐπεὶ γὰρ δέδεικται τὸ ΗΚΜ τρίγωνον τῷ 44 
τετραπλεύρῳ ἴσον, κοινὸν προσχείσϑω ἢ ἀφῃρήσϑω 
τὸ IK τετράπλευρον, καὶ γίνεται τὸ 4IM τρίγωνον 
ἴσον τῷ ΓΗ͂ τετραπλεύρῳ. 

γ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς ἢ τῆς 
περιφερείας B σημεῖα ληφϑῇ, καὶ δι’ αὐτῶν παράλ- 
ληλοι ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, 
τὰ γινόμενα ὑπὸ τῶν ἀχϑεισῶν τετράπλευρα, βεβηκότα 
0b ἐπὶ τῶν διαμέτρων, ἴσα ἔσται ἀλλήλοις. 

ἔστω γὰρ ἡ τομὴ καὶ αἱ ἐφαπτόμεναι καὶ αἱ διά- 
μετροι, ὡς προείρηται, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς 
δύο τυχίντα σημεῖα τὰ Z, H, καὶ διὰ μὲν τοῦ Z ταῖς 
ἐφαπτομέναις παράλληλοι ἤχϑωσαν ἥ τε ZOK A καὶ 


20 


— naa 


ἡ NZIM, διὰ δὲ τοῦ H ἢ ve HAO xol ἡ OIIP. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ μὲν 4H τετράπλευρον τῷ ΜΘ, 
τὸ δὲ AN τῷ PN. 7 


4. IAHI] V?, p; DAH c, et v, sed corr. m. 29. V in 
prop. II quinque praeterea figg. habet. 
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et sumatur in sectione punctum aliquod H, ducantur- 
que contingentibus parallelae HK 4, Η ΜΖ. dico, esse 
41Μ-- ΓΠΗΙ. 


z£ 
Z 


nam quoniam demonstratum est [L, 42—43], esse 
HKM — A4, commune adiiciatur uel auferatur qua- 
drangulus IK. tum erii 4IM — ΓΗ. 


IIL 
lisdem suppositis si in sectione uel ambitu circuli 
duo puncta sumuntur, et per ea rectae contingentibus 
parallelae usque ad diametros ducuntur, quadranguli 


rectis ita ductis effecti et in diametris collocati inter 
se aequales erunt. 
sit enim sectio et contingentes et diametri, sicut 
21* 


Q 
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15 


20 


25 
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ἐπεὶ γὰρ προδέδεικται ἴσον τὸ PIIA τρίγωνον 
τῷ ΓΗ τετραπλεύρῳ, τὸ δὲ ΑΜΙ τῷ ΓΖ, τὸ δὲ 
APII τοῦ 4MI μεῖξόν ἐστι τῷ IIM τετραπλεύρῳ, 
καὶ τὸ ΓΗ ἄρα τοῦ ΓΖ μεῖξόν ἐστι τῷ MII τετρα- 
πλεύρῳ᾽ ὥστε τὸ ΓΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΖ καὶ τῷ ΠΜ, 
τουτέστι τῷ ΓΘ καὶ τῷ PZ. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 
ΓΘ' λοιπὸν ἄρα τὸ AH ἴσον ἐστὶ τῷ ΘΜ. καὶ ὅλον - 
ἄρα τὸ ΑΝ τῷ PN ἴσον ἐστίν. 


δ΄. 

᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσιν ἀλλήλαις, ἀχϑῶσι δὲ διὰ τῶν ἁφῶν διά- 
uergo. συμπίπτουδαι ταῖς ἐφαπτομέναις, ἴσα ἔσται τὰ 
πρὸς ταῖς ἐφαπτομέναις τρίγωνα. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ 4, B, αἴ δὲ ἐφαπτόμεναι 
αὐτῶν αἱ AT, ΒΓ συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ I, κέντρον 
δὲ ἔστω τῶν τομῶν τὸ 4, καὶ ἐπεζεύχϑω ἡ AB καὶ 
ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσθω ἐπὶ τὸ E, ἐπεξεύχϑωσαν δὲ 
καὶ αἱ 44, Β4 καὶ ἐκβεβλήσθωσαν ἐπὶ τὰ Ζ, Η. 
λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4H.A4 τρίγωνον τῷ BAZ, τὸ 
ὃὲ 4ΓΖ τῷ ΒΓΗ. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Θ ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ 
Θ. παράλληλος ἄρα ἐστὶ τῇ 4Η. καὶ ἐπεὶ ἴση 
ἐστὶν ἡ 44 τῇ 4Θ, ἴσον ἂν εἴη τὸ 4Η 2 τρίγωνον 
τῷ O44. ἀλλὰ τὸ 40.4 τῷ BAZ ἐστιν ἴσον" καὶ 
τὸ 4H 4 ἄρα τῷ Β4Ζ ἐστιν ἴσον. ὥστε καὶ τὸ 4ΓΖ 
τῷ ΒΓΗ ἴσον. 
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antea diximus, sumantur autem in seclione duo quae- 
lhbet puncta Z, H, et per Z contingentibus parallelae 
dueantur ZO K 4, NZIM, per H autem H530, 6 II P. 
dico, esse 4H — ΜΘ, AN — PN. 

quoniam enim antea demonstrauimus [prop. II], esse 
PILA — ΓΗ, AMI — ΓΖ, οἱ APII — AMI ἘΠ IIM, 
erit eliam ΓΗ͂ — ΓΖ -4- I1 M. itaque ΓΗ͂ — ΓΘ- ΡΖ. 
auferatur, quod commune est, ΓΘ; reliquum igitur 
AH — ΘΜ. ergo AN — PN. 


IV. 


Si duae rectae sectiones oppositas contingentes 
inter se concurrunt, et per puncta contactus diametri 
ducuntur cum contingentibus concurrentes, trianguli 
ad contingentes posili aequales erunt. 

sint 44, B secliones opposilae, easque contingentes 
ΑΙ, ΒΓ ἴὰ I' concurrant, centrum autem sectionum 

sit 2, ducaturque 
Zz ΑΒ et ΓΖ, quae 
ad E producatur, 
et ducantur etiam 
44, B4 produ- 
4 canturque ad Z, H. 

dico, esse 
AHZAd—BA4Z 
et 4ΓΖ — BI'H. 
per € enim sectionem contingens ducatur O0)4;'ea 
igitur rectae 44H parallela est [Eutocius ad I, 44]. 
et quoniam est [I, 30] 424 — 210, erit 4H 4 — 044 
[Eucl. VI, 19]. est autem 210.4 — BA4Z [prop. I]; 
quare eliam 4H 2 — Β42Ζ. ergo etiam 4I'Z — BI H. 


IU 
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€. 


Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσι, καὶ ληφϑῇ ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν τομῶν ση- 
μεῖόν τι, καὶ ἀπ᾿ αὐτοῦ ἀχϑῶσι δύο εὐθεῖαι, ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν, τὸ γινόμενον ὑπ᾽. αὐτῶν τρίγωνον 
πρὸς τῇ διὰ τῆς συμπτώσεως ἠγμένῃ διαμέτρῳ τοῦ 
ἀπολαμβανομένου τριγώνου πρὸς τῇ συμπτώσει τῶν 
ἐφαπτομένων διαφέρει τῷ ἀπολαμβανομένῳ τριγώνῳ 
πρός τε τῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς ἀγομένῃ 
διαμέτρῳ. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ El, 42 συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ 
2, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ΕΖ καὶ ἡ ΓΖ καὶ ἐκβεβλήσϑω, 
καὶ α ZI', EI' ἐπιξευχϑεῖσαι ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ 
εἰλήφϑω τι δημεῖον ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ H, καὶ δι᾽ αὐτοῦ 
ἤχϑω παρὰ μὲν τὴν ΕΖ ἡ OHK A, παρὰ δὲ τὴν 4Z 
ἡ HM. λέγω, ὅτι τὸ HOM τρίγωνον vov KO δια- 
φέρει τῷ K AZ. 

ἐπεὶ γὰρ δέδεικται ἡ D διάμετρος τῶν ἀντικει- 
μένων, ἡ δὲ ΕΖ τεταγμένως ἐπ᾽ αὐτὴν κατηγμένη, καὶ 
ἡ μὲν ΗΘ παρὰ τὴν EZ, ἡ δὲ ΜΗ παρὰ τὴν 4Z, 
τὸ ἄρα ΜΗΘ τρίγωνον τοῦ Γ4Θ τριγώνου διαφέρει 
τῷ ΓΖ4Ζ. ὥστε τὸ ΜΗΘ τοῦ ΚΘΖΩ͂ τριγώνου δια- 


26 φέρει τῷ ΚΖ A. 


καὶ φανερόν, ὅτι ἴσον γίνεται τὸ ΚΖ 4 τρίγωνον 
τῷ MHK 4 τετραπλεύρῳ. 


8. συμπίπτουσι V; corr. pc. 11. GOHK A4] V; ΗΘΚΑ p. 
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V. 

S1 duae rectae oppositas contingentes inter se 
eoncurrunt, et in utraque sectione punetum aliquod 
sumitur, ab eoque duae rectae ducuntur altera con- 
tingenti parallela, altera rectae puncta contactus 
coniungenti parallela, triangulus ab iis ad diametrum 
per punctum concursus ductam effectus a triangulo 
ad punctum concursus contingentium absciso differt 
irangulo ad contingentem diametrumque per punctum 
contactus ductam absoiso. 

sint oppositae 4, B, quarum centrum sit I', et 
contingentes ΕΖ, 4Z in 4 concurrant, ducaturque 
EZ et D'4, quae producatur, οὗ ZI, EI' ductae pro- 


ducantur, sumaturque in sectione punctum aliquod 
H, et per id ducatur OH K 4 rectae EZ parallela, 
HM autem rectae “72 parallela. dico, esse 
ΗΘΜ — K04--KAZ. 
quoniam enim demonstrauimus [II, 39 et 38], ΓΖ 
diametrum esse oppositarum, et EZ ad eam ordinate 
ducta est, eti ΗΘ reciae EZ parallela, MH autem 
rectae 272 parallela, erit [I, 45] 
MHO —D490 4- I'4Z. 
ergo MHO — K0.4 -ἰ KZ 4. 
et mauifestum est, esse KZ. — MHK 4. 


b 
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[4 


e. 

Τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων ἐὰν ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀντι- 
κειμένων ληφϑῇ τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις συμπίπτουσαι ταῖς τε ἐφαπ- 
τομέναις καὶ ταῖς διαμέτροις, τὸ γινόμενον ὑπ’ αὐτῶν 
τετράπλευρον πρὸς τῇ μιᾷ τῶν ἐφαπτομένων καὶ τῇ 
μιᾷ τῶν διαμέτρων ἴσον ἔσται τῷ γινομένῳ τριγώνῳ 
πρός τε τῇ αὐτῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ ἑτέρᾳ τῶν διαμέτρων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι αἱ ΑΕΓ, BE 4, 
καὶ τῆς 48 τομῆς ἐφαπτέσϑωσαν αἱ AZ, BH συμ- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις κατὰ τὸ O, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς τομῆς τὸ K, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ταῖς ἐφαπτομέναις 
παράλληλοι ἤχϑωσαν α ἈΜΩ4, ΚΝΙ͂. λέγω, ὅτι τὸ 
ΚΖ τετράπλευρον τῷ ΑΙΝ τριγώνῳ ἐστὶν ἴσον. 

ἐπεὶ οὖν ἀντικείμεναι α 48, L'A, καὶ τῆς AB 
ἐφάπτεται ἡ 42 συμπίπτουσα τῇ Β4,, καὶ παρὰ τὴν 
AZ ἧκται 7 ΚΑ, ἴσον ἐστὶ τὸ AIN τρίγωνον τῷ 
ΚΖ τετραπλεύρῳ. 

ξ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ἑκατέρας τῶν 
τομῶν δημεῖά τινα ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾿ αὐτῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις συμπίπτουσαι ταῖς τε ἐφαπ- 
τομέναις καὶ ταῖς διαμέτροις, τὰ γινόμενα ὑπὸ τῶν 
ἀχϑεισῶν τετράπλευρα, βεβηκότα δὲ ἐπὶ τῶν διαμέτρων, 
ἴσα ἔσται ἀλλήλοις. 

ὑποκείσϑω γὰρ τὰ προειρημένα, καὶ εἰλήφϑω ἐφ᾽ 
ἑκατέρας τῶν τομῶν σημεῖα τὰ K, 4, καὶ δι᾿ αὐτῶν 


2. ὑποκειμένων] repet. mg. m. rec. V, 8. τῇ] (α10.) om. V; 
corr. p. 18. KMA) KAM V; corr. p. 22. συμπέπτουσαι 
pev; euan. V, rep. mg. m. rec. 
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VI. 


Iisdem suppositis si in altera oppositarum punctum 
aliquod sumitur, οὐ ab eo rectae contingentibus par- 
allelae ducuntur et, cum contingentibus el cum dia- 
metris concurrentes, quadrangulus ab iis ad alteram 
contingentium altieramque diametrum effectus aequalis 
erii triangulo ad eandem contingentem alteramque 
diametrum orto. 

sint oppositae, quarum diametri sint 4 EI BE 4, 
el seclionem 4B contingant 4Z, BH inter se in 9 


concurrentes, sumatur autem in sectione,puncium ali- 
quod K, ab eoque contingentibus parallelae ducantur 
KM.A, ΚΝ. dico, esse KZ — AIN. 

iam quoniam: 4B, I'4 sectiones oppositae sunt, 
el seclionem 4B contingit 4Z cum Bf concurrens, 
rectae autem 44 Z parallela ducta est K 4, erit [prop. II] 
AIN — KZ. 

VII. 

lisdem suppositis si in utraque sectione puncta 
aliqua sumuntur, et ab iis contingentibus parallelae 
ducuntur rectae et cum contingentibus et cum diametris 
concurrentes, quadranguli rectis ita ductis effecti et in 
diametris collocati inter se aequales erunt. 


880 KQ9NIKQ9N γ΄. 


παρὰ μὲν τὴν 472 ἤχϑωσαν ἡ ΜΚ ΠΡΧκαὶϊἡ NZTA9, 
παρὰ δὲ τὴν ΒΗ ἡ ΝΙΟΚΕ καὶ ἡ ΧΦΥΑ͂Ψ. λέγω, 
ὅτι ἔσται τὰ τῆς προτάσεως. 
ἐπεὶ γὰρ τὸ AOI τρί- 

5 yovov τῷ PO τετραπλεύρῳ 
ἐστὶν ἴσον, κοινὸν προόσ-. 
κείσϑω τὸ EO: ὅλον ἄρα τὸ 

. AEZ τρίγωνον ἴδον ἐστὶ 
τῷ ΚΕ. ἔστι δὲ καὶ τὸ 
10 BEH τρίγωνον ἴδον τῷ 4E τετραπλεύρῳ, καί ἐστι 
τὸ AEZ τρίγωνον ἴσον τῷ ΒΗΕ' καὶ τὸ AE ἄρα 
ἴσον ἐστὶ τῷ IKPE. κοινὸν προδκείδϑω τὸ NE: 
ὅλον ἄρα τὸ TK ἴσον ἐστὶ τῷ 144, καὶ τὸ KT và P 4. 


, 


η΄. 

15 Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων εἰλήφϑω ἀντὶ τῶν K, 4 
τὰ D, 4, καϑ᾽ ἃ συμβάλλουσιν a διάμετροι ταῖς τομαῖς, 
καὶ δι’ αὐτῶν ἤχϑωδσαν cí παράλληλοι ταῖς ἐφαπ- 
τομέναις. 

λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4H τετράπλευρον τῷ ZI 

20 καὶ τὸ AI vo OT. 
ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐδείχθη τὸ AHO τρίγωνον τῷ 
ΘΒΖ, καὶ ἡ ἀπὸ τοῦ 4 ἐπὶ τὸ Β παράλληλος τῇ ἀπὸ 
τοῦ Η ἐπὶ τὸ Z, ἀνάλογον ἄρα ἐστίν, ὡς ἡ A4 πρὸς 
ΕΗ, ἡ ΒΕ πρὸς EZ: καὶ ἀναστρέψαντι, ὡς ἡ EA 

25 πρὸς 4Η, ἡ ΕΒ πρὸς ΒΖ. ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ ΓΑ͂ 
πρὸς 4Ε, ἡ 4B πρὸς BE: ἕκατέρα γὰρ ἑκατέρας 
διπλῆ δι’ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς AH, ἡ 4B 

4. γάρ] cp, et V, sed deinde del. 1 litt. m. 1. 19. τὸ 


NE]cp, corr.ex τὸν € V. 20. τό] zo V; corr. Halley. τῷ 
z0cp. 21. τῷ] cp, corr.ex τό m. 1 V. 28. H] ρου, euan. V. 
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supponantur enim, quae antea diximus, et in uira- 
que sectione puncta sumantur K, 4, per eaque rectae 
AZ parallelae ducantur MKIIPX, NZT.4 9$, rectae 
autem BH paralllae NIOK,5, XOT 4I. dico, eue- 
nire, quae in proposilione dicta sunt. 

nam quoniam est 40 — PO [prop. II], commune 
adiüciatur EO; itaque erii 4EZ — KE. est autem 
eliam [u. Eutocius ad prop. VI] BEH — AE, et 
(prop. ]] 4EZ — BHE; itaque etiam 4E — IKPE. 
commune adiiciatur NE; ergo TK — 14; οἱ etiam 
KT — PA. 

VIII. 

lisdem suppositis pro K, 4 sumantur Γ, 4, in qui- 
bus diametri cum sectionibus concurrant, per eaque 
ducantur rectae contingentibus parallelae. 

dico, esse ZZH — ZI', 51 — OT. 

quoniam enim demonsirauimus, esse 4H0 — 0BZ 
[prop. I], et recta ab 44 ad B ducta rectae ab H ad 
Z ductae "parallela est 
[II, 39 et Pappi lemma I], 
erit [Eucl. VI, 4] 
AE: EH — BE: EZ; 
et conuertendo 
EA:AH — EB: BZ 
[Eucl. V, 19 coroll]. est 
autem etiam 
DA: AE — A4B:BE; 
nam utraque utraque duplo maior est [I, 30]. ex 
aequo igitur [Eucl. V, 20] D'4:4H — 4B: BZ. οἵ 
irianguli similes sunt propter parallelas; itaque 

ITA:40H — &BA:0BZ [Eucl. VI, 19]. 


Q 


10 


20 


25 


3832 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. 


πρὸς ΒΖ. καί ἐστιν ὅμοια τὰ τρίγωνα διὰ τὰς παρ- 
αλλήλους" ὡς ἄρα τὸ ΓΤΑ͂ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΗ, 
τὸ EB πρὸς τὸ ΘΒΖ. καὶ ἐναλλάξ' ἴσον δὲ τὸ 
AHO0 τῷ OZB: ἴσον ἄρα καὶ τὸ ΤΑ͂Γ τῷ 4B. 
ὧν τὸ 4ΗΘ ἴσον ἐδείχϑη τῷ ΒΘΖ᾽ λοιπὸν ἄρα τὸ 
49 τετράπλευρον ἴσον τῷ ΓΘ. ὥστε καὶ τὸ 4Η 
τῷ ΓΖ. 

καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΓΟ τῇ AZ, ἴσον 
ἐστὶ τὸ ΓΟΕ τρίγωνον τῷ .4EZ. ὁδμοίως δὲ καὶ τὸ 
A4EI τῷ ΒΕΗ. ἀλλὰ τὸ ΒΕΗ τῷ AEZ ἴσον" καὶ 
τὸ ΓΟΕ ἄρα ἴδον τῷ 4Ε1. ἔστι δὲ καὶ τὸ ΗΖ τε- 
τράπλευρον ἴσον τῷ ZI. ὅλον ἄρα τὸ AI ἴσον ἐστὶ 
τῷ OT. 

9'. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν τὸ μὲν ἕτερον τῶν 
σημείων μεταξὺ ἡ τῶν διαμέτρων, οἷον τὸ K, τὸ δὲ 
ἕτερον ἑνὶ τῶν D, 4 ταὐτόν, οἷον τὸ TI, καὶ ἀχϑῶσιν 
αἱ παράλληλοι, λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΕΟ τρίγωνον 
τῷ KE τετραπλεύρῳ καὶ τὸ 40 τῷ AM. 

τοῦτο δὲ φανερόν. ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐδείχϑη τὸ ΓΕΟ 
τρίγωνον τῷ AEZ, τὸ δὲ AEZ ἴσον τῷ KE τε- 
τραπλεύρῳ; καὶ τὸ ΓΕΟ ἄρα ἴδον τῷ K E τετραπλεύρῳ. 
ὥστε καὶ τὸ ΓΡΜ ἴδον ἐστὶ τῷ ΚΟ, καὶ τὸ KI' ἴσον 
τῷ 40. 


’ 


LL. 


Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων εἰλήφϑω τὰ K, 4 σημεῖα 
μὴ καϑ᾽ ὃ συμβάλλουσιν αἱ διάμετροι ταῖς τομαῖς. 
δεικτέον δή, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ATPX τετράπλευρον 


τῷ €XKI τετραπλεύρῳ. 


4. 4BXE] AES V; corr. p (S4B). 
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el permutando [Eucl. V, 16]; est autem [prop. I] 

AHO0 — 0ZB; quare eliam TAT' — 48,3. 

quorum est 44H — ΒΘΖ, ut demonstrauimus; ita- 

que reliquum ΖΘ — ΓΘ. quare eliam 4H — ΓΖ. 
et quoniam ΓΟ, AZ parallelae sunt, erit ( Eucl. VI, 19] 

ΓΟΕ -— AEZ.') eodem aulem modo etiam 


4 EI — BEH. 
est autem BEH — AEZ [prop. I]; quare etiam 
ΓΟῈΕ — 41. 


est autem etiam Hzf — ΖΓ: ergo 3I — OT. 


IX. 


lisdem suppositis si alterum punctum inter dia- 
metros est ut K, alterum autem idem atque alterutrum 
punctorum I, 4 vt I' et 
ducuntur parallelae, dico, esse 
ΓΕΟ — KE, 40 — AM. 

οὗ hoc manifestum est. 
quoniam enim demonsiraui- 
mus [Eucl. VI, 19; cfr. prop. 
VIII], esse I'EO 2 AEZ, 
et est 4 EZ — KE [Eutocius ad prop. VI], erit etiam 
DEO — KE. ergo eliam I'PM — KO et KI) — 40. 


X. 


lisdem suppositis puncta K, 4 ne sumantur, ubi 
diametri cum sectionibus concurrunt. 
demonstrandum igitur, esse 4TPX —  ΧΚΙ. 


1) Nam ΓῈ -- ΕΑ (1, 80). 
9) H. e. KMI A. 


10 


15 


26 
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ἐπεὶ γὰρ ἐφάπτονται αἱ 4Z, BH, καὶ διὰ τῶν 
ἁφῶν διάμετροί εἰσιν αἱ 4Ε, BE, καὶ παρὰ τὰς 
ἐφαπτομένας εἰσὶν αἱ AT, 
ΚΙ, μεῖξόν ἐστι τὸ ΤΎΕ 
τρίγωνον τοῦ Τῷ Δ τῷ 
EZ.A. ὁμοίως δὲ καὶ τὸ 
ΞΕΙ͂ τοῦ &PK μεῖξόν ἐστι 
τῷ ΒΕΉ. ἴδον δὲ τὸ AEZ 
τῷ BEH'' τῷ αὐτῷ ἄρα 
ὑπερέχει τό τε ΤΕΥ͂ τοῦ 
T9,4 καὶ τὸ ΞΕΙ͂ τοῦ 
APK. τὸ TTE ἄρα μετὰ 
τοῦ ἘΡΚ ἴσον ἐστὶ τῷ 
A EI μετὰ vov T'9) 4. κοινὸν προσκείσϑω τὸ K EET AX: 
τὸ ATPX ἄρα τετράπλευρον ἴσον ἐστὶ τῷ ΩΧΚΙ 
τετραπλεύρῳ. 


, 


ια΄. 
Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν 
τομῶν σημεῖόν τι ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσιν ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν. τὸ γινόμενον vx αὐτῶν 
τρίγωνον πρὸς τῇ διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων 
ἠγμένῃ διαμέτρῳ διαφέρει τοῦ ἀπολαμβανομένου τρι- 
γώνου πρός τε τῇ ἐφαπτομένῃ καὶ τῇ διὰ τῆς ἁφῆς 
ἠγμένῃ διαμέτρῳ τῷ ἀπολαμβανομένῳ τριγώνῳ πρὸς 
τῇ συμπτώσει τῶν ἐφαπτομένων. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4B, ΓΖ, καὶ ἐφαπτόμεναι 
α AE, AE συμπιπτέτωσαν κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω 


56. TQ ΛΔ] pev, 2) ecorr. m. 1 V. 989. τῷ] (alt) pe, corr. ex 
τό m. 1 V. αὐτῷ] poc, corr. ex αὐτό m. 1 V. 14. KNETX 
Vp; corr. Memus. 
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nam quoniam 42, BH conliingunti, ei 4E, BE 
diameiri sunt per puncta contactus ductae, contingen- 
libusque parallelae sunt 4 T, KI, erit 

TTE — T9.A 4- EZ A, 
el eodem modo eliam AX3EI — ΞΡΚ -- BEH ἢ, 44]. 
est autem 482 — BEH [prop. I]. itaque erit 
TET --T£$4-AEI--APK. ' 

quare erit TT'E - 5PK — SEI -- $24. commune 
adiücilatur K'SETA4X; ergo erii 4TPX — OXKI. 


XI. 


lisdem suppositis si in utralibet sectione punctum 
aliquod sumitur, et ab eo rectae ducuntur parallelae 
altera contingenti, allera rectae puncta contactus con- 
iungenti, triangulus ab iis ad diametrum per punctum 
concursus contingentium ductam effectus a triangulo 
absciso ad contingentem diametrumque per punctum 
. eontactus ductam differt 
triangulo ad punctum 
concursus — contingen- 
tium absciso. 

sint oppositae 4B, 
ΓΖ, eti contingentes 
A E, 4E in E concur- 
rant, centrum autem 
sit €, ducanturque 4 Z, 
ΕΘΗ, ei in sectione 4B punctum aliquod sumatur B, 
et per id dueatur BZ 4 rectae 4H parallela, B.M autem 
rectae AE parallela. dico, esse BZM — AK 4 -- KEZ. 


In V duae praeterea ad prop. XI figurae sunt. 


586 ΚΩΝΙΚΩΝ γ΄. 


κέντρον τὸ Θ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν * τε 44 καὶ ἡ 
ΕΘΗ, εἰλήφϑω δὲ ἐπὶ τῆς AB τομῆς τυχὸν σημεῖον 
τὸ B, καὶ δι’ αὐτοῦ ἤχϑωσαν παρὰ μὲν τὴν AH ἡ 
BZA, παρὰ δὲ τὴν AE ἡ ΒΜ. λέγω, ὅτι τὸ ΒΖΜ 
ὅ τρίγωνον τοῦ AK A διαφέρει τῷ ΚΕΖ. 

ὅτι μὲν γὰρ ἡ 44 δίχα τέμνεται ὑπὸ τῆς ΕΘ, 
φανερόν, καὶ ὅτι ἡ ΕΘ διάμετρός ἐστι συξυγὴς τῇ 
διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν 44 ἀγομένῃ ὥστε κατηγμένη 
ἐστὶν ἡ AH ἐπὶ τὴν EH. 

10 ἐπεὶ οὖν διάμετρός ἐστιν ἡ HE, καὶ ἐφάπτεται 
μὲν ἡ AE, κατηγμένη δὲ ἡ AH, ληφϑέντος δὲ ἐπὶ 
τῆς τομῆς τοῦ Β σημείου κατήχϑησαν ἐπὶ τὴν ΕΗ ἢ 
μὲν ΒΖ παρὰ τὴν AH, ἡ δὲ ΒΜ παρὰ τὴν AE, 
δῆλον, ὅτι τὸ BMZ τρίγωνον τοῦ 40Z διαφέρει 

Ιὅτῷ ΘΑἅΑ͂Ε. ὥστε καὶ τὸ ΒΖΜ τοῦ AKA διαφέρει 
τῷ ΚΖΕ. 

καὶ συναποδέδεικται, ὅτι τὸ ΒΚΕΜ τετράπλευρον 
ἴσον ἐστὶ τῷ 4Κ 4 rQuyovo. 


ιβ. 

20 Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἐπὶ μιᾶς τῶν τομῶν B ση- 
᾿ μεῖα ληφϑῇ, καὶ ἀφ᾽ ἑκατέρου παράλληλοι ἀχϑῶσιν, 
ὁμοίως ἴσα ἔσται τὰ γινόμενα ὑπ᾽ αὐτῶν τετράπλευρα. 
ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ 
τῆς 4B τομῆς τυχόντα σημεῖα và B, K, καὶ δι’ αὐτῶν 
90 ἤχϑωσαν παράλληλοι τῇ 44 αἱ ABMN, KAOTII, 
τῇ δὲ 4Ε αἱ BEP, AK X. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 

ΒΠ τῷ ΚΡ 


26. 4BMN] BAMN V; cor. p. 26. 4KZ] KAZ V; 
COIT. p. 
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nam hoc quidem manifestum est, 4.4 ab ΕΘ in duas 

partes aequales secari [IT, 39], et ΕΘ diametrum esse 

K eum ea coniugatam, 

Z quae per O rectae 

A44 parallela duci- 

e iur [II, 38]; quare 

^4  AHad HEordinate 

7 7 ducta est [I def. 6]. 

jam quoniam H E 

diametrus est, et contingit 4 E, ordinate autem ducta 

est 4H, et sumpto in sectione puncto B ad EH 

ductae sunt ΒΖ rectae 4H parallela οἱ B.M rectae 

AE parallela, adparet, esse BMZ — 40Z -- 694E 
[I, 45]). ergo etiam BZM — AKA -- KZE. 

et simul demonstratum est, esse BK EM — AK A. 


XII. | 

lisdem positis si in altera sectione duo puncta 

sumuntur, et ab utroque parallelae ducuntur, eodem 
modo quadranguli ab iis effecti aequales erunt. 


Sa 
e. 
ἋΣ 


4 


LÀ 


sint enim eadem, quae antea, et in 4B seclione. 
puncta quaelibet sumantur B, K, et per ea ducantur 
1) In secunda figura ex I, 43 erit 
BMZ — 402 --- 9AE — KZE -— AKA. 
et hoc significat illud διαφέρει. 
Apollonius, ed. Heliberg. 29 


2238 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. 


ἐπεὶ γὰρ δέδεικται [60v τὸ μὲν AOII τρίγωνον 

τῷ KOEZ τετραπλεύρῳ, τὸ δ ΑΜΝ τῷ ΒΜΕΡ, 

λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΡ λιπὸν ἢ προσλαβὸν τὸ ΒΟ ἴδον 

ἐστὶ τῷ ΜΠ. καὶ κοινοῦ προστεϑέντος ἢ ἀφαιρου- 
ὅ μένου τοῦ ΒΟ τὸ ΒΠ ἴδον ἐστὶ τῷ X2. 


ιγ΄. 

Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις τῶν 
ἐφεξῆς τομῶν εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, καὶ 
διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι ἀχϑῶσιν, ἴσα ἔσται τὰ τρί- 

10 γωνα, ὧν κορυφὴ κοινὴ τὸ κέντρον ἐστὶ τῶν ἀντι- 
κειμένων. 

ἔστωσαν συξυγεῖς ἀντικείμεναι, ἐφ᾽ ὧν τὰ 4, B, 
I, σημεῖα, καὶ τῶν 4, B τομῶν ἐφαπτέσϑωσαν 
αἴ BE, AE συμπίπτουσαι κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω κέν- 

15 τρον τὸ Θ, xol ἐπιξευχϑεῖσαι αἱ 40, ΒΘ ἐκβεβλή- 
σϑωσαν ἐπὶ τὰ 4,l. λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ ΒΖΘ 
τρίγωνον τῷ 44Π|͵᾿ΗΑΡ6Ρ τριγώνῳ. 

ἤχϑωσαν yag διὰ τῶν 4,00 παρὰ τὴν ΒΕ ol 
AK, 4ΘΜ. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται τῆς B τομῆς ἡ BZE, 

20 καὶ διὰ τῆς ἁφῆς διάμετρός ἐστιν ὴ 40 B, καὶ παρὰ 
τὴν ΒΕ ἐστιν ἡ 4M, συξυγής ἐστιν ἡ 4M διάμετρος 
τῇ Β4 διαμέτρῳ ἡ καλουμένη δευτέρα διάμετρος" 
διὰ δὲ τοῦτο κατῆχται ἡ ΑΚ τεταγμένως ἐπὶ την 
B. καὶ ἐφάπτεται ἢ ΑΗ τὸ ἄρα ὑπὸ ΚΘΗ͂ ἴδον 

46 ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΘ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΚΘ πρὸς OB, ἡ 
ΒΘ πρὸς ΗΘ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΒ, ἡ K.4 πρὸς 


8. λειπόν V; corr. p. 4. προστιϑεῦ V, προστιϑέντος Cv, 
corr. p; fort. προστιϑεμένου. Deinde del. j m. 1 V. 18. 
σημεῖα] delendum? — 19. 40M] 64M V;corr.p. 94. KOH] 
ΚΗΘ V; corr. Memus. — 925. ἀπό] om. V; corr. p. 
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ABMN, KAOTII rectae 42 parallelae, rectae autem 
AE paralelae BEP, A4KZ. dico, esse BII — ΚΡ, 
nhm quoniam demonstratum est [prop. XI coroll.], 
esse 40II — KOEZ et 4MN — BMEP, erit 
KP — BO ΜΠ 
uel' KP--BO- ΜΠ. et communi adiecto uel 
ablato BO, erit BII — 5X2. 


XIII. 


Si in oppositis coniugatis rectae sectiones deinceps 
positas contingentes inter se concurrunt, et per puncta 
eontactus diametri ducuntur, aequales erunt trianguli, 
quorum uertex communis centrum est oppositarum. 

sint oppositae coniugatae, in quibus sint puncta 
A, B, D, 4, et sectiones Z4, B contingant BE, AE 
in E concurrentes, centrum 
autem sit €, et ductae 46, 
BO ad 4, I producantur. 
dico, esse BZ60 — A4HO. 

ducantur enim per 4, O 
rectae BE parallelae AK, 
460 M. iam quoniam sectionem B contingit BZE, 
et per punctum contactus diametrus ducta est 2/0 B, 
et rectae BE parallela est 44M, 4M diametrus est 
eum diametro Bf coniugata, secunda diametrus quae 
uocatur [II, 20]; qua de eausa 44K ad Bf ordinate 
dueta est [I def. 6]. et 4H contingit; itaque erit [I, 38] 
K0 «0H — BG?. quare [Eucl. VI, 11] 

K0:0B — BO: HO. 
uerum K0 : 9B — ΚΑ: ΒΖ — 40:02 [Eucl. VI, 4]; 
1) In secunda figura. ' 
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ΒΖ καὶ v, 40 πρὸς OZ' καὶ ὡς ἄρα ἢ 4€ “πρὸς 
ZO, ἡ BO πρὸς ΗΘ. καί εἰσιν αἱ ὑπὸ ΒΘΖ, ΗΘΖ 
δυσὶν ὀρϑαῖς ἴσαι’ ἴσον ἄρα τὸ 4Η2|Θ τρίγωνον và 
ΒΘΖ τριγώνῳ. 

ιδ΄, 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν 
τομῶν σημεῖόν τι ληφϑῇ, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, τὸ 
γινόμενον πρὸς τῷ κέντρῳ τρίγωνον τοῦ γινομένου 
περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν τριγώνου διοίσει τριγώνῳ 
τῷ βάσιν μὲν ἔχοντι τὴν ἐφαπτομένην, κορυφὴν δὲ 
τὸ κέντρον. | 

ἔστω τὰ μὲν ἄλλα và αὐτά, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον 
ἐπὶ τῆς B τομῆς τὸ ΚΞ, καὶ Óv αὐτοῦ παρὰ μὲν τὴν 
AH ἤχϑωσαν ἡ ΕΡΣ, παρὰ δὲ τὴν BE ἡ ΞΤΟ. 
λέγω, ὅτι τὸ OOT τρίγωνον τοῦ ΣΤ διαφέρει 
τῷ ΘΒΖ. 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ viv ΒΖ ἡ AT. ἐπεὶ 
οὖν διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον τῆς 4.4 τομῆς διά- 
uerQog μέν ἐστιν ἡ A0 M, συξυγὴς δὲ αὐτῇ καὶ δευ- 
τέρα διάμετρος ἡ 40, καὶ ἀπὸ τοῦ 4 ἐφάπτεται 
ἡ AH, κατῆκται δὲ παρὰ τὴν AM ἡ AT, ἕξει ἡ 
AT πρὸς την TH τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ vs τοῦ 
ὃν ἔχει ἡ ΘΥ πρὸς ΥΑ͂ καὶ ἐκ τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ 
πρὸς τῇ 4M εἴδους πλαγία πλευρὰ προς τὴν ὀρϑίέαν. 
ἀλλ᾽ ὡς ἡ AT πρὸς TH, ἡ AT πρὸς TZ, ὡς δὲ 1 
GT πρὸς T4, ἡ OT πρὸς TO καὶ ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ, 


4. ΒΘΖ) 40Z V; corr, Memus. 15. 7490? ἐπ ΤΟ] 
AOT V; corr. p. 18. ΒΖ] cvp; in V obscurum est B. 22. 
AM] p, 4A e corr. m, 1 V; corr. ex 4M o; AM v. 94. ἐκ 
τοῦ] ἐξ οὗ V; eorr. ego; τοῦ p. — 97. ΤΟΪ cvp, O obscura- 
um in . 
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itaque etiam 440: ZO — B9: HO. et 
LBOZ-- ΗΘΖ 
duobus rectis aeiuales sunt; ergo .4H 0 — ΒΘΖ [u. 
Eutocius]. 
XIV. 
lisdem suppositis si in utralibet sectionum punctum 
aliquod sumitur, et ab eo contingentibus parallelae 
rectae usque ad diametros ducuntur, triangulus ad 
centrum ortus a triangulo in eodem angulo orto 
differet triangulo basim habenti contingentem, uerticem 
autem centrum. 
sint cetera eadem, sumatur autem in B sectione 
punctum aliquod X, et per id rectae 4H parallela 
ducatur X PZ, rectae autem. 
BE parellela X'TO. dico, 
esse OGT— ΣΤ 6BZ. 
ducatur enim ab A4 
rectae ΒΖ parallela 4T. 
iam quoniam eadem de 
causa, qua antea, ΘΜ 
digametrus est sectionis 44.4, 
4428 autem cum ea con- 
iugata et secunda diametrus [II, 20], et ab 4 contingit 
A H, rectae autem 44M parallela ducta est 4T, habebit 
AT: TH rationem compositam ex ratione 87: TA et 
ea, quam habet latus transuersum figurae ad 4M ad- 
plicatae ad rectum [I, 40] est autem 
AT:TH—ET:TZ 
et 97: T4 — 0T: TO — ΘΒ: ΒΖ [Eucl. VI, 4], et 
ut latus iransuersum figurae ad .4M adplicatae ad 
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ὡς ὃὲ ἡ τοῦ πρὸς τῇ 4M εἴδους πλαγέα πρὸς τὴν 
ὀρϑέαν, ἢ τοῦ πρὸς τῇ Bz1 ὀρϑία πρὸς τὴν πλαγίαν. 
ἕξει. ἄρα 7 RT πρὸς TZ τὸν συνημμένον λόγον ἔκ 
τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΒ πρὸς ΒΖ, τουτέστιν ἡ OT 
πρὸς TO, καὶ τοῦ ὃν ἔχει ἡ τοῦ πρὸς τῇ Β4 εἴδους 
ὀρϑία πλευρὰ πρὸς τὴν πλαγίαν. καὶ διὰ τὰ δεδειγ- 
μένα ἐν τῷ μα΄ τοῦ α΄ βιβλίου τὸ TOO τρίγωνον 
τοῦ ΞΤ,ΤΣ διαφέρει τῷ ΒΖΘ. 
ὥστε καὶ τῷ 4}ῃΗΘ. 


, 


L8. 

᾿Εὰν μιᾶς τῶν κατὰ συξυγίαν ἀντικειμένων εὐϑεῖαι 
ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι 
ἀχϑῶσι, ληφϑῇ δέ τι σημεῖον ἐφ᾽ ὁποτέρας τῶν συ- 
ξυγῶν τομῶν, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ παράλληλοι ἀχϑῶσι ταῖς 
ἐφαπτομέναις ἕως τῶν διαμέτρων, τὸ γινόμενον vx 
αὐτῶν πρὸς τῇ τομῇ τρίγωνον τοῦ γινομένου τρι- 
γώνου πρὸς τῷ κέντρῳ μεῖξόν ἐστι τριγώνῳ τῷ βάσιν 
μὲν ἔχοντι τὴν ἐφαπτομένην, κορυφὴν δὲ τὸ κέντρον 
τῶν ἀντικειμένων. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἱ 4B, ΗΣ, 
T, S, ὧν κέντρον τὸ Θ, καὶ τῆς 4B τομῆς ἐφαπτέ- 
σϑωσαν oí AAE, BAT, καὶ διὰ τῶν 4, B ἁφῶν 
ἤχϑωσαν διάμετροι αἴ 4ΘΖΦ, BOT, καὶ εἰλήφϑω 
ἐπὶ τῆς HZ τομῆς σημεῖόν τι τὸ Σ, καὶ Óv αὐτοῦ 
ἤχϑω παρὰ μὲν τὴν ΒΓ ἡ ΣΖ4, παρὰ δὲ τὴν AE 
ἢ ΣΎ. λέγω, ὅτι τὸ EAT τρίγωνον τοῦ Θ.4Ζ τρι- 
γώνου μεῖξόν ἐστι τῷ ΘΙΒ. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν ΒΓ ἡ ΞΘΗ͂, παρὰ 


6. ΤΟ] TO V; corr. Memus. 238. BO T] T V; corr. p. 
28. viv] vp, τή V; τό c. 
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rectum, ita latus rectum figurae ad B 2) adplicatae ad 
iransuersum [I, 56]. itaque ratio 3 T: TZ rationem 
habebit compositam ex ratione 0 B : BZ siue O T: TO 
el ea, quam habet latus rectum figurae ad B. ad- 
plicatae δὰ transuersum. et propter ea, quae in pro- 
positione XLI libri primi demonstrauimus, erit 
| ΤΘΟ — ETE -- BZ6. 
quare eliam. T9690 — ET Z - 4HO [prop. XIII]. 


XV. 


Si rectae unam sectionum oppositarum coniu- 
gatarum contingentes concurrunt, et per puncta con- 
tactus diametri ducuntur, in quauis autem sectionum 
eoniugatarum punctum aliquod sumitur, et ab eo con- 
üngentibus parallelae rectae usque ad diametros du- 
cuntur, triangulus ab iis ad sectionem effectus triangulo 
ad centrum orto maior est triangulo basim habenti 
contingentem, uerlicem autem centrum oppositarum. 

sint oppositae coniugatae 4B, HZ, T, &, quarum 
centrum sit €, et sectionem .4B contingant 4 E, 
BAI, per 4, B autem puncta contactus ducantur dia- 
metri 40Z40, BOT, et in sectione HZ sumatür 
punctum aliquod Σ᾽, ei per id rectae BI' parallela 
ducatur 2Z.4, rectae autem 4E parallela Z/T. dico, 
esse Z2 4T 2 0 4Z -]- OI'B. 

dueatur enim per € rectae BI' parallela ΕΘΗ, 
per H autem rectae AE parallela KIH, et rectae 
BT parallela ΣΟ; manifestum igitur, esse ΞΗ, BT 
diameiros coniugatas [II, 20], et rectam ΣΟ rectae 
BT parallelam ad 9.HO ordinate ductam esse [I def. 6], 
et 2.400 parallelogrammum esse. 
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δὲ τὴν AE διὰ τοῦ H ἡ KIH, παρὰ δὲ τὴν BT ἡ 
ΣΟ: φανερὸν δή, ὅτι συξυγής ἐστι διάμετρος ἡ ΞΗ 
τῇ BT, καὶ ὅτι ἡ ΣΟ παράλληλος οὖσα τῇ ΒΤ 
κατῆκται τεταγμένως ἐπὶ τὴν ΘΗ͂Ο, καὶ ὅτι παραλ- 
ληλόγραμμόν ἐστι τὸ 22400. 

ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ BI, καὶ διὰ τῆς ἁφῆς ἐστιν 
ἡ BO, καὶ ἑτέρα ἐφαπτομένη ἐστὴν ἡ AE, γεγονέτω 
ὡς ἢ 48 πρὸς ΒΕ, ἡ ΜΝ πρὸς τὴν διπλασέαν τῆς 
BI* ἡ ἄρα ΜΝ ἐστιν ἡ καλουμένη ὀρϑία τοῦ παρὰ 
τὴν BT εἴδους. δίχα τετμήσϑω ἡ ΜΝ κατὰ τὸ IL 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 4B πρὸς BE, ἡ ΜΠ πρὸς ΒΓ. 
πεποιήσϑω δή, ὡς ἡ ΞΗ πρὸς TB, ἡ TB πρὸς F: 
ἔσται δὴ καὶ ἡ P ἡ καλουμένη ὀρϑία τοῦ παρὰ τὴν 
5H εἴδους. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ 4B πρὸς ΒΕ, ἡ 
ΜΠ πρὸς ΓΒ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4B πρὸς ΒΕ, τὸ ἀπὸ 
4B πρὸς τὸ ὑπὸ Z4BE, ὡς δὲ ἡ ΜΠ πρὸς ΓΒ. τὸ 
ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΘ, ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
4B πρὸς τὸ ὑπὸ A4BE, τὸ ὑπὸ ΠΜ, ΒΘ πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΓΒΘ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ τῷ ἀπὸ ΘΗ, 
διότε τὸ μὲν ἀπὸ ΞΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπο TB, ΜΝ, 
καὶ τὸ μὲν ὑπὸ ΜΠ, ΒΘ τέταρτον τοῦ ὑπὸ ΤΒ, ΜΝ, 
τὸ ὃὲ ἀπὸ ΗΘ τέταρτον τοῦ ἀπὸ ΗΞ’ ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ ZB πρὸς τὲ ὑπὸ ABE, τὲ ἀπὸ ΗΘ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΒΘ. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 4B πρὸς τὸ 
ἀπὸ HO, τὸ ὑπὸ 4BE πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΒΘ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ἀπὸ 48 πρὸς τὸ ἀπὸ € H, τὸ ABE τρίγωνον 
πρὸς τὸ HO: ὅμοια γάρ' ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ABE πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΓΒΘ, τὸ 48Ε τρίγωνον πρὸς τὸ ΓΒΘ' ὡς 
ἄρα τὸ BE τρίγωνον πρὸς τὸ HOI, τὸ 4BE πρὸς 


12. πεποιείσϑω V; corr. cp. 
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iam quoniam BI' contingit, οὗ B9 per punctum 
eontactus ducta est, et alia contingens est 4, fiat 


4B:BE-— MN:2BI' MN igitur latus est, rectum 
quod uocatur, figurae ad B T adplicatae [I, 50]. se- 
cetur ΜΝ in 1I in duas partes aequales; itaque 
4B: BE — MII: BI. 

fiat igitur SH: TB — TB: P; itaque etiam P latus 
erit, rectum quod uocatur, figurae ad ,5H adplicatae 
(I, 56]. iam quoniam 4B: BE τ ΜΠ: ΓΒ, uerum 
4B: BE-— AB! : AB »« BE e 

MII:IB-MII» BO:I'B»« B9, 
erit 4B* : dB» BE— IIM»« ΒΘ: ΓΒ »« BO. est 
autem ΜΠ »« ΒΘ — 09 H?, quia EH? — TB»« MN 
[I, 56], et [I, 30] MI1»« ΒΘ — ; TB»« MN, 

ΗΘ — : H&* 

itaque erit. 44 B': HB» BE — ΗΘ: ΓΒ». B. 
permutando [Eucl. V, 16] 

4B! : HO? — 2Β ». BE:T'B »« BO. 


In V praeter hanc figuram rectanguln quaedam triangu- 
lique inueniuntur. 
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τὸ ΓΒΘ. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ HOI τῷ ΓΒΘ [τὸ ἄρα 
ΗΘΚ τρίγωνον τοῦ ΘΙΧ διαφέρει τῷ ΘΗ, τουτ- 
ἔστι τῷ ΓΒΘΊ. πάλιν ἐπεὶ 5 ΘΒ πρὸς ΒΓ τὸν συν- 
ημμένον ἔχει λόγον ἔκ vs τοῦ ὃν ἔχει ἡ ΘΒ προς 
MII xol ἡ ΠΜ πρὸς ΒΓ, ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΒ πρὸς MII, 
ἡ ΤΒ πρὸς ΜΝ καὶ ἡ Ρ πρὸς ΞΗ, ὡς δὲ ἡ ΜΠ 
πρὸς ΒΓ, ἡ 4B πρὸς ΒΕ, ἕξει ἄρα ἡ ΘΒ πρὸς ΒΓ 
τὸν συγκείμενον λόγον ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ 44 B πρὸς 
BE καὶ ἡ P πρὸς AH. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν 
ἡ ΒΓ τῇ ZA, καὶ ὅμοιον τὸ ΘΓΒ τρίγωνον τῷ 
Θ.Ζ, καί ἐστιν, ὡς ἡ ΘΒ πρὸς ΓΒ, ἣ 94 πρὸς 
AZ, ἕξει ἄρα ἡ 6.4 πρὸς AZ τὸν συνημμένον λόγον 
ἔκ τε τοῦ ὃν ἔχει ἡ P πρὸς ΞΗ καὶ ἡ 4B πρὸς BE, 
τουτέστιν ἡ ΘΗ πρὸς ΘΙ. ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν 
ἡ HZ διάμετρον ἔχουσα τὴν E H, ὀρϑίαν δὲ τὴν P, 
καὶ ἀπό τινος σημείου τοῦ E κατῆχται ἡ ΣΟ, καὶ 
ἀναγέγραπται ἀπὸ μὲν τῆς ἐκ τοῦ κέντρου τῆς OH 
εἶδος τὸ ΘΙΗ͂, ἀπὸ δὲ τῆς κατηγμένης τῆς ZO ἤτοι 
τῆς 0.4 ἴσης αὐτῇ τὸ 6 4Z, ἀπὸ δὲ τῆς ΘΟ. μεταξὺ 
τοῦ κέντρου καὶ τῆς κατηγμένης ἥτοι τῆς ΣΑ͂ ἴσης 
αὐτῇ τὸ EAT εἶδος ὅμοιον τῷ ἀπὸ τῆς ἐκ τοῦ κέν- 
τρου τῷ ΘΙΗ͂, καὶ ἔχει τοὺς συγκειμένους λόγους, ὡς 
εἴρηται, τὸ Z AT τρίγωνον τοῦ 604Z μεῖξόν ἐστι 
τῷ ΘΙ Β. ᾿ 


uw. 
3 A , “ 'A /, , , 3 
Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ xvxAov περιφερείας δυο εὑ- 
ϑεῖαι ἐπιψαύουσαι συμπίπτωσιν, ἀπὸ δέ τινος σημείου 


1. τὸ ἄρα — 8. ΓΒΘΊ deleo; nam' inutilia sunt. 2. τῷ 
IOH] à, 94 V; corr. pc. 6. ἡ P] 9o V; corr. p. AH] 
AN V; corr. Menus. 7. BE]cp, BEuel KE V, KE v. 9. 
AH| EN V; corr. Memus. 10. BI'] B V; corr. p. καί 
bis V; corr. ΟΡΥ͂. 19. ἴση V; corr. Memus. 
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est autem [Eucl. VI, 19] 4B* : ΘΗ — ABE: HOI,; 
iranguli enim hi similes sunt [Eucl. I, 29]; et 
ΔΒ». BE:IB»« B0 — 2ΒΕ: ΓΒΘ [Eucl. VI,23]. 
itaque ZBE: ΗΘΙ — 4B E: ΓΕΘ. quareHOI —I'BO 
[Eucl. V, 9]. itaque erit 

HO K — O0IK -- 10H —O09IK -- IB. 
rursus quoniam est 

ΘΒ: ΒΓ — (0B:MII) »« (MII: BI) 
et ΘΒ: MII— TB:MN [I, 30] — P: 5H et 

MI:BI-— 4B: BE, 
erit ΘΒ: ΒΓ -- (4B: BE) »« (P: &H). et quoniam 
.BI, Z4 parallelae sunt, et trianguli GI'B, 04Z 
similes [Eucdl. I, 29], et 9B: I'B—094: 4Z 
[Eucl. VI, 4], erit 
Θ4: 42 — (P: &H)»« (4B: BE) 

— [Eucl. VI, 4] (P: XH) »« (OH : 0I). 
iam quoniam hyperbola est HZ diametrum habens 
AH, latus rectum autem P, et a puncto aliquo Z 
ordinate ducta est ZO, et in radio OH figura de- 
scripta est 91H, in ordinata autem ZO siue ΘΑ 
[Eucl. I, 34] ei aequali 9.4Z, et in ΘΟ inter centrum 
ordinatamque posita siue in Z4 ei aequah 2.4T 
figura figurae GIH in radio descriptae similis, et 


rationes compositas habet, ut diximus, erit [I, 41] 
ZAT—O0AZ--OGIB. 


XVI. 


Si duae rectae coni sectionem uel circuli ambitum 
contingentes concurrunt, et a puncto aliquo in sectione 
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τῶν ἐπὶ τῆς τομῆς ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα τῶν ἐφαπ- 
τομένων τέμνουσα τὴν τομὴν καὶ τὴν ἑτέραν τῶν 
ἐφαπτομένων., ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ περιεχόμενον 
χωρίον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς ἐφαπτο- 
μένης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς e m 
ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ 7 
ἁφῇ τετράγωνον. 

ἔστω κώνου τομὴ ἢ 
κύκλου περιφέρεια ἡ 48, 4 Ζ B 
καὶ ἐφαπτέσϑωσαν αὐτῆς 
αἱ AI, ΓΒ συμπίπτουσαι κατὰ τὸ Γ, καὶ εἰλήφϑω τι 
σημεῖον ἐπὶ τῆς 48 τομῆς τὸ 4,, καὶ δι’ αὐτοῦ ἤχϑω 
παρὰ τὴν ΓΒ ἡ EZZ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ 
πρὸς τὸ ἀπὸ AT, οὕτως τὸ ὑπὸ ΖΕ Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ E A. 

ἤχϑωσαν γὰρ διὰ τῶν 4, B διάμετροι dj τε 4ΗΘ 
καὶ ἡ ΚΒΑ, διὰ δὲ τοῦ 4 τῇ 4.4 παράλληλος ἡ 
ΖΜΝ' φανερὸν αὐτόϑεν, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ AK τῇ 
ΚΖ καὶ τὸ ΑΕΗ τρίγωνον τῷ 44 τετραπλεύρῳ καὶ 
τὸ Β4Γ τρίγωνον τῷ 4ΓΘ. 

ἐπεὶ οὖν ἡ ΖΚ τῇ Ka ἐστιν ἴση, καὶ πρόσκειται 
ἡ 4Ε, τὸ ὑπὸ ΖΕΖ μετὰ τοῦ ἀπὸ “Κ ἴσον ἐστὶ 


K 


tQ ἀπὸ KE. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ EAK τρίγωνον 


25 


τῷ 4NK, ἔστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EK πρὸς τὸ ἀπὸ KA, 
οὕτως τὸ EK 4 τρίγωνον πρὸς τὸ 44NK. καὶ ἐναλ- 
λάξ' καὶ ὡς ὅλον τὸ ἀπὶ ΕΚ πρὸς ὅλον τὸ EAK 
τρίγωνον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ 4 K πρὸς ἀφαι- 
ρεϑὲν τὸ ΙΙΝΚ τρίγωνον. καὶ λοιπον ἄρα τὸ ὑπὸ 
ΖΕ 4 πρὸς λοιπὸν τὸ 414 ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EK πρὸς 


17. KBA] ΒΚΑ Vp; corr. Comm. 
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posito recta alteri contingentium parallela ducitur 
sectionem alteramque contingentem secans, erit, ut 
quadrata conltingentium inter se, ita spatium com- 
prehensum rectis inter sectionem contingentemque 
positis ad  qua- 
dratum rectae ad 
punctum  econtac- 
tus abscisae. 

sib 4B coni 
gectio uel ambitus 

Z circuli, et οοη- 

üngant AT, ΓΒ in I' con- 
currentes, sumaiurque in 
sectione 4B punctum ali- 
quod Zi, et per id ducatur 
E 4 Z rectae I'B parallela. 
dico, esse 
ΒΓ": AI? —ZE»-EZA:EA: 

ducantur enim per Aj, B 
diametri 4 HO, K B 4, per Z1 autem rectae 44 4 parallela 
4M N; statim igitur adparet, esee 7f K — ΚΖ [T, 46—41] 
el ΕΗ — 44 [prop. II] et BA4I' τῷ AT'O [prop. I]. 

iam quoniam est ΖΚ — Καὶ Z, et adiecta est 71 E, erit 
[Eucl. II, 6 ΖΕ »« Ez - 4K? — KE*, et quoniam 
tranguli E4K, NK similes sunt, erit [Eucl. VI, 19] 

ΕΚ": Καὶ — EK A: ANK. 

ei permutando [Eucl. V, 16] 

EK*:EAK— AK?: ANK; 


In V praeter nostras figuras et tria rectangula totidemque 
iriangulos du&e figurae adsunt alium casum in parabola et 
hyperbola repraesentantes. 
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τὸ EA K τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ ΕΚ πρὸς τὸ ΕΑΚ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΒ πρὸς τὸ AI'B: καὶ ὡς ἄρα τὸ 
ὑπὸ ZEZ πρὸς τὸ 44) τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ 4“ΓΒ τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ μὲν 44 τῷ 
AEH τριγώνῳ, τὸ δὲ 4ΓΒ τῷ ΑΘΓ' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ὑπὸ ΖΕ4 πρὸς τὸ AEH τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΓΒ 


᾿ πρὸς τὸ OI. ἐναλλάξ, ὡς τὸ ὑπὸ ΖΕΖ πρὸς τὸ 


10 


1ὅ 


2ῦ 


ἀπὸ ΓΒ, τὸ 4 ΕΗ τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΘΓ. ὡς δὲ 
τὸ 4ΗΕ πρὸς τὸ 4ΘΓ, τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ ἀπὸ 
AI" καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ ΖΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ 
ἀπὸ ΕΑ πρὺς τὸ ἀπὸ AI. καὶ ἐναλλάξ. 


ιζ΄. 

᾿Εὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο sU- 
ϑεῖαν ἐπιψαύουσαν συμπίπτωσι, ληφϑῇ δὲ ἐπὶ τῆς 
τομῆς δύο τυχόντα σημεῖα, καὶ ἀπ᾽ αὐτῶν ἀχϑῶσιν 
ἐν τῇ τομῇ παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τέμνουσαι ἀλλήλας 
τε καὶ τὴν γραμμήν, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτο- 
μένων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, τὰ περιεχόμενα ὑπὸ 

τῶν ὁμοίως λαμβανομένων εὐϑειῶν. 
᾿ ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 48, καὶ 


τῆς 48 ἐφαπτόμεναι αἱ ADT, ΓΒ συμπίπτουσαι κατὰ 


τὸ Γ, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς τομῆς τυχόντα σημεῖα τὰ 
4, E, καὶ δι’ αὐτῶν παρὰ τὰς ADU, ΓΒ ἤχϑωσαν at 
EZIK, 4ΖΗΘ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AT 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, τὸ ὑπὸ ΚΖΕ πρὸς τὸ ὑπὸ OZ A. 

ἤχϑωσαν γὰρ διὰ τῶν 4, B διάμετροι a 44M N, 
ΒΟΞΠ, xal ἐκβεβλήσϑωσαν αἵ τε ἐφαπτόμεναι καὶ at 
παράλληλοι μέχρι τῶν διαμέτρων, καὶ ἤχϑωσαν ἀπὸ 


8. lB] vpo, corr. ex ΓῈΒ m.1 V.  24*anzó AI'] ΑΓΥ; 
corr. p. 
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quare etiam [Eucl. V, 19] reliquum 

ZE» E4:44-— EK* :EAK. | 
"est autem EK?: EAK — I'B*: AI'B [Eucl. VI, 4]; 
quare eliam ΖΕ »« E4:44 — ΓΒ": 4. [{8. estautem 
44 τῷ AEH et AI'B — AOI; itaque etiam 


ZE» E24: AEH —LDUB*: AOT. 
permutando [Eucl. V, 16] 
ZEX EA4:I'B!-— AEH : 49ΘΓ. 


est autem [Eucl. VI, 4] 4HE: 4ΘΓ — Ef : AI"; 
itaque etiam ZE»« EA: DB -- ΕΑ: 4Γ". et per- 
mutando [Eucl V, 16]. 


XVII. 


$i duae rectae coni sectionem uel ambitum cireuli 
contingentes concurrunt, et in sectione duo quaelibet 
puncta sumuntur, ab iisque in sectione contingentibus 
parallelae ducuntur rectae et inter se et lineam se- 
cantes, erunt, ut quadrata contingentium inter se, ita 
rectangula comprehensa rectis eodem modo sumptis. 

sit .4 B coni sectio uel ambitus circuli οὐ 44 B con- 
tingentes 4I, ΓΒ in I concurrentes, sumanturque in 
sectione puncta quaelibet 4, E, et per ea rectis 4T, 
I'B paralllae ducantur EZIK, “ΖΗΘ. dico, esse 
AI*:DTB'—EKZ»ZE:0Z ZA. 

ducantur enim per 4, B diametri 44M N, BO, II, 
producanturque et contingentes et parallelae usque ad 
diametros, et ἃ 7f, E contingentibus parallelae ducantur 
45, EM; manifestum igitur, esse KI — IE, ΘΗ — ΗΖ 
[1, 46—41]. 


e 


10 


15 


90 


25 


352 ΚΩΝΊΚΩΝ γ΄. 


τῶν 4. E παρὰ τὰς ἐφαπτομένας αἱ 45, EM: φα- 
νερὸν δή, ὅτι ἡ ΚΙ τῇ ΙΕ ἐστιν ἴση καὶ ἡ ΘΗ 
τῇ HA. 

ἐπεὶ οὖν ἡ ΚΕ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ 1, 
εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Ζ, τὸ ὑπὸ ΕΖΕ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ZI ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ EI. καὶ ἐπεὶ ὕμοιά ἐστι τὰ 
τρίγωνα διὰ τὰς παραλλήλους, ἔστιν, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ 
EI πρὸς ὅλον τὸ [ΜΕ τρίγωνον, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ IZ πρὸς 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ZIA 
τρίγωνον. καὶ λοι- 
πὸν ἄρα τὸ vx 
ΚΖ Επρὸὺς λοιπὸν 
τὸ ΖΜΟ τετρά- 
πλευρόν ἐστιν, ὡς 
ὕλον τὸ ἀπὸ EI 
πρὸς ὅλον τὸ MEI 
τρίγωνον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ EI πρὸς τὸ IME τρί- 
yovov, τὸ ἀπὸ I4 πρὸς τὸ D A4N: ὡς ἄρα το 
ὑπὲ ΚΖΕ πρὸς τὸ ZM τετράπλευρον, οὕτως τὸ ἀπὸ 
4Γ πρὸς τὸ ΓΑ͂Ν. ἴσον δὲ τὸ μὲν AI'N τῷ ΓΠΒ, 
τὸ δὲ ΖΜ τῷ ΖΗ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ KZE πρὸς τὸ 
ZA, τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΒΠ. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 
καί, ὡς τὸ ὑπὸ ΘΖΖ πρὸς τὸ EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ ΓΒ 
πρὸς τὸ ΓΠΒ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ KZE 
πρὸς τὸ ΖΙΗ τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ ΑΓ πρὸς ΓΠΒ, 
διὰ δὲ τὸ ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ZA τετράπλευρον πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΘΖΩ͂, τὸ ΓΠΒ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΒ, 0v ἴσου ἄρα, 


1, 431 c, corr. ex 4Ζ m. 1 V. 5. KZE] ZKE V; 
corr. Memus. 18. IME] V?, IEM cp. 19. l'AN] ἀπὸ 
IAN V; corr. p. 25. D1I[B] PII V; corr. Memus (gbp). 
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quoniam igitur K E in 1 in partes aequales secta 
'esí, in Z aulem in inaequales, erit 


KZ»«ZE -- ZI? — EJ[* [Euel. II, 5]. 
el quoniam irianguli propter parallelas similes sunt 
[Eucl.I, 29], erit EI*: IME — I2?:ZI A4 [Eucl. VI, 19; 
V, 16]. itaque etiam reliquum [Eucl. V, 19] 
| KZ3«ZE: ZM — EI*: MEI. 
es& autem EI: IME—I'£:ILIA4N [Euel. VI, 19 
V, 16]; itaque KZ»« ZE: ZM — ATI*:I'AN. est 


autem A4TI'N — ΓΠ [prop.T] et ΖΜ — ZA [prop. III]; 
ilaque KZ» ZE:ZAE τί, AI?:LI'BII. iam similiter 
demonstrabimus, esse etiam 

GZ»«Z4:58Z2-—DrB:LIIB. 
iam quoniam est KZ »« ZE: ZE — 4 Γῆ: ΓΠΒ ete 
contrario [Eucl. V, 1 coroll.] 

ΖΞ :Θ2;»«24 - ΓΗΒ: ΓΒ", 
ex aequo erit [Eucl. V, 22] 

AI":BI" —KZ»«ZE:0Z»ZA. 


In Vve praetere& rectangula et triangul quidam in- 
ueniuntur. 


Apollonius, ed. Heiberg. 23 
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ὡς τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΓΙ, τὸ ὑπὸ KZE πρὸς 
τὸ ὑπὸ OZ 4. 
"η΄. 

᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐπιψαύουσαι 
συμπίπτωσι, καὶ ληφϑῇ τι σημεῖον ἐφ᾽ ὁποτερασοῦν 
τῶν τομῶν, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρά τινὰ 
τῶν ἐφαπτομένων τέμνουσα τὴν τομὴν καὶ τὴν ἑτέραν 
ἐφαπτομένην, “ἔσται, ὡς τὰ ἀπὶ τῶν ἐφαπτομένων 
τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς ἐφαπτομένης πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ ἁφῇ τετράγωνον. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4 B, ΜΝ καὶ ἐφαπτόμεναι 
αἱ 4Γ4, BI'O καὶ διὰ τῶν ἁφῶν διάμετροι αἴ 4Μ, 
ΒΝ, καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΜΝ τομῆς τυχὸν σημεῖον 
τὸ 4,, καὶ δι᾽ αὐτοῦ ἤχϑω παρὰ τὴν BO ἡ ΕΖΩ͂Ζ. 
λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΩά, τὸ 
ὑπὸ ΖΕΔ πρὸς τὸ ἀπὸ AE. 
ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ 4 τῇ AE παράλληλος ἡ 445. 
ἐπεὶ οὖν ὑπερβολή ἐστιν ἡ 48 καὶ διάμετρος αὐτῆς 
ἡ ΒΝ καὶ ἐφαπτομένη ἡ ΒΘ καὶ τῇ ΒΘ παράλληλος 
ἡ 4Z, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ ΟΖ. καὶ πρόσκειται 
ἡ Ez: τὸ ἄρα ὑπὸ ZEZ4 μετὰ τοῦ ἀπὸ 40 ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΕΟ. καὶ ἐπεὶ παράλληλός ἐστιν ἡ ΕΑ 
τῇ 45, ὅμοιόν ἐστι τὸ EOA τρίγωνον τῷ 450. 
ἔστιν ἄρα, ὡς ὅλον τὸ ἀπὸ ΕΟ πρὺς τὸ ΕΟΑ, οὕτως 
ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ 40 πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ 5,240 τρί- 
yovov' καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ 4ΕΖ πρὸς τὸ 44 
τετράπλευρόν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΟ πρὸς τὸ ΕΟ A. 
ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ OE πρὸς τὸ ΟΕ Α τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 

1. πρὸς τὸ ἀπὸ BI'] om. V; corr. p (τῆς ΓΒ). | 16. EAZ] 
4 EZ V; corr. p. 
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XVIII. 


$1 duae rectae oppositas contingentes concurrunt, et 
in alterutra sectionum sumitur punctum aliquod, ab eoque 
recta alteri contingentium parallela ducitur sectionem 
alteramque contingentem secans, erit, αὖ quadrata 
contingentium inter se, ita rectangulum comprehen- 
sum rectis inter sectionem contingentemque positis 
ad quadratum rectae ad punctum contactus abscisae. 

sint oppositae 48, MN contingentesque 4I 4, 
BI'O et per puncta contactus diameliri 4M, BN, 


sumaturque in sectione MN punctum aliquod Z7/, et 
per id rectae B parallela ducatur EZ/Z. dico, esse 
BI*:DI4*—ZE»«EdZ:AE* 

ducatur enim per 4 rectae 4 E parallela “ΖΞ. iam 
quoniam hyperbola est 4B et diametrus eius BN 
contingensque B et reciae BO parallela 412, erit 
[I, 48] ZO — ΟΖ. οὖ adiecta est Ef; itaque erit 
[Euel. IT, 6] ΖΕ »« ΕΖ -Ἡ 40? — EO?. et quoniam 
EA, 45 parallelae sunt, trianguli EO 4, 450 similes 
sunt [Eucl. I, 29]; itaque EO? : EO A — 405: 540 
[Eucl. VI, 19; V, 16]; quare etiam reliquum 

4E» ΕΖ: 44 -— ΕΟ": EOA [Eucl. V, 19]. 
es& autem ΟΕ: OEA — BI?: BI'A (Eucl. VI, 19; 

23* 


Φι 


10 


15 


20 


25 


356 KQONIKON γ΄. 


ΒΓ πρὸς τὸ ΒΓΑ voíyovov: καὶ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ 
ΖΕΖ4 πρὸς τὸ 4.4 τετράπλευρον, τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς 
τὸ ΒΓΑ τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ 44 τετράπλευρον 
τῷ AEH τριγώνῳ, τὸ δὲ Β4Γ τῷ 4ΓΘ' ὡς ἄρα 
τὸ ὑπὸ ZEZ4 πρὸς τὸ AEH, τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ 
ΑΓΘ. ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ 4EH πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ 4ΓΘ πρὸς τὸ ἀπὸ AI" δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστίν, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ, τὸ ὑπὸ ZE4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ EA. 
v9. 

- Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσιν, ἀχϑῶσι δὲ παράλληλοι ταῖς ἐφαπτο- 
μέναις ἀλλήλας τέμνουσαι καὶ τὴν τομήν, ἔσται, ὡς 
τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, οὕτως 
τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς 
συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν πρὸς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ 
τῶν ὁμοίως λαμβανομένων εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι, ὧν διάμετροι αἴ 4Γ, BA, 
κέντρον δὲ τὸ E, καὶ ἐφαπτόμεναι αἴ AZ, Z4 συμ- 
πιπτέτωσαν κατὰ τὸ Ζ, καὶ ἀπό τινων σημείων ἤχϑω- 
ὅαν παρὰ τὰς 424 αἱ HOIK 4, MNAOA. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ προς τὸ. ἀπὸ Z4, τὸ ὑπὸ 
HAI πρὸς τὸ ὑπὸ M AK. 

ἤχϑωσαν παρὰ τὰς 424] διὰ τῶν AH, I al III, 
AP. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ AZZ 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 09.4 πρὸς τὸ 6.40 καὶ τὸ ἀπὸ ΘΙ 
πρὸς τὸ ΘΙΠ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ HAI πρὸς 
λοιπὸν τὸ 1Π0 A τετράπλευρόν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ 

8. ΒΓΛῚ ΒΓ V; corr. Ρ. 18. of] bis V; corr. evp. 21. 


MNA25OA4|] MN&EO V; corr.p. 38. HAI] HM V ; corr. p. 
24. III, 3P] IX, IIP V; corr. p. 
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V, 16]; quare etiam ΖΕ» Ez: 44 — ΒΓ": BI' A. 
est aulem 2144 — A4EH [prop. VI], BATI' — AT'O 
[prop. I]; ilaque ΖΕ» EZ: 4EH — ΒΓ": 4ΓΘ. 
est autem etiam 4 ΕΗ: E 4* — AT'O: AT? [Eucl. VI, 19; 
V,16] ex aequo igitur [Eucl. V, 22] 
BI?:I'4-—ZESEA:EA?! 


XIX. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
eb ducuntur rectae contingentibus parallelae inter se 
sectionemque secantes, erit, αὖ quadrata contingentium 
inter se, ita rectangulum 
comprehensum rectis inter 
sectionem punctumque con- 
cursus rectarum positis ad 
rectangulum | comprehen- 
sum rectis eodem modo 
sumptis. 

sint oppositae, quarum 
diametri sit ΑΓ, B, 
centrum autem E, et con- 
tingentes 4Z, Zz1 con- 
currant in Z, et ἃ punclüis 
quibuslibet rectis 4 Z, Z 4] parallelae ducantur HO I K A, 
MN&AO 4. dico, esse 

AZ :ZA* — HA» AI:MA AR. 

per X, I rectis 4Z, Z1 parallelae ducantur IIT, 
XP. el quoniam est 
42? : 4ZX - 04:040 — Θ13: III [Eucl. VI, 19; 


. V, 16], erit etiam reliquum [I, 48; Eucl. II, 6] 


HA»« AI : IIO A — AZ? : 42Σ [Eucl. V, 19]. 
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πρὸς τὸ 4Z Z τρίγωνον. ἴσον δὲ τὸ AZZ τῷ AZT 
καὶ τὸ IIO AI τῷ KPE καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AZ 
πρὸς τὸ Z4 TZ, τὸ ὑπὸ HAI πρὸς τὸ PEAK. ὡς 
0b τὸ Z4 TZ πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΖΩ, τὸ ΡΗ͂ΛΚὶ πρὸς τὸ 
ὑπὸ MAA&' καὶ δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΖΖ4, τὸ ὑπὸ Η 41] πρὸς τὸ ὑπὸ MARK. 


, 


X. 


᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ τις εὐθεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν συμπίπτουσα ἑκατέρᾳ 
τῶν τομῶν, ἀχϑῇ δέ τις ἑτέρα εὐθεῖα παρὰ τὴν αὐτὴν 
τέμνουσα τάς τε τομὰς καὶ τὰς ἐραπτομένας, ἔσται, ὡς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπὸ τῆς συμπτώσεως ταῖς τομαῖς 
προσπιπτουσῶν εὐϑειῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐφαπτομένης 
τετράγωνον, TO περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῶν 
τομῶν καὶ τῆς ἐφαπτομένης εὐθειῶν πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ἀπολαμβανομένης πρὸς τῇ ἁφῇ τετράγωνον. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4B, D, ὧν κέντρον 
τὸ E, ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ AZ, ΓΖ, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 
AT καὶ αἴ EZ, AE καὶ ἐκβεβλήσϑωσαν, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ Ζ παρὰ τὴν AD ἡ ΒΖΘ, καὶ εἰλήφϑω, C 
ἔτυχε, σημεῖον τὸ K, καὶ δι᾽ αὐτοῦ παρὰ τὴν AT 
ἤχϑω ἡ ΚΑΣΜΝΙ͂. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὲ ὑπὸ 
ΒΖ4 πρὸς τὸ ἀπὶ Ζ4, τὸ ὑπὸ ΚΑΊ πρὸς τὸ 
ἀπὸ 4.1. 

ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν K, B παρὰ τὴν AZ oí 
ΚΠ, BP. ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸὺς τὸ 


8. HAI] HM V; corr, Memus. 16. εὐθειῶν] εὐθείας V; 
corr. Comm. 24. K AR] AK S V; corr. Memus (hlx). 
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est autem 4ZZ — ZZT [prop. IV] et [prop. VII] 
IIO AI — ΚΡ 4; quare etiam 
AZ: ATZ— HA» AI: PAAK. 
est aulem 4742: Ζ 22 —PEAK:MA»« 4,33. ergo 
eliam ex aequo [Eucl. V, 22] 
AZ ZA — HA» AI: ΜΔ »« AR. 


XX. 

Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
el per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus: coniungenti parallela cum utraque sectione 
concurrens, eti alia quoque recta eidem parallela du- 
citur οὖ sectiones ei conlingenles secans, erit, αὖ 
rectangulum rectis ἃ puncto concursus ad sectiones ad- 
eidentibus comprehensum ad quadratum contingentis, ita 
rectangulum comprehensum rectis inter sectiones con- 
tingentemque positis ad qua- 
dratum rectae ad punctum 
contactus abscisae. 

sint oppositae 4B, ΓΖ, 
.quarum centrum sit E, con- 
lingentes autem A4Z, ΓΖ, 
ducaturque ΑΓ οἱ EZ, AE 
eb producantur, per Z au- 
lem rectae ΑΙ Γ΄ parallela 
ducatur BZO, οὐ sumatur quoduis punctum K, ei per 
id rectae A4I' parallela ducatur K442ZMN&X. dico, 
esse BZ»« Z4: ZA — KA» 43: A 45. 

ducantur enim ἃ K, B rectae AZ parallelae Κα, 
BP. iam quoniam. est 


In fig. pro K Vp) posuerunt H Memus aliique. 
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BZP τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΚΣ πρὸς τὸ ΚΣΠ καὶ τὸ 
ἀπὸ 4Σ πρὸς τὸ 4ΣΖ, καὶ λοιπὸν τὸ ὑπὸ Καὶ 4 
πρὸς τὸ K AZII τετράπλευρον, ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ 
ΒΖ τῷ ὑπι BZ4, τὸ δὲ BPZ τρίγωνον τῷ 
AZ0, τὸ δὲ KAZII τετράπλευρον τῷ A44N τρι- 
yovo, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ ΒΖΖ πρὸς τὲ 4Ζ2Θ 
τρίγωνον, τὸ vxo KAX πρὸς τὸ AAN. ὡς δὲ c 
42Θ πρὸς τὸ ἀπὸ 42, τὸ AAN πρὸς τὸ ἀπὸ 4 Δ᾽ 
δι᾽ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ BZ πρὸς τὸ ἀπο ZA, τὸ 
ὑπὸ ΚΑΞ πρὲς τὸ ἀπὸ 4 4. 

κα΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἐὰν ἐπὶ τῆς τομῆς δύο 
σημεῖα ληφϑῇ, καὶ δι’ αὐτῶν ἀχϑῶσιν εὐϑεῖαι ἡ μὲν 
παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, ἡ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνύουσαν, τέμνουσαι ἀλλήλας vs καὶ τὰς τομᾶς, 
ἔσται, ὡς τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν ἀπὸ τῆς συμπτώ- 
σεως ταῖς τομαῖς προσπιπτουσῶν πρὸς τὸ ἀπὰ τῆς 
ἐφαπτομένης τετράγωνον, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως πρὸς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς συμ- 
πτώσεως εὐϑειῶν. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, εἰλήφϑω δὲ τὰ 
H, K σημεῖα, καὶ δι᾽ αὐτῶν ἤχϑωσαν παρὰ μὲν τὴν 
AZ αἱ NAHOIIP, KZT, παρὰ δὲ τὴν AD αἵ 


1. KZII] ἀπὸ KZII V; corr. p. 2. AZZ] AEZ V; 
cor p (422) ΚΑΙ͂] AKA corr. ex AKZ m. 1 V; eorr. 
Meus (hlx) 8. Ante ἴσον add. ἔσται ὡς τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς 
τὸ BZP Halley cum Command.; lacunam p. 6. ὑπὸ BZ4] 
ἀπὸ ΒΖ V; corr. Memus. τ] (410.) om. V; corr. p. 7. 
KA] AK& V; eorr. Memus (hlx).  4A4N] AAM V; corr. p. 

10. KA] AK& V; corr. Memus (hlx). 19. πρός — 20. 
συμπτώσεως] om. V; corr. Comm. 
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BZ'::BZP-KZX':KZXII 
— 4275: 4ZZ [Eucl. VI, 19; V, 16] 
— KA4»« AA [Eucl. II, 5] : K AZII [Eucl. V, 19], 


eti BZ! — BZ»«Z4 ΠῚ, 39, 38], BPZ — AZO 


[prop. XI], K AZII — AAN [prop. V], erit 
BZ»«Z4:4Z20-KA45«ABR:AAN. 


est autem 42ΖΘ: 4Z* — AAN: 4.45 [Eucl. VI, 19; 
V, 16]; ergo ex aequo [Eucl. V, 22] 
BZ»«Z4:Z4 -—KA»«AB5: 4.43 


XXI. 


Isdem suppositis si in sectione duo puncta su- 
muntur, et per ea rectae ducuntur, altera contingenti 
parallela, altera rectae puncta contactus coniungenti 
parallela, secantes et 
inter se et secliones, 
erii, ui rectangulum 
comprehensum rectis à 
puncto concursus ad 
sectiones adcidentibus 
ad quadratum contin- 
gentis, ita rectangulum 
comprehensum rectis 

inter sectiones 
punctumque concursus 
positis ad rectangulum comprehensum rectis inter 
sectionem :punctumque concursus positis. 

sint enim eadem, quae antea, et sumantur H, Καὶ 
puneta, per eaque rectae 42 parallelae ducantur 
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HAM, ΚΟΦΙΧΨΩ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ὑπὸ 
BZ4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΑ. οὕτως τὸ ὑπὸ KO, πρὸς 
τὸ ὑπὸ NOH. 
ἐπεὶ γάρ ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ AZO 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 4.4 πρὸς τὸ 44 Μ καὶ τὸ ἀπὸ XO 
πρὸς τὸ ΞΟΨ καὶ τὸ ἀπὸ ΞΗ πρὸς τὸ ΞΗΜ, ὡς ἄρα 
θλον τὸ ἀπὸ XO πρὸς ὅλον τὸ SOT, οὕτως ἀφαιρεϑὲν 
τὸ ἀπὸ ΞΗ πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ SH M. καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ 
ὑπὸ NOH πρὸς λοιπὸν τὸ ΠΟ Ψ M τετράπλευρόν ἐστιν, 
10 ὡς τὸ ἀπὸ 4Z πρὸς τὸ 4ZO0. ἴσον δὲ τὸ μὲν 4ZO τῷ 
BTZ, τὸ δὲ ΗΟΨΜ τῷ ΚΟΡΤ' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 
AZ πρὸς τὸ BZT, τὸ ὑπὸ NOH πρὸς τὸ KOPT. 
ὡς δὲ τὸ ΒΥΖ τρίγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΖ, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ ΒΖΖ4, οὕτως ἐδείχϑη τὸ KOPT πρὸς τὸ ὑπὸ 
15 ΚΟΩ": δι’ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ AZ πρὸς τὸ ὑπὸ 
BZ A, τὸ ὑπὸ NOH πρὸς τὸ ὑπὸ KOS. καὶ ἀνάπαλιν, 
ὡς τὸ ὑπὸ ΒΖΩ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ZA, τὸ ὑπὸ KOQ 
πρὸς τὸ ὑπὸ NOH. 
κβ΄. 


20 Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι παράλληλοι 
ἐπιψαύωσιν, ἀχϑῶσι δέ τινες εὐθεῖαι τέμνουσαι ἀλ- 
λήλας καὶ τὰς τομάς, ἡ μὲν παρὰ τὴν ἐφαπτομένην, 

ἢ δὲ παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν. ἔσται, ὡς 
7 τοῦ πρὸς τῇ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσῃ εἴδους πλαγία 

25 πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως πρὸς τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς συμ- 
πτώσεως. 


1. τό] (alt.) pev, 6 corr. m. 1 V. 12. KOPII V;corr. Memus. 

14. KOPT] po, T corr. ex Π m. 1. 17. ΚΟΩ] C, COrT. 
ex KO, O9 m.1V. 294.7]p,om. V. 25. πλευρᾶι V; corr. p. 
26. τῶν τομῶν — 27. μεταξύ] om. V; corr. Paris. 2355 mg. 


ex 
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AHOIIP, KZ T, rectae autem ZI' parallelae H 4 M, 
KOQOIXD'. dico, esse 
BZ»«Z4:Z4* — KO»«09:NO»«OH. 
quoniam enim esi 
423: 4Z0 — 44:44AM 
-- τὸ": XOU — SH: HM [Eucl. VI, 19; V, 16], 
erit, ut totum 505 ad totum AO'P, ita ablatum EH? 
ad ablatum ,$HM. itaque etiam reliquum [1, 47; 
Eucd II, 6] NO» OH: HOM — AZ3 : AZO 
[Eucl V, 19]. est autem “ΖΘ — BTZ [prop. XI], 
HO'I* M — KOPT [prop. XII]; itaque 
A425: BZT — NO» OH: KOPT. 
demonstrauimus autem, esse 
BTZ: BZ! — KOPT: ΚΟ »« ΟΣ [prop. XX] 
- [I, 89, 38] BTZ: BZ» Z4; 
itaque ex aequo [Eucl. V, 22] 
AZ: BZ5« Zd — NO»c0OH: ΚΟ ;« Οὔ. 
et e contrario [Eucl. V, 7 coroll.] 
BZ»«Z4:Z4*— KO»«090: NOx OH. 


XXII. 


Si sectiones oppositas duae rectae parallelae con- 
tingunt, et ducuntur rectae quaedam secantes et inter 
se el sectiones, altera contingenti parallela, altera 
rectae puncta contactus coniungenti parallela, erit, 
ut latus iransuersum figurae rectae puncta contactus 
eoniungenti adplicatae ad rectum, ita rectangulum 
comprehensum rectis inter sectiones punctumque con- 


1) In figura codicis V punctum 9 intra sectionem ΓΖ 
cadit, ita ut haec recta dicenda esset KOdOIXJO T, adiecta 
' gunt sex rectangula. 
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ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ 4, B, ἐφαπτόμεναι δὲ 
αὐτῶν αἱ AT, Β4 παράλληλοι ἔστωσαν, καὶ ἐπεξεύχϑω 
y» 48. διήχϑωσαν δὴ ἡ μὲν ΕΞΗ παρὰ τὴν AB, 
ἡ δὲ KEAM παρὰ τὴν AI. λέγω. ὅτι ἐστίν. ὡς ἡ 
AB πρὸς τὴν ὀρϑίαν τοῦ εἴδους πλευράν, vo ὑπὸ 
HEÀX πρὸς τὸ ὑπὸ KEM. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν H, Ξ παρὰ τὴν 4Γ αἱ EN, ΗΖ. 

ἐπεὶ γὰρ a( ADI, Bai ἐφαπτόμεναι τῶν τομῶν 
παράλληλοί εἰσι, διάμετρος μὲν ἡ 48, τεταγμένως 
δὲ ἐπ᾿ αὐτὴν κατηγμέναι αἱ K 4, EN, HZ: ἔσται 
ovv, ὡς ἡ 48 πρὸς τὴν ὀρϑίαν πλευράν, τό τε ὑπὸ 
BA44 πρὸς τὸ ἀπὸ AK καὶ τὸ ὑπὸ BN. πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΝΙΞ, τουτέστι τὸ ἀπὸ 4Ε. ἔστιν ἄρα, ὡς ὅλον 
τὸ ὑπὸ B4 πρὸς ὅλον τὸ ἀπὸ Κὶ44, οὕτως ἀφαι- 
ροεϑὲν τὸ ὑπὸ BNA, τουτέστι τὸ ὑπὸ ZAN: ἴση 
γὰρ ἡ NA τῇ ΒΖ' πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ἀπὸ AE: 
καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ ZAN πρὸς λοιπὸν τὸ ὑπὸ 
KEM ἐστιν, ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἴσον δὲ 
τὸ ὑπὸ ZAN τῷ ὑπὸ ΗΕΞ ὡς ἄρα ἡ AB τοῦ 
εἴδους πλαγία πλευρὰ πρὸς τὴν ὀρϑίαν, τὸ ὑπὸ HEX 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΕΜ. 

κγ΄. 

"àv ἐν ταῖς κατα συξυγέαν ἀντικειμέναις δύο 
εὐθεῖαι τῶν κατ᾽ ἐναντίον τομῶν ἐπιψαύουσαι συμ- 
πίπτωσιν ἐπὶ μιᾶς, ἧς ἔτυχον, τομῆς, ἀχϑῶσι δέ τινὲς 
παρὰ τὰς ἐφαπτομένας τέμνουσαι ἀλλήλας καὶ τὰς 
ἑτέρας ἀντικειμένας, ἔσται, ὡς τὰ ἀπὸ τῶν ἐφαπτομένων 


3. δή] δέ Halley. 4. EKAM V, corr. p. 8. γάρ] o9»? 
24. συμπίπτουσιν v, V (ov corr. in ὦ ὃ); corr. pc. 
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cursus positis ad rectangulum comprehensum rectis 
inter sectionem punctumque concursus posilis. 
P sint oppositae 4, B, 
easque — contingentes 
AT, B4 parallelae sint, 
Z[Z et dueatur 4B.  du- 
cantur igitur rectae 4B 
parallela ΕΞ H, rectae 
nj AI' autem parallela 
KEA4HM. dico, esse, ut. 4B ad latus rectum 
figurae, iia HE»« EX: KE»« EM. 
per H, αὶ rectae A4I' parallelae ducantur EN, HZ. 
iam quoniam 4I, B. secliones contingentes par- 
allelae sunt, diametrus οδὺ 4B et ad eam ordinate 
ductae K.4, EN, HZ ΠῚ, 31]; erit igitur [T, 21] 4B: 
latus rectum 
— Β4;»« 44: AK* — BNS« NA:NE* 
— BN» NA:AE*? [Eucl. I, 34]. 
est igitur, ut. totum B.4 »« 4.4 ad totum A4K?, ita 
ablatum BN2« NA, hoe est ΖΑ »« AN (nam 
ΝΑ — BZ [I, 21]), ad ablatum A4E?; quare etiam 
reliquum [u. Pappi lemma IV] Z 4 »« AN ad reliquum 
[L 47; Eucl. II, 5] ΚΕ »« EM est, ut 4B ad latus 
reclum. esíautlem Z/45« 4N — H E»« E [Eucl. I,84]; 
ergo ut 4B latus figurae transuersum ad rectum, ita 
HE» EX: KE»« EM. 


XXIII. 
Si in oppositis coniugatis duae rectae sectiones 
inter se oppositas coniingentes in quauis sectionum 
concurruni, et contingentibus parallelae rectae du- 
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τετράγωνα πρὸς ἄλληλα, τὸ περιεχόμενον. ὑπὸ τῶν 
μεταξὺ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως εὐθειῶν πρὸς 
τὸ περιεχύμενον ὑπὸ τῶν ὁμοίως λαμβανομένων 
εὐϑειῶν. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἱ AB, D, 
EZ, ΗΘ, κέντρον δὲ αὐτῶν τὸ K, καὶ τῶν AB, ΕΖ 
τομῶν ἐφαπτόμεναι αἱ 4DI' A, ΕΧΖ 4 συμπιπτέτω- 
σαν κατὰ τὸ 4, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 4Κ, EK καὶ 
ἐκβεβλήσθωσαν ἐπὶ và B, Z, καὶ ἀπὸ vov H παρὰ 
τὴν 44 ἤχϑω ἡ HMNAEO, ἀπὸ δὲ τοῦ Θ παρὰ τὴν 
EA ἡ OIIPAZ. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ EA 
πρὸς τὸ ἀπὸ 44, τὸ ὑπο ΘΞΣ πρὸς τὸ ὑπὸ 
H&O. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Σ παρὰ μὲις τὴν 44 XT, 
παρὰ δὲ τὴν ΕΑ ἀπὸ τοῦ O ἡ OT. ἐπεὶ οὖν συ- 
ξυγῶν ἀντικειμένων τῶν 48, ΓΖ, ΕΖ, ΗΘ διάμετρός 
ἐστιν ἡ BE, καὶ ἐφάπτεται τῆς τομῆς ἡ EA, καὶ 
παρ᾽ αὐτὴν ἧκται 5 ΘΣ, ἴση ἐστὶν ἡ OII τῇ ΠΣ, 
καὶ διὰ τὰ αὐτὰ ἡ ΗΜ τῇ ΜΟ. καὶ ἐπεί ἐστιν, ὡς 
τὸ ἀπὸ ΕΖ“ προς τὸ EO τρίγωνον, τὸ ἀπὸ ΠΣ 
πρὸς τὸ ΠΤΣ καὶ vo ἀπὸ ΠΗ͂ πρὸς τὸ ΠΝΙ͂, καὶ 
λοιπὸν τὸ ὑπὸ OZ πρὸς τὸ TNXÀZ τετράπλευρόν 
ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ EA πρὸς τὸ D AE τρίγωνον. ἴδον 
δὲ τὸ μὲν ΕΦ. τρίγωνον τῷ ΑΑΧ, τὸ δὲ ΤΝΕΣ 
τετράπλευρον τῷ ΞΡΥΟ' ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ EA 
πρὸς το Α4Χ, τὸ ὑπὸ OZ πρὸς τὸ ΞΟΥΡ τε- 
τράπλευρον. ἔστι δέ, ὡς τὸ AX. τρίγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ 44.4, τὸ ΕΡΥΟ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΞΟ' δι᾽ ἴσου 


10. MN AO V; corr. p. 11. EA] ρον, corr. ex ΕΘ 
m.1V. 15.0707] δὴ οὐ V; corr. 2356 mg. 22. ΘΙ Σ] 
6 2,3 corr. ex ΘΓ ἢ m. 1 V; corr. Memus. 
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cuntur secantes et inter se et sectiones oppositas 
alteras, erit, αὖ quadrata contingentium inter se, ita 
rectangulum comprehensum rectis inter sectiones punc- 
tumque concursus positis ad rectangulum comprehen- 
sum reciis eodem modo sumptis. 
sint oppositae coniugatae 4B, ΓΖ, EZ, ΗΘ, 
centrum autem earum K, et 4GI'A4, EX 4 A sectiones 
AB, EZ contingentes. in .4 concurrant, ducanturque 
AK, EK et producantur ad B, Z, ab H autem rectae 
44 parallela ducatur HIMNO et a 6 rectae EA 
parallela GIIPAZ. dico, esse 
Ed[:A44 —0R»xXEZX:HA ΞΟ. 
per Z enim ducatur ZT rectae 4 4 parallela, ab O 

autem OT rectae E.4 parallela. iam quoniam oppo- 

sitarum coniugatarum 48, 

I'4, EZ, HO diametrus est 
* BE, et EA sectionem con- 

tingit, eique parallela ducta 

est 8 ZZ, erit ΠῚ, 20; I def, 5] 

ΘΙ — ΠΣ et eadem de 

causa HM — MO. et quon- 

4 iam est 
EJ:EDA—IZ:ITE-IIBEDZNE 
[Eucl. VI, 19; V, 16], erit etiam reliquum [Eucl. II, 5] 
GE» EZ:TNAZ—EZ:04E[Eucl V,19] est 
autem [prop IV] EO 4 — A4A4X e!) 
ΤΝΕΣ -- EPTO; 

itaque ΕΑ: 44X — ΘΕ. ΕΣ: ΞΟΥΡ, est autem 


1) Ex prop.XV, quae tum quoque ualet, cum rectae con- 
tingentes suam quaeque sectionum oppositarum contingunt. 
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ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΕΖ“ πρὸς τὸ ἀπὸ 4.4, τὸ ὑπὸ ΘΗ͂Σ 
προς To ὑπὸ ΗΞΟ. 
κδ΄, 

᾿Εὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις ἀπὸ τοῦ 
κέντρου διαχϑῶσι πρὸς τὰς τομὰς δύο εὐϑεῖαι, καὶ 
λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν πλαγία διάμετρος, ἡ δὲ ὀρϑία, 
ἀχϑῶσι δέ τινες παρὰ τὰς δύο διαμέτρους συμπίπτου- 
σαι ἀλλήλαις καὶ ταῖς τομαῖς, ἡ δὲ σύμπτωσις ἡ τῶν 
εὐθειῶν ἐν τῷ μεταξὺ τόπῳ τῶν τεσσάρων τομῶν, τὸ 
περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ 
πλαγίᾳ μετὰ τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν 
τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ ὀρϑίᾳ, ὃν vo ἀπὸ τῆς 
ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετράγωνον, ἴσον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 

ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἴ 4, B, I, 4, 
ὧν κέντρον vo E, καὶ ἀπὸ τοῦ E διήχϑωσαν ἥ τε 
ΔΕΓ πλαγία καὶ ἡ A4EB ὀρϑία, καὶ παρὰ τὰς AL, 
4B ἤχϑωσαν α ZHOIK A, MNAOIIP συμπίπτου- 
σαι ἀλλήλαις κατὰ τὸ A ἔστω δὲ πρότερον τὸ X 
ἐντὸς τῆς ὑπὸ ΣΕΦ γωνίας ἢ τῆς ὑπὸ TET. λέγω, 
ὅτι τὸ ὑπὸ ZA μετὰ τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ 
ὑπὸ MAP, ὃν τὸ ἀπὸ 48 πρὸς τὸ ἀπὸ AI, ἴσον 
ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ AE. 

ἤχϑωσαν γὰρ ἀσύμπτωτοι τῶν τομῶν αἱ ΣΕΤ, 
ΥΕΦ, καὶ διὰ τοῦ 4 ἐφαπτομένη τῆς τομῆς ἡ 
ΣΗ ΔΑ Φ. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ Z4 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
ΖΕ, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 2.40 πρὸς τὸ ἀπὸ EA, 
οὕτως τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ. τὸ δὲ ὑπὸ 

1. τὸ ὑπό] τοῦ V; corr. p. 9. ἐν] cv, euan. V. 11. ὃ 


λόγον) ὅλον V; corr. p. 26. ZHAO] AHZ/ V; corr. p 
(0 A4 HZ). 
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[eodem modo] 4X4:.4/£ — SPTO:HA» AO. ergo 
ex aequo [Eucl. V, 22] 
Ε45“: 4.4 -ὸὶ ΘΕ Σ« ΕΣ: ΗΞ ;»« ΞΟ. 


XXIV. 


Si in oppositis coniugatis ἃ centro ad sectiones 
duae rectae ducuntur, et altera earum diametrus trans- 
uersa, altera recta sumitur, duabus autem diametris 
ilis parallelae rectae quaedatm ducuntur et inter se 
el cum seclionibus concurrentes, οὖ punctum con- 
cursus in spatio inter quattuor sectiones posito est, 
rectangulum comprehensum partibus rectae diametro 
iransuersae parallelae cum spatio, ad quod rectangulum 
comprehensum partibus rectae diametro rectae par- 
allelae rationem habet, quam quadratum diametri 
rectae ad quadratum iransuersae, aequale erit duplo 
quadrato dimidiae diametri transuersae. 

sint 4, B, Γ, 4 oppositae coniugatae, quarum 
centrum sit E, et ab E ducatur AEI' diametrus 
iransuersa οὗ 24 Β recta, 


Y, 
L “7 rectisque ΑΓ, 4B  par- 
allelae ducantur Z HO IK A, 
2 MNAEOIIP in A inter se 


Luo NL] concurrentes; 5 autem prius 


P d 
7 | intra angulum ΣΕ ὦ uel 
i TET positum sit. dico, 


$ —PB ΖΕ »« A4 cum spatio, ad 
quod MAE »« XP ralionem 

habet, quam 2/B?: AI", aequale esse spatio 2.4 ΕΞ. 
ducantur enim Z E T, T E  asymptotae sectionum, et 


In hae propositione duas tantum figuras habet V. 
Apollonius, ed. Heiberg. 24 
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244 πρὸς τὸ ἀπὸ AE λόγον ἔχει τὸν συγκείμενον 
ἔκ ve τοῦ τῆς X4 πρὸς AE καὶ τοῦ τῆς 4 mo0g 
AE. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΣΑ͂ πρὸς AE, ἡ ΝΕ πρὸς X6, 
ὡς δὲ ἡ Φ4 πρὸς AE, ἡ ΠΗ πρὸς ΕΚ' ὃ ἄρα 
τοῦ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ AE λόγος σύγκειται ἔκ τε 
τοῦ τῆς ΝΗ͂ πρὸς ΞΘ καὶ τοῦ τῆς ΠΗ͂ πρὸς Ξ Κ. 
σύγκειται δὲ ἐκ τῶν αὐτῶν ὁ τοῦ ὑπὸ IIAN πρὸς τὸ 
ὑπὸ KO: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τὸ 
ὑπὸ ΠΕΗ͂Ν πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΙ͂Θ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε 
πρὸς τὸ ἀπὸ AE, τὸ ἀπὸ 4 E μετὰ τοῦ ὑπὸ I1 N πρὸς 
τὸ ἀπὸ AE μετὰ τοῦ ὑπὸ ΚΑΘ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπο 
ΖΕ τῷ ὑπὸ ΠΜΝ, τουτέστι τῷ ὑπὸ ΡΝΜ, τὸ δὲ ἀπὲ 
AE ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΚΖΘ, τουτέστι τῷ ὑπὸ 40Z- 
ὡς ἄρα vo ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΑ“, τὸ ὑπὸ ΠΗ͂Ν 
μετὰ τοῦ ὑπὸ PNM πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΑΘ μετὰ τοῦ 
ὑπὸ 4ΘΖ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ IIEN μετὰ τοῦ ὑπὸ 
PNM τῷ ὑπὸ PEM: ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΑ, τὸ ὑπο PM πρὸς τὸ ὑπὸ K,ZO μετὰ τοῦ 
ὑπὸ ΚΖΘ. δεικτέον οὖν, ὅτι τὸ ὑπὸ ZEA μετὰ τοῦ 
ὑπὸ ΚΑΘ καὶ τοῦ ὑπὸ ΚΖΘ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ 
EA. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ὑπὸ 
ΚΖΘ' λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ Κα Θ μετὰ 
τοῦ ὑπὸ 4,32 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE. ἔστι Óf- τὸ 
γὰρ ὑπὸ ΚΙΘ μετὰ τοῦ ὑπὸ 4.32 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
4ΘΖ, τουτέστι τῷ ὑπὸ KZO, τουτέστι τῷ ἀπὸ AE. 

συμπιπτέτωσαν δὴ αἱ Ζ4, MP ἐπὶ μιᾶς τῶν 
ἀσυμπτώτων κατὰ τὸ O. ἴσον δή ἐστι τὸ ὑπὸ ΖΘΑ͂ 
τῷ ἀπὸ ΑΕ καὶ τὸ ὑπὸ ΜΘΡ τῷ ἀπὸ AE ἔστιν 


183. 4062] 40 S V; corr. Memus. 16. 4092] 40x V; 
corr. Memus. 17. PN M] PMN VY; corr. p (τῶν PN, N M). 
25. 40Z| 42Θ V; corr. Memus. 
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per 44 sectionem contingens ZH.44. iam quoniam 
est 2.4 »« A40 — 4 E? [I, 56; II, 1], erit [Eucl. V, 1] 
EA4»«40:EZ4 -- 483: Ε 45. est autem 
EA AD:AE? — (ZA: AE) x (DA: AE). 
uerum 24: 4E -— ΝΕ ΞΘ, 04: AE— ΠΕ. ἘΚ 
[Eucl. VI, 4]; itaque 
AE! : A E? — (ΝΕ :-ΞΘ) »« (IIS: SK) 
— ΠΙΗ͂Σ»« ΕΝ: ΚΙ ;»« ΞΘ 
— 42Ε5- ΠΕΣ«ΞΝ: AE? - ΚΈΣ«Ξ 6 [Eucl. V, 12]. 
est autem 4E? — IIM»« ΜΝ ΠῚ, 11] — PN»« NM 
[II, 16], οὐ [eodem . modo] 
AE? — KZ»20-— 40202; 
erit igitur 
AE? :EZd 
— IIE»xXEN -- PN2« NM: KE »« A0 4- 40»« 9Z. 
es&. autem ΠΗ »« EN -- PN»« NM — PES ΞΜ 
[u. Pappi lemma V, 2]; itaque 
AE? : EA? — ΡΞ »« ΞΜ: ΚΞ »« 580 -- KZ5«Z090. 
demonstrandum igitur, esse 
ZR «54-4 KE» A50 --KZ»«Z20-29E.4"*. 
auferatur, quod commune est, 4E? -Ξ KZ»« ΖΘ. 
ilaque reliquum est, ut demonsitremus, esse 
ΚΙ «A0 -- 45» ΞΖ ---: AE? 
el est; nam 
ΚΙ᾿ »« Θ - 45» ΞΖ -- 40-062 
— ΚΖ »« ΖΘ [u. Pappi lemma V, 1] — 483. 
iam uero Z4, MP in altera asymptolarum con- 
currant in 0. itaque ΖΘ »« ΘΖ — AE? et 
. M0 »« OP — ZA E* [II, 11, 16]; 
iiaque ΖΕ“: E4* — M0»«0P:Z0»«04.  uolu- 
mus igitur, esse 2Z0 »« ΘΑ͂ — 2A E*. οἱ est. 
94 * 
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ἄρα, ὡς το ἀπὸ 4 πρὸς τὸ ἀπὸ EA, τὸ ὑπὸ ΜΘΡ 
πρὸς τὲ ὑπὸ ZO 4. ὥστε τὸ δὶς ὑπὸ ΖΘ. ἴσον ξη- 
τοῦμεν τῷ δὶς ἀπὸ AE. ἔστι δέ. 

ἔστω δὲ τὸ AM ἐντὸς τῆς vxo ZEK γωνίας ἢ τῆς 
ὑπο OET. ἔσται δὴ ὁμοίως διὰ τὴν συναφὴν τῶν 
λόγων, ὡς τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ E, τὸ ὑπὸ 
II&RN πρὸς τὸ ὑπὸ KAO0. τῷ δὲ ἀπὸ AE ἴσον ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ IIMN, τουτέστι τὸ ὑπὸ PN M, τῷ δὲ ἀπο 
AE ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ 4ΘΖ' ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπο 
PNM προς τὸ ὑπὸ 4ΘΖ, οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπο 
IIEN πρὸς ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ ΚΙ͂Θ. καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ PEM πρὸς λοιπὴν την ὑπεροχήν, 1 
ὑπερέχει vo ἀπο 4Ε τοῦ ὑπὸ ΚΙΑ͂Θ. δεικτέον ἄρα, 
ὅτι το ὑπὸ ZXA προσλαβὸν τὴν ὑπεροχήν, ῇ ὑπερ- 
ἔχει τὸ ἀπὸ 4Ε τοῦ ὑπὸ ΚΕΘ, ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ 
AE. κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ AE, τουτέστι τὸ ὑπὸ 
ΖΘ.4: λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ KO μετα 
τῆς ὑπεροχῆς, ἡ ὑπερέχει τὸ ἀπὸ 4Ε τοῦ ὑπὸ ΚΕΘ, 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE. ἔστι δέ: τὸ γὰρ ἔλασσον vo 
ὑπὸ ΚΑ προόλαβον τὴν ὑπεροχὴν ἴσον ἐστὶ τῷ 
μείξονι τῷ ἀπὸ AE. 


κε΄. 

Τῶν αὐτῶν ὑποκειμένων ἔστω ἡ σύμπτωσις τῶν 
παραλλήλων ταῖς 4Γ, Β4 ἐντὸς μιᾶς τῶν 4,, B το- 
μῶν, ὡς ὑπόκειται, κατὰ τὸ j£. 

λέγω, ὅτι τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς 
παραλλήλου τῇ πλαγίᾳ, τουτέστι τὸ ὑπὸ OXN, τοῦ 
πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ περιεχόμενον ὑπὸ τῶν τμημά- 


, 


8. τό] (pr) τῷ V; corr. p. 9. τό] (pr) e, τῷ Vp. 10. 
402] 6AZ V; corr. Memus. 18. Post ΚΑΘ add, ἐστιν ὡς 
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iam uero καὶ intra angulum Z EK uel O ET positum 
sit. itaque eodem modo propter compositionem ra&- 
lionum eri&. ΖΕ": EA? -- IIE »« EN: KE »« ΞΘ. 


est autem ΠΜ »« MN — AE? [II, 11] — PN»« NM 
ΠῚ, 16], et 40 5« OZ — AE? [II, 11, 16]. itaque 
esti PN2« NM: 402«0Z — ΠΕ »« EN:K A »« ΞΘ. 
quare etiam reliquum [u. Pappi lemma V, 1] 
PEXREM:AE?— ΚΕ ;»«θ -τ--Ἕ 4Ε5:Ὲ 43 
[Eucl. V, 19]. demonstrandum igitur, esse 
ZE»«ARA--(AE? — KA »« 50) —2 4.3. 
auferatur, quod commune est, 4E? — ΖΘ -« O0 4. 
itaque reliquum est, ut demonstremus, esse [u. Pappi 
lemma V, 2] K ΡΞ. 80 -(4E* — K &»« ΞΘ) — AE*. 
el esti; nam KX»« X0 -- AE* — K X »« ΞΘ — AE?. 


XXV. 


lisdem suppositis punctum concursus rectarum 
rectis AI, B4 parallelarum intra alterutram sectionum 
2, B positum sit, sicut infra descriptum est, in js. 

dico, rectangulum comprehensum partibus rectae 
diametro transuersae parallelae, hoc est. OE »« EN, 


τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπὸ EA Halley praeeunte Commandino. 
18. τοῦ — 19. AE] bis V; corr. pc. 
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τῶν τῆς παραλλήλου τῇ ὀρϑία, τουτέστι τὸ ὑπὸ PM, 
ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας, μεῖξον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 

διὰ γὰρ τὰ αὐτά ἐστιν, ὡς τὸ ἀπὸ 4E πρὸς τὸ 
ἀπὸ Ἐ4. τὸ ὑπὸ IIEO πρὸς τὸ ὑπὸ 258 4. ἴσον δὲ 
τὸ μὲν ἀπὸ 4 E τῷ ὑπὸ ΠΜΘ, 
τὸ δὲ ἀπὸ AE τῷ ὑπὸ 40 X 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς 
τὸ ἀπὸ AE, τὸ ὑπὸ ΠΜΘ 
πρὸς τὸ ὑπὸ 402. καὶ ἐπεί 
ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ ὑπὸ ΠΗ͂Θ 
πρὸς ὅλον τὸ ὑπὸ ΔΗ͂Σ, 
οὕτως ἀφαιρεϑὲν τὸ ὑπὸ IIMO πρὸς ἀφαιρεϑὲν 
το ὑπὸ 4OZ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ZETA, καὶ λοιπὸν 
ἄρα τὸ ὑπὸ PEM πρὸς λοιπὸν τὸ ὑπὸ TEK ἐστιν, 
og τὸ ἀπὸ 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ AE. δεικτέον ἄρα, ὅτι 
τὸ ὑπὸ ΟἿΝ τοῦ ὑπὸ ΤΙ Κὶ μεῖξόν ἐστι τῷ δὶς ἀπὸ 
AE. κοινὸν ἀφῃρήσθω τὸ ὑπὸ ΤΕ Κ' λοιπὸν ἄρα 
δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ OTN ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ AE. 
ἔστι δέ. 


xS. 
᾿Εὰν δὲ ἡ κατὰ τὸ S σύμπτωσις τῶν παραλλήλων ἐντὸς 
ἢ μιᾶς τῶν 4, Γ τομῶν, ὡς ὑπόκειται, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν τμημάτων τῆς παραλλήλου τῇ πλαγίαᾳ, τουτ- 
ἔστι τὸ ὑπὸ AZ, τοῦ πρὸς ὃ λόγον ἔχει τὸ ὑπὸ τῆς 
ἑτέρας τῶν τμημάτων, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΡΞΗ, ὃν τὸ 
ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας, ἔλασδον 
ἔσται τῷ δὶς ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς πλαγίας τετραγώνῳ. 
ἐπεὶ γὰρ διὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερόν ἐστιν, ὡς τὸ 


6. ὑπό] bis V; corr. pc. 7. τό] τῷ V; cor. p. A4OZ 
ec, corr.ex 40,0Z m.1V. 14. ZTA4] N ZO V; corr. Halley. 
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spatio, ad quod rectangulum comprehensum partibus 
rectae diameiro rectae parallelae, hoc est P »« EM, 
rationem habet, quam quadratum diametri rectae ad 
quadratum ransuersae, maius erit duplo quadrato 
dimidiae diametri transuersae. 

eadem enim de causa est 
ZEE? EA? — HR 2 ΞΘ: ΣΙ »« XA. 

est autem [11,11] ZE* — I1M »« MO, AE? — 40»« OZ.. 
quare eliam ZE?: AE? — IIM »« ΜΘ: 40 »« OZ. 
et quoniam est 

IA 2«05:45»« 8Z — IIM»« MO: 40»« OZ 

e IIM»«MO0:ZT»«TA (II, 22], 
erit etiam reliquum (II, 16; Pappi lemma IV] 
PA ;»« ΞΜ: ΤΕ »« ἘΚ [u. Pappi lemma V, 2 et II, 8] 
— Z4 E?: AE? [Eucl. V, 19]. 
demonstrandum igitur, esse 
ΟΞ »« ΕΝ -Ω ᾷ ΤΈ»«. ἘΚ Ή 2483. 

auferatur, quod commune est, ΤῊΞ »« Ξὶ Καὶ reliquum 
igitur est, αὖ demonsitremus, esse OT »« TN — 2 AE? 
[II, 8, 16 et Pappi lemma V, 2]. et est [1], 23]. 


XXVI. 


Sin punctum concursus parallelarum ἐπ intra alter- 
utram sectionum .4, I' positum est, sicui infra de- 
scriptum est, rectangulum comprehensum partibus rectae 
diametro transuersae parallelae, hoc est 44 »« AZ, 
spatio, ad quod rectangulum comprehensum partibus 
alterius, hoc est. P3 »« XH, rationem habet, quam 
quadratum diametri rectae ad quadratum transuersae, 
minus erit duplo quadrato dimidiae diametri transuersae. 

nam quoniam eadem de causa, qua antea, est 


10 


15 


2 


e 


2b 


316 EQNIKSN γ΄. 


ἀπὸ 4E πρὸς τὸ ἀπο EA, τὸ ὑπὸ ΦΗ͂Σ πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΚΙ͂Θ, καὶ ὅλον ἄρα τὸ ὑπὸ ΡΞΗ λόγον ἔχει τὸν 
τοῦ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς πλαγίας πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΑΘ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Ε. δεικτέον ἄρα, 
ὅτι τὸ ὑπὸ A4EZ τοῦ ὑπὸ ΚΗΘ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ 4 ἔλασσόν ἐστι 
τῷ δὶς ἀπὸ AE. 

κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ ἀπὸ AE: 
λοιπὸν ἄρα δεικτέον, ὅτι τὸ ὑπὸ 
AARZ τοῦ ὑπὸ KEO ἔλασσόν ἐστι τῷ ἀπὸ AE, τουτ- 
έστι τῷ ὑπὸ 4ΘΖ. ἔστι δέ" τὸ γὰρ ὑπὸ 4ΘΖ μετὰ τοῦ 
ὑπὸ 4XZ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ KAO. 

x£'. 

᾿Εὰν ἐλλείψεως ἢ κύκλου περιφερείας συξυγεῖς διά- 
μέτρον ἀχϑῶσι, καὶ λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν ὀρϑία, ἡ δὲ 
πλαγία, καὶ παρ᾽ αὐτὰς ἀχϑῶσι δύο εὐθεῖαι συμ- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις καὶ τῇ γραμμῇ, τὰ ἀπὸ τῶν ἀπο- 
λαμβανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν 
πλαγίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν 
καὶ τῆς γραμμῆς τετράγωνα προσλαβόντα τὰ ἀπὸ τῶν 
ἀπολαμβανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν 
ὀρϑίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώδεως τῶν εὐϑειῶν 
καὶ τῆς γραμμῆς ὅμοια καὶ ὁμοίως ἀναγεγραμμένα εἴδη 
τῷ ὑποκειμένῳ εἴδει πρὸς τῇ ὀρϑίᾳ διαμέτρῳ ἴσα ἔσται 
τῷ ἀπὸ τῆς πλαγίας διαμέτρου τετραγώνῳ. 

ἔστω γὰρ ἔλλειψις ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ 4ΒΓΖ, 
ἧς κέντρον τὸ E, καὶ ἤχϑωσαν αὐτῆς δύο συξυγεῖς 


8. τοῦ ἀπό] ἀπὸ τοῦ V; corr. p. 6. 432] c, corr. ex 
AARO0 m. 1 V. 11. τῶ] pc, mutat. in rov m. 1 V; τοῦ v. 
26. διαμέτρῳ] μέτρῳ V; corr. p. 
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ZEE A? -- DESCRZE: ΚΞ »« ΞΘ, erit etiam totum 
[u. Pappi lemma V, 2, coll. II, 11, 16] 
PA AH:KA«A0-|- AE? — A E?:EA? [Eucl. V, 12]. 
demonstrandum igitur, esse 
ARX AZ-4d-24E*- KA» ΞΘ -- 485. 

auferatur, quod commune est, 4E; itaque reli- 

quum est, ut demonsiremus, esse 
AR xx EZ 4- AE! — KE »« X6, 

hoe est [11, 11,16] 48 »« SZ — KE »« ΞΘ-:- 40 »« 0Z. 
el est; nam 40 5«0Z - ARS» ΞΖ — ΚΞ »« ΞΘ 
[u. Pappi lemma IV, coll. IT, 16]. 


XXVII. 


Si ellipsis uel ambitus circuli diametri coniugatae 
ducuntur, et altera earum diametrus recta sumitur, 
altera transuersa, iisque parallelae duae rectae ducuntur 
inter se et cum linea concurrentes, quadrata rectarum 
in recta diametro iransuersae parallela ducta inter 
punctum concursus rectarum lineamque abscisarum ad- 
sumplis figuris descriptis in rectis in recta diametro 
rectae parallela ducta inter punctum concursus recta- 
rum lineamque abscisis, quae figurae similes simili- 
terque descriptae sunt figurae ad diameirum rectam 
suppositae, aequalia erunt quadrato diametri trans- 
uersae. 

sit enim ellipsis uel ambitus cireuli 4.8 Γ4,, cuius 
centrum sit E, et ducantur duae eius diametri con- 
iugatae, recta 44 EI, transuersa autem B E 4f, rectisque 
ΑΓ, Β4 parallelae ducantur NZHO, KZ4M. dico, 
ANZ? - Z0? adsumptis figuris in KZ, ZM similibus 
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διάμετροι, ὀρϑία μὲν ἡ AED, πλαγία δὲ ἡ BEA, καὶ 
παρὰ τὰς JI, Β4 ἤχϑωσαν αἱ ΝΖΗΘ, KZAM. 
λέγω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΝΖ, ΖΘ τετράγωνα προσλαβόντα 
τὰ ἀπὸ τῶν ΚΖ, ΖΜ εἴδη ὅμοια καὶ ὁμοίως ἀναγε- 
γραμμένα τῷ πρὸς τῇ 4ΓΓ εἴδει ἴσα ἔσται τῷ ἀπὸ τῆς 

Β4 τετραγώνῳ. 
ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Ν παρὰ τὴν AE» NE τεταγμέ- 
vog ἄρα κατῆκται ἐπὶ τὴν ΒΖ. καὶ ἔστω ὀρϑία ἡ ΒΠ. 
ἐπεὶ οὖν ἐστιν, ὡς ἡ ΒΠ πρὸς 4Γ, ἡ 4Γ πρὸς B4, 
καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΠ πρὸς Β4, τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ 
ἀπὸ B4. τὸ δὲ ἀπὸ BA ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ 
AT εἴδει" ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ ΒΠ πρὸς ΒΩ, τὸ ἀπὸ 
AT ᾽ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ εἶδος. ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ 4Γ᾿ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ εἶδος, τὸ 
ἀπὸ ΝΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ NE εἶδος ὅμοιον 
τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει" καὶ ὡς ἄρα ἡ ΠΒ πρὸς B4, 
τὸ ἀπὸ NE τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ NE εἶδος 
ὅμοιον τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει. ἔστι δὲ καί, ὡς 1 
ΠΒ πρὸς ΒΩ, τὸ ἀπὸ NAÀ πρὸς τὸ ὑπὸ ΒΙ 4 ἴσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ NX εἶδος, τουτέστι τὸ ἀπὸ ZA, 
ὅμοιον τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει, τῷ ὑπὸ BE. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι τὸ ἀπὸ Καὶ 4 εἶδος ὅμοιον τῷ πρὸς 
τῇ 4Γ εἴδει ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ B4. καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα 
ἡ NO τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ H, εἰς δὲ ἄνισα 
κατὰ τὸ Ζ, τὰ ἀπὸ τῶν ΘΖ, ΖΝ τετράγωνα διπλάσιά 
εἰσι τῶν ἀπὸ ΘΗ, ΗΖ, τουτέστι τῶν ἀπὸ NH, ΗΖ. 
διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ τὰ ἀπὸ ΜΖ, ΖΚ τετράγωνα δι- 
πλάσιά ἐστι τῶν ἀπὸ KAZ τετραγώνων, καὶ τὰ ἀπὸ 
8. ΝΖ] p, corr. ex IN A m. 1 V. 13. τό}. (pr) om. V; 


corr. p. 11. ΝΞ] (alt) pe, corr. ex ΝΖ m.1 V. 26. τῶν] 
(pr) po, corr. ex τῷ m. 1 V. 
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similiterque descriptis figurae ad A4I' adplicatae esse 
— ΒΖ, 

ducatur ab Ν rectae 4E parallela N,5; ea igitur 
ad. B7 ordinate ducta est [I def. 6]. et latus rectum 
sit BII. iam quoniam est [I def. alt. 3] 

BII : AT — AT: BA, 

erit etiam BII: ΒΖ — 4Γ": Β45 [Eucl. V def. 9]. 
uerum BZf? figurae ad “Γ᾿ adplicatae aequale est 
[I, 15]. itaque ut BII: B, ita AI? ad figuram 


“7 
Z4 Θ 


JI 


ad .4I' adplicatam. uerum ut AI" ad figuram 
ad .4I' adplicatam, ita NA? ad figuram ad NA 
adplicatam figurae ad “Γ΄ adplicatae similem [Eucl. 
VI, 22]. quare etiam, ut ΠΒ: ΒΩ, ita NA? ad figuram 
ad NX adplicatam figurae ad “Γ᾿ adplicatae similem. 
uerum eliam [I, 21] ZB:Bz-— NA*: BE»« 4. 
itaque [Eucl. V, 9] figura ad NE, hoc est [Eucl. I, 34] 
ad ZA, adplicata figurae ad .4I' adplieatae similis 
aequalis est rectangulo ΒΕ »« 5 2. 1am similiter 
demonsirabimus, figuram ad K 4 adplicatam figurae 
ad A4I' adplicatae similem aequalem esse rectangulo 
BA4»«.44. et quoniam recta NO in H in partes 
aequales [I def. 6], in Z autem in inaequales secta est, 
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ΜΖΚ εἴδη ὅμοια τῷ πρὸς τῇ 4 εἴδει διπλάσια ἐστι 
τῶν ἀπὸ KAZ ὁμοίων εἰδῶν. ἴσα δέ ἐστι τὰ μὲν 
ἀπὸ ΚΑΖ εἴδη τοῖς ὑπὸ BE, BA, τὰ δὲ ἀπὸ NHZ 
τετράγωνα τοῖς ἀπὸ AE: τὰ ἄρα ἀπὸ NZO vevga- 

5 yova μενα τῶν ἀπὸ ΚΖΜ εἰδῶν ὁμοίων τῷ πρὸς τῇ 
AT εἴδει διπλάσιά ἐστι τῶν ὑπὸ BEZ,BA24 καὶ 
τῶν ἀπὸ LEA. καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ Bd τέτμηται εἰς 
μὲν ἴσα κατὰ τὸ E, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ τὸ E, τὸ ὑπὸ 
ΒΕ 4 μετὰ τοῦ ἀπὸ ΞΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ BE. ὁμοίως 
10 δὲ καὶ τὸ ὑπὸ BA44 μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ ΒΕ’ ὥστε τὰ ὑπὸ BEZ καὶ ὑπὸ Β44 καὶ τὰ 
ἀπὸ ΞΕ, ΔΕ ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ἀπὸ ΒΕ. τὰ ἄρα ἀπὸ 
ΝΖΘ τετράγωνα μετὰ τῶν ἀπὸ ΚΖΜ εἰδῶν ὁμοίων 
τῷ πρὸς τῇ ΓΑ εἴδει διπλάσιά ἐστι τοῦ δὶς ἀπὸ BE. 
16 ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ ΒΩ διπλάσιον τοῦ δὶς ἀπὸ BE: 
τὰ ἄρα ἀπὸ ΝΖΘ τετράγωνα προδλαβόντα τὰ ἀπὸ 
ΚΖΜ εἴδη ὅμοια τῷ πρὸς τῇ 4Γ εἴδει ἴσα ἐστὶ τῷ 

, ἀπὸ B4. 
κη΄. 

20 Ἐὰν ἐν ταῖς κατὰ συξυγίαν ἀντικειμέναις συξυγεῖς 
διάμετροι ἀχϑῶσι, καὶ λέγηται αὐτῶν ἡ μὲν ὀρϑία, 

ἡ δὲ πλαγία, ἀχϑῶσι δὲ παρ᾽ αὐτὰς δύο εὐϑεῖαι συμ- 
πίπτουσαι ἀλλήλαις καὶ ταῖς τομαῖς, τα ἀπὸ τῶν λαμ- 
βανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν ὀρϑίαν 
2ὅ ἡγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐϑειῶν καὶ τῶν 
τομῶν τετράγωνα πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ἀπολαμβανομένων 
εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ τὴν πλαγίαν ἠγμένης 
μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν καὶ τῶν τομῶν 

9. μετά] pe, p e corr. m. 1 V. 10. δέ] δή Halley. 28. 


ἀπολαμβανομένων Halley. 26. ταῇ τό V; corr. p. 217. ἡγ- 
μένης) τῆς ἠγμένης V; corr. p. 
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erit [Eucl. II, 9] 
62? -ἰ ZN? — 2(0H*? -- HZ») —2(NH?* -- HZ?) 
eadem de causa erit etiam 
MZ! --ZK? —2(K 4? 4 - 425), 
et figurae in MZ, ZK descriptae figurae in ALI' de- 
scriptae similes duplo maiores sunt figuris in K 4, AZ 
similibus descriptis [Ἐπ]. VI, 22]. uerum figurae in 
KA, AZ descriptae rectangulis BE»« X4, BA4»« A44 
aequales sunt, et NH? -]- HZ? — ΞΕ" -- Ε 45 [Eucl. 
I, 34]; itaque NZ? -]- Z0? cum figuris in KZ, ZM 
fipurae ad .4I' adplicatae similibus descriptis duplo 
maiora sunt quam B,5»2« &4-- BA»« 44 -- 5E? -- ΕΖ. 
el quoniam recta Bf in E in partes aequales, in A 
autem in partes inaequales secta est, erit [Eucl. II, 5] 
ΒΗ, »« 52 -ἰ ΞΕ" τὸ BE?. et eodem modo 
| BA 44 -- AE? — BE*, 
quare erit 
BE» EA--BA» A4 4- RE! -- AE! —2BE?, 
itaque N Z* -- ZO? cum figuris in KZ, ΖΜ figurae 
ad I':4 adplicatae similibus descriptis aequalia sunt 
4BE?*. uerum etiam B Z? — 4 B E?*. itaque NZ? -- Ze? 
adsumptis figuris in ΚΖ, ΖΜ figurae ad AI' adplicatae 
similibus descriptis quadrato B? aequalia sunt. 


XXVIIT. 


Si in oppositis coniugatis diametri coniugatae du- 
cuntur, et altera earum diametrus recta sumitur, altera 
iransuersa, iisque parallelae duae rectae ducuntur inter 
se et cum sectionibus concurrentes, quadrata rectarum 
in recta diametro rectae parallela ducta inter punctum 
concursus rectarum seclionesque sumptarum ad qua- 


Q 
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τετράγωνα λόγον ἔχουσιν, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς ὀρϑίας τετρά- 
γωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετράγωνον. 
ἔστωσαν κατὰ συξυγίαν ἀντικείμεναι αἴ 4, B, I, 4, 
διάμετροι δὲ αὐτῶν ὀρϑία μὲν ἡ ΑΕΓ, πλαγία δὲ ἡ 
BEA, καὶ παρ᾽ αὐτὰς ἤχϑωσαν αἱ ZHOK, AHMN 
τέμνουσαι ἀλλήλας καὶ 
τὰς τομάς. λέγω, ὅτι τὰ 
ἀπὸ τῶν AHN τετρά- 
γωνα πρὸς τὰ ἀπὸ ΖΗ Κὶ 
λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΓ πρὸς τὸ ἀπὸ BA. 
ἤχϑωσαν. γὰρ ἀπὸ 
vOv Z, 4 τεταγμένως αἵ 
4,3, ZO: παράλληλοι ἄρα εἰσὶ ταῖς AI, B4. ἀπὸ 
0b τοῦ B ἤχϑω ἡ ὀρϑία τῆς ΒΩ, ἡ ΒΠ' φανερὸν 
δή, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΠΒ πρὸς B, τὸ ἀπὸ AI' πρὸς 
τὸ ἀπὸ ΒΩ καὶ τὸ ἀπὸ AE πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΒ καὶ 
τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ὑπὸ BOZ καὶ τὸ ὑπὸ ΓΞΑ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ξ. ἔστιν ἄρα, ὡς ἕν τῶν ἡγουμένων 
πρὸς ἕν τῶν ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα 
πρὸς ἅπαντα τὰ ἑπόμενα" ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς 
τὸ ἀπὸ Β4, τὸ ὑπὸ ΓΞ Α μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Ε καὶ τοῦ 
ἀπὸ OZ, τουτέστι τοῦ ἀπὸ ΕΘ, πρὸς τὸ ὑπὸ 40B 
μετὰ τοῦ ἀπὸ BE καὶ τοῦ ἀπὸ 4,3, τουτέστι τοῦ ἀπὸ 
ΜΕ. ἀλλὰ τὸ μὲν ὑπὸ ΓΞ. 4 μετὰ τοῦ ἀπὸ AE ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ AE, τὸ δὲ ὑπὸ 408 μετὰ τοῦ ἀπὸ ΒΕ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΟΕ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ 
ἀπὸ BA, τὰ ἀπὸ EEO πρὸς τὰ ἀπὸ ΟΕ Μ, τουτέστι 
τὰ ἀπὸ 4MH πρὸς τὰ ἀπὸ ZOH. καί ἐστι τῶν μὲν 


5. ΒΕ47] AE4 V; corr. p. AHMN] HAMN VY; 
corr. p. 14. AI, B4] AB, I'4 V; corr. p. 19. 45] p; 
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drata rectarum in recta diametro transuersae parallela 
ducta inter punctum concursus rectarum sectionesque 
abscisarum eam .rationem habent, quam quadratum 
diametri rectae ad quadratum diametri transuersae. 
sint oppositae coniugatae 4, B, Γ, 4/4, diametri 
autem earum recta AEI', iransuersa BEZf, iisque 
parallelae ducantur ZHOK, 4HMN inler se sectio- 
nesque secantes, dico, esse 
AH? - HN? : ZH? -- HK? — 4Γ5:843, 
ducantur enim a Z, 4 ordinate 44,5, ZO; eae igitur 
rectis 4I, Bzf parallelae erunt [I def. 6]. a B autem 
latus rectum transuersi lateris B 4 ducatur B IJ. mani- 
festum igitur, esse 
ΠΒ: ΒΖ πε: AI":BzZ [I def. alt. 3; Eucl. V def. 9] 
— AE*: EB? [Eucl. V, 15] — ZO? : BO »« ΟΖ [I1, 21] 
— D5»«84:45* [I, 56]. 
ilaque, αὖ unum praecedentium ad unum sequentium, 
ita omnia praecedentia ad omnia sequentia [Eucl. V, 12]; 
quare erit 
4Γ5: 4) 
-- Γ[Ξ;»«Ξ.4.- AE? --0Z3: 40»« OB -- BE? -- 455 
— DXE»XAAÀ--AE?*-d- E? : 40»« OB -- BE? - ΜΕ" 
[Eucl. I, 34]. est autem 
ΓΞ »«Ξ4-ἰ 4853 — ΞΕ5, 40O»cOB-- BE! —OE* 
[Eucl. II, 6]; itaque , 
ADI?:B4? — ΞΕ" - E0*: OE* -- EM? 
— 4M? -- ΜΗ": Z0? -- 9H? [Eucl. I, 34]. 


45 c el corr. m. 1 ex ZZ V. 28. τοῦ] pv; euan. V. 29. 
ΖΘΗΊ ΖΗΘ V; corr. Memus. 
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ἀπὸ 4MH διπλάσια τὰ ἀπὸ NH A, ὡς δέδεικται, τῶν 
δὲ ἀπὸ ΖΘΗ τὰ ἀπὸ ΖΗΚ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ AD 
πρὸς τὸ ἀπὸ Β4, τὰ ἀπὸ AHN πρὸς τὰ ἀπὸ ΖΗΚ. 


κϑ'. 

Τῶν αὐτῶν ὑποχειμένων ἐὰν ἡ τῇ ὀρϑία παρ- 
ἄλληλος τέμνῃ τὰς ἀσυμπτώτους, τὰ ἀπὸ τῶν ἀπο- 
λαμβανομένων εὐθειῶν ἐπ᾽ εὐϑείας τῆς παρὰ τὴν 
ὀρϑίαν ἠγμένης μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν εὐθειῶν 
καὶ τῶν ἀσυμπτώτων προσλαβόντα τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ὀρϑίας τετραγώνου πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ἀπολαμβανο- 
μένων ἐπ᾽ εὐθείας τῆς παρὰ την πλαγίαν ἠγμένης 
μεταξὺ τῆς συμπτώσεως τῶν 
εὐθειῶν καὶ τῶν τομῶν τετρά- 
yova λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ 
τῆς ὀρϑίας τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς πλαγίας τετρά- 
yovov. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτα τῷ πρό- 
τερον, ἡ δὲ ΝΖ τεμνέτω τὰς 
ἀσυμπτώτους κατὰ τὰ EX, Ο. 
δεικτέον, ὅτι τὰ ἀπὸ ΞΗ͂Ο 
προσλαβόντα τὸ ἥμισυ τοῦ ἀπὸ 4ΓΓ, τουτέστι τὸ δὶς 
ἀπὸ ΕΑ [τουτέστι τὸ δὶς vxo ΟΜ], πρὸς τα ἀπὸ 
ZHK λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ 4Γ προς vo ἀπὸ BA. 

ἐπεὶ γὰρ ἴση ἐστὶν $ AA τῇ ΟΝ, va ἀπο. τῶν 
ΔῊΝ τῶν ἀπὸ ΞΗΟ ὑπερέχει τῷ δὶς ὑπὸ NA: τὰ 
ἄρα ἀπὸ ΞΗΟ μετὰ τοῦ δὶς ἀπὸ AE ἴσα ἐστὶ τοῖς 
ἀπὸ AHN. τὰ δὲ ἀπὸ AHN προς τὰ ἀπὸ ΖΗΚ 


2. ZOH] ΖΗΘ V; corr. Comm. 8. Post συμπτώσεως 
del. compendium καί m. 1 V; non habet v; hab. pc. 19. ΝΑ] 
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est autem, ut demonstrauimus [prop. XXVII ex 
Euel. II, 9] 
NH* - HA? —2(AM? 4- MH?) 
ZH* -- HK? —2(Z0* J- 9 H?). 
ergo etiam . 
AI*: B4? — AH? -- HN? : LH? -- HK?. 


XXIX. 


Iisdem suppositis si recta diametro rectae parallela 
asymptotas secat, quadrata rectarum in recta diametro 
rectae parallela ducta inter punctum concursus recta- 
rum asymptotasque abscisarum adsumpto dimidio qua- 
drato diameiri rectae ad quadrata rectarum in recta 
diametro iransuersae parallela ducta inter punctum 
eoncursug rectarum sectionesque abscisarum rationem 
habent, quam quadratum diametri rectae ad quadratum 
diametri iransuersae. 

sint enim eadem, quae in propositione praecedenti, 
N 4 autem asymptotas secet in 5, O. demonstrandum, 
esse 
AH? - HO? À- 41 AI? : ZH? - HK? — AI?: Bzf? 

- ESH?-- HO* --2EA*:ZH? -]- HK*. 

nam quoniam est 45 — ON [II, 16], erit [u. Pappi 
lemma VII et Eutocius] 

AH? -- HN? — KH? -ἰ HO! -Ὡ ΝΞ »« KA 

— AH? -- HO* 4- 2 AE? [II, 11, 16]. 


MA V;corr.p (AN). à 90.:4] τό V; cor. p. 21. ΞΗΟ] 
NO V;corr. Memus. 28. τουτέστι — OA] deleo. 26. 
τῷ] τό V; corr. p. 

Apollonius, ed. Heiberg. 25 
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Aóyov ἔχει, ὃν τὸ ἀπο 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ B καὶ τὰ 
ἀπὸ ARHO ἄρα μετα τοῦ δὶς ἀπὸ ΕΑ πρὸς τα ἀπο 
ΖΗΚ λόγον ἔχει, ὃν τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ B. 


A. 

Ἐὰν ὑπερβολῆς δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ. διὰ 
ὃὲ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα τῶν ἀσυμ- 
πτώτων τέμνουσα τήν τε τομὴν καὶ την τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, ἢ μεταξυ τῆς συμπτώσεως καὶ τῆς τὰς 
ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς τομῆς. 

ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, καὶ ἐφαπτόμεναι μὲν αἵ 
AAT, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ EZH, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ AT, 
καὶ διὰ τοῦ 4 παρὰ τὴν ΖΕ ἤχϑω ἡ Ζ4 ΚΑ. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ A4K τῇ K A. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ Z4 BM καὶ ἐκβεβλήσϑω ἐφ᾽ &xa- 
τερα, καὶ κείσϑω τῇ ΒΖ ἴση ἡ ΖΘ, καὶ διὰ τῶν Β, Καὶ 
σημείων παρὰ τὴν 4Γ ἔἤχϑωσαν αἵ BE, ΚΝ' τε- 
ταγμένως ἄρα κατηγμέναι εἰσί. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι 
vo ΒΕΖ τρίγωνον τῷ 4 ΝΚ, ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΩΝ πρὸς τὸ ἀπὸ NK, τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ BE. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΒΖ πρὸς τὸ ἀπὸ ΒΕ, οὕτως ἡ ΘΒ 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΖΝ πρὸς τὸ 
ἀπὸ NK, ἡ ΘΒ πρὸς τὴν ὀρϑίαν. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΘΒ 
πρὸς τὴν ὀρϑίαν, οὕτως τὸ ὑπὸ ΘΝΒ πρὸς τὸ ἀπὸ NK 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΩΝ πρὸς τὸ ἀπὸ NK, τὸ ὑπὸ 
ΘΝΒ πρὸς τὸ ἀπὸ NK. ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ ΘΝΒ 
τῷ ἀπὸ 4Ν. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ MZ ἴσον τῷ ἀπὸ 


8. ἀπι] (alt.) om. V; corr. p. 13. ZE] ZH V; corr. 
Comm. (ef). 28. ἀλλ᾽ — 924. ὀρθίαν] om. V; corr. Memus. 
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uerum. 4H? -- HN? : ZH? -- HK? — AI"?: B4? 
[prop. XXVIII]; quare etiam 
AH? -- HO* --2EA4?: ZH? - HK? — ATI?: Bf, 


XXX. 


Si duae rectae hyperbolam contingentes concurrunt, 
οὐ per puncta contactus recta ducitur, per punctum 
coneursus autem recta alterutri asymptotarum parallela 
ducitur secans et sectionem et rectam puncta con- 
lactus coniungentem, recta inter punctum concursus 
rectamque puncta contactus coniungentem posita a 
sectione in duas paries aequales secabitur. 

sit hyperbola 4BI' 
et contingentes 44, 
AI, asymptotae autem 
EZ, ZH, ducaturque 
ATI, et per zf rectae 
ZE parallela ducatur 
41K 4. dico, esse 

Z K — K A. 

ducaturenim ΖΩ͂ BM 

ei in utramque partem 
producatur, ponaturque 
ΖΘ — ΒΖ, per puncta 
B, Καὶ autem rectae A4I' parallelae ducantur BE, ΚΝ; 
eae igitur ordinate ductae sunt [I def. 4]. et quoniam 
iriaanguli BEZ, 4N K similes sunt [Eucl. I, 29], erit 

ΖΝ: NK? — BZ*: BE? [Eucl. VI, 4]. 

uerum ut BZ?: ΒΕ", ita € B ad latus rectum [II, 1]; 
itaque etiam, ut ZN?: NK?, ita ΘΒ ad latus rectum. 
est autem, ut 6 B ad latus rectum, ità 9N2« NB: N K* 
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ΖΒ, διότι ἢ μὲν 44 ἐφάπτεται, ἡ δὲ AM κατῆκται" 
ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ ONB μετὰ τοῦ ἀπὸ ZB ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ MZ. μετὰ τοῦ ἀπὸ 4 Ν. τὸ δὲ ὑπὸ ΘΝΒ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ZB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ZN* καὶ τὸ ὑπὸ 
ΜΖΖΩ ἄρα μετὰ τοῦ ἀπὸ 4N ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ΖΝ. 
2 ἄρα 4M δίχα τέτμηται κατὰ τὸ Ν προσκειμένην ἔχουσα 
τὴν 4Z. καὶ παράλληλοί εἰσιν αἱ ΚΝ, 4M* ἴση ἄρα 
7 4K τῇ ΚΑ. 
λα΄. 

᾿Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, 
διὰ δὲ τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τὴν ἀσύμ- 
πτῶτον τέμνουσα τήν τε τομὴν καὶ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, ἡ μεταξὺ τῆς συμπτώσεως καὶ τῆς τὰς 
ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς τομῆς. 

' ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἵ 4, B, ἐφαπτόμεναι δὲ af 

AT B, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα ἡ AB ἐκβεβλήσϑω, ἀσύμπτωτος 
δὲ ἔστω ἡ ΖΕ, καὶ διὰ 
τοῦ Γ παρὰ τὴν ΖΕ ἤχϑω 
ἡ ΓΗΘ. λέγω, ὅτι leq 
ἐστὶν ἡ ΓΗ τῇ ΗΘ. 

ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΕ καὶ 
ἐκβεβλήσϑω ἐπὶ τὸ 4, καὶ 
διὰ τῶν Ε, Η παρὰ τὴν 
AB ἤχϑωσαν ἡ NEKM καὶ ἡ HE, διὰ δὲ τῶν 
H, K παρὰ τὴν ΓΖΩ͂ αἱ ΚΖ, H A. 

ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΚΖΕ τῷ MAH, ἔστιν, ὡς τὸ 
ἀπὸ ΚΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ, vo ἀπο M.4 προς vo ἀπὸ 


117. ΑΓΒῚ ΑΓ Vi corr. p (4T, BI). 19. I'] r4 V; 


—— «-- - 


cor p. 265. NEKM] ΕΚ MN V; corr. Halley. 28. τό] 
(tert. om. V (in fine lineae); corr. p. 
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[I, 21]; quare etiam ZN?: NK? ——60N»« NB:NK?*. 
quae ON »« NB — Z4N? [Eucl. V, 9]. est autem 
etiam MZ »« Z4 — ZB* [I, 31], quia 44 contingit, 
ΑΜ autem ordinate ducta est. itaque etiam 
ΘΝ»« NB--ZB*-— MZ»«Zza-- AN? 

uerum ON »« NB -]- ZB* — ZN* [Eucl. II, 6]; quare 
eliam ΜΖ »« ΖΩ - 4Ν"-- ΖΝ", itaque ZM in N 
in duas partes aequales secta est adiectam habens ΖΖ 
[Eucl. II, 6]. et ΚΝ, AM parallelae sunt; ergo 
[Eucl. VI, 2] 4K — Κα. 


XXXI. 


Si duae rectae sectiones oppositas contingentes con- 
currunt, et per puncta contactus recta ducitur, per 
punctum concursus autem recta asymptotae parallela 
ducitur secans et sectionem et rectam puncta contactus 
coniungentem, recta inter punctum concursus rectamque 
puncta contactus coniungentem posita ἃ sectione in 
duas partes aequales secabitur. 

sint oppositae 74, B, contingentes autem ΚΓ, ΓΒ, 
ei ducta 4B producatur, asymptota autem sit ZE, 
eti per Γ᾽ rectae ZE parallela ducatur I'HO. dico, 
esse ΓΗ — ΗΘ. 

ducatur ΓΕ et ad zf producatur, per E, H autem 
rectae 4B parallelae ducantur NEKM, HÀ et per 
H, K rectae ΓΖ parallelae KZ, Η 4. 

quoniam KZE, MAH similes sunt [Eucl. I, 29], 
erit KE*: KZ? — M A4*: AH? [Eucl. VI, 4]. demon- 
Sirauimus autem [prop. XXX ex II, 1 et I, 21], esse 
EK*:KZ*—NA»AK:AH?. itaque [Eucl. V, 9] 
NA4»-«4K —M.A*. commune adiiciatur Καὶ E?; itaque 
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AH. ὡς δὲ vo ἀπὸ ΕΚ πρὸς vo ἀπο ΚΖ, δέδεικται 
τὸ ὑπὸ NAK πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΗ ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 
NAK τῷ ἀπὸ MA. κοινὸν προσκείσϑω τὸ ἀπο KE: 
τὸ ἄρα ὑπὸ NAK μετὰ τοῦ ἀπὸ ΚΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ 
ΔΕ, τουτέστι τὸ ἀπὸ ΗΞ, ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ Μ4, ΚΕ. 
ὡς δὲ τὸ ἀπὸ HA πρὸς τὰ ἀπὸ MA, ΚΕ, οὕτως τὸ 
ἀπὸ ΕΓ πρὸς τὰ ἀπὸ 4H, KZ- ἴσον ἄρα τὸ ἀπὸ ET' 
τοῖς ἀπὸ H4, ΚΖ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ AH τῷ ἀπὸ 
ΞΕ, τὸ δὲ ἀπὸ KZ τῷ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς δευτέρας 
10 διαμέτρου, τουτέστι τῷ ὑπο DEZ vo ἄρα ἀπὸ ΓΞ 
ἴσον ἐστὶ τῷ τε ἀπὸ ΞΕ καὶ τῷ ὑπὸ ΓΕΖ. ἡ ἄρα 
I4 δίχα μὲν τέτμηται κατὰ τὸ E, εἰς δὲ ἄνισα κατὰ 
vo E. καὶ παράλληλος ἣ 40 τῇ ΗΞ ἴση ἄρα ἡ ΓΗ 
τῇ ΗΘ. 
1ὅ λβ΄. | 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, διὰ δὲ 
τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ 
. τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, διὰ δὲ τῆς διχοτομίας 
90 τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά τινα 
τῶν. ἀσυμπτώτων, ἢ μεταξὺ τῆς διχοτομίας καὶ τῆς 
παραλλήλου ἀπολαμβανομένη δίχα τμηϑήσεται ὑπὸ τῆς 
τομῆς. 
ἔστω ὑπερβολὴ ἡ ABI, ἧς κέντρον τὸ 4; ἀσύμ- 
πτωτος δὲ ἡ 4E, καὶ ἐφαπτέσϑωσαν αἱ 4Z, ZI, καὶ 
ἐπεξεύχϑω ἡ ΓΑ͂ καὶ ἡ Ζ4 καὶ ἐχβεβλήσϑω ἐπὶ τὰ 
H, Θ' φανερὸν δή, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ 4Θ τῇ ΘΓ. ἤχϑω 
δὴ διὰ μὲν τοῦ Ζ παρὰ τὴν 4Γ ἡ ΖΚ, διὰ δὲ τοῦ Θ 
6. HX] p, corr. ex ΗΓ} m. 1 V; HI'Ecv. τα] τό V; 
corr. p. 7. và] τό V; corr. p. 26. Zd] E4d vc et V?; 
corr. p. 


ex 


2 


ex 
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NA» AK --KE? — MA? -- K E? — AE? [Ἐπ]. II, 6] 

A* [Eucl. I, 34]. 
est; autem HA?: Mf? - KE? — XI?: AH? -- KZ? 
[Eucl. VI, 4; V, 12]; itaque 31? — H 4? -4- KZ*. 
est autem 44H? — XE? [Eucl. I, 34] et KZ? qua- 
drato dimidiae secundae diametri aequale (II, 1], hoc 
es& KZ? — ΓΕ »« ΕΖ [I, 38]; itaque 

ΓΞ" — XE? -- ΓΕ ».« ΕΔ. 

ΓΖ igitur in A4 in duas partes aequales, in E autem 
in inaequales secta est [Eucl. II, 5]. et 40, H5 
parallelae sunt; ergo ΓΗ͂ — ΗΘ [Eucl. VI, 2]. 


XXXII. 


Si duae rectae hyperbolam contingentes concurrunt, 
el per puncta contactus recta ducitur, per punetum 
autem concursus contingentium recta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela ducitur, et per punctum 
medium rectae puncta contactus coniungentis recta 
alleruiri  asympto- 
larum parallela du- 
citur, recta inter 

punctum medium 
parallelamque — abs- 
eisa ἃ seclione in 
duas partes aequales 
secabitur. 

sit hyperbola ABT. euius centrum sit 7f, asymptota 
autem Z/E, et contingant .4Z, ZI', dueaturque I4 
et ZA, quae ad H, Θ producatur; manifestum igitur, 
esse 460 -- ΘΓ [1], 30]. iam per Z rectae “Γ᾿ par- 


b 
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παρὰ τὴν ΔΕ y OAK. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ K.4 
τῇ ΘΑ. | 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν B, 4 παρὰ την 4Γ αἵ AM, BE- 
ἔσται δή, ὡς προδέδεικται, ὡς τὸ ἀπὸ 48 πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΒΕ, τό τε ἀπὸ ΘΜ πρὸς τὸ ἀπὸ MA καὶ τὸ ὑπο 
ΒΜΗ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΑ͂' ἴδον ἄρα τὸ ὑπὸ HMB τῷ 


ἀπὸ ΜΘ. ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ O.4Z ἴσον τῷ ἀπὸ AB, 


διότε ἐφάπτεται ἡ AZ, καὶ κατῆκται 40: τὸ ἄρα 
ὑπὸ ΗΜΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ 4B, o ἐστι τὸ ἀπὸ 4M, 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ Θ4Ζ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΜΘ. δίχα & ἄρα 
τέτμηται ἡ ΖΘ κατὰ τὸ M προσκειμένην ἔχουσα τὴν 
2Ζ. καί εἰσι παράλληλοι αἱ ΚΖ, AM* ἴση ἄρα ὴ K 4 
τῇ 40. 

| Ay. 

Ἐὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι. ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῶν ἁφῶν εὐϑεῖα ἐκβληϑῇ, 
διὰ δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐθεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, διὰ δὲ τῆς διχο- 
τομίας τῆς τὰς ἄφας ἐπιξευγνυούσης ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρά 
τινα τῶν ἀσυμπτώτων συμπίπτουσα τῇ τομῇ καὶ τῇ 
διὰ τῆς συμπτώσεως ἠγμένῃ παραλλήλῳ, ἡ μεταξὺ τῆς 
διχοτομίας καὶ τῆς παρ- 
αλλήλου ὑπὸ τῆς τομῆς 
δέχα διαιρεϑήσεται. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι 
αἱ ABI, AEZ καὶ ἐφ- 
απτόμεναι α AH, AH, 
κέντρον δὲ τὸ Θ, ἀσύμπτωτος δὲ ἡ ΚΘ, καὶ ἐπε- 
ξεύχϑω ἡ OH καὶ ἐχβεβλήσϑω, ἐπεξεύχϑω ὃὲ καὶ ἡ 

] 


7. τῷ] pc, corr. ex τό m. 1 V. 11. ZO] 56 V; corr. 
Memus. 21. 4H] H.4 Halley cum Comm. 
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allela ducatur ΖΚ, per € autem rectae Z/E parallela 
6.4K. dico, esse K 4 — ΘΖ. 

per B, 4 rectae AI' parallelae ducantur ΖΜ, B E; 
erit igitur, ut antea demonstratum est [prop. XXX 
ex II, 1 et I, 21] 
4B? : BE? — 0M?: M? [Eucl. VI,4] -- BM» MH: Μ,45. 
itaque [Eucl. V, 9] HM »« MB — ΜΘ". uerum etiam 
ΘΖ ;»« 42 -- 28", quia 4Z contingit, οὗ 49 ordi- 
nate ducta est [1, 37]. itaque 
HM»«MB--4B*-—045»4Z--M0?-— 4M* 
[Eucl. II, 6]. ΖΘ igitur in M in duas partes aequales 
secta est adiectam habens 7/Z [Eucl. II, 6]. et KZ, 4M 
parallelae sunt; ergo K 4 — 710 [Eucl, VI, 2]. 


XXXIII. 


$i duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
per puncta autem contactus recta ducitur, et per 
punctum concursus contingentium recta rectae puncta 
contactus coniungenti parallela ducitur, per punctum 
aulem medium rectae puncta contactus coniungentis 
recta alteruiri asymptotarum parallela ducitur con- 
currens cum sectione et cum recta per punctum con- 
eursus parallela ducta, recta inter punctum medium 
parallelamque posita a sectione in duas partes aequales 
secabitur. 

sint oppositae 4BI', 4EZ contingentesque 4H, 4H, 
centrum autem € et asymptota KO, ducaturque ΘΗ 
et producatur, ducatur autem etiam 24/171; manifestum 
igitur, eam in 4 in duas partes aequales secari [1], 30]. 
iam per H, 0 rectae 441 parallelae ducantur BOE, 
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A A d* φανερὸν δή, ὅτι δίχα τέμνεται κατὰ τὸ 4. ἤχϑω- 
σαν δη διὰ τῶν H, Θ παρὰ τὴν 44 αἱ BOE, ΓΗΖ, 
παρα δὲ τὴν ΘΚ διὰ τοῦ Α ἡ 4ΜΝ. λέγω, ὅτι ἴση 
ἐστὶν ἡ AM τῇ MN. 

κατήχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν E, M παρὰ τὴν HO 
αἱ ΕΚ, ΜΞ, διὰ δὲ τοῦ Μ παρὰ τὴν 44 ἡ ΜΠ. 

ἐπεὶ οὖν διὰ τὰ δεδειγμένα ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ ΘΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ EK, τὸ ὑπὸ ΒΞΕ πρὸς τὸ ἀπὸ Ξ'Μ, 
ὡς ἄρα τὸ ἀπο ΘΕ πρὸς το ἀπὸ ΕΚ, τὸ ὑπο ΒΞΕ 
μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΕ, ὅ ἐστι τὸ ἀπὸ OE, πρὸς τὰ ἀπὸ 
ΚΕ, ΕΜ. τὸ δὲ ἀπὸ ΚΕ ἴσον δέδεικται τῷ ὑπὸ HO A, 
καὶ τὸ ἀπὸ ΞΜ τῷ ἀπὸ OIL ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ ΘΙ, τουτέστι vo ἀπὸ 
ΜΠ, πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΘΗ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. ὡς δὲ 
τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΕ, τὸ ἀπὸ ΜΠ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΠΑ’ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΜΠ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΑ, τὲ 
ἀπὸ ΜΠ πρὸς τὸ ὑπὸ ΗΘ. μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. ἴσον 
ἄρα τὸ ἀπὸ AII τῷ ὑπὸ HO. μετὰ τοῦ ἀπὸ ΘΠ. 
εὐθεῖα ἄρα q AH τέτμηται eig μὲν ἴσα κατὰ vo II, εἰς 
δὲ ἄνισα κατὰ τὸ Θ. καί εἰσι παράλληλοι αἴ ΜΠ, H N* 
ἴση ἄρα ἡ AM τῇ MN. 


λδ΄. 
᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἐπὶ μιᾶς τῶν ἀσυμπτώτων ληφϑῇ 
«τι σημεῖον, καὶ ἀπ᾽’ αὐτοῦ εὐϑεῖα ἐφάπτηται τῆς τομῆς, 


25 xal διὰ τῆς ἁφῆς ἀχϑῇ παράλληλος τῇ ἀσυμπτώτῳ, 1) 


διὰ τοῦ ληφϑέντος σημείου ἀγομένη παράλληλος τῇ 
ἑτέρᾳ τῶν ἀσυμπτώτων ὑπὸ τῆς τομῆς εἰς ἴσα δι- 
αἰρεϑήσεται. 


ὃ. τήν] po, τ corr. ex ὃ m. 1 V. 8. BSE] ΞῈΕ V; corr. 
Memus. 9. BEE]c, corr. ex BZE m. 1 V. 10. 8E, 6] 
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I'HZ, reclae autem ΘΚ parallela per 4 recta AMN, 
dico, esse 4M — MN. 

ducantur enim ab E, M rectae HO  parallelae 
EK, ΜΗ, per M autem rectae 421 parallela ΜΠ. 

quoniam igitur propter ea, quae demonstrata sunt 
[prop. XXX ex II, 1 et I, 21], 

ΘΕ": EK* -- BE» SE: EM, 
erit 
ΘΕ": EK* — BE »« XE-]- ΘΕ": K E* -- 5M? [Eucl. V, 12] 
— 65*: KE? -- 5 M? [Eucl. II, 6]. 
demonstrauimus autem [1], 38 coll. II, 1 et I deff. alt. 3], 
esse H0 »« 0 4 — KE, et [Eucl. I, 34] 3 M* —OII*; 
ilaque 
OE*:EK?*— ΘΞ3"3: 409 5« 6H -- O11? 
— MII?: 40 2« ΘΗ -- ΘΠ3 [Eucl. I, 34]. 

εϑὺ autem ΘΕ“: KE? — ΜΠ": IL 4? [Eucl. VI, 4]; 
itaque MII?: II? — MII?*: HO »« 0 4 -- €II?. quare 
AII? — HO »« 64 -4- ΘΠ [Eucl. V, 9]. itaque recta 
AH in II in partes aequales, in € autem in inaequales 
secta est [Eucl. II, 5]. et ΜΠ, ΗΝ parallelae sunt; 
ergo 4M — MN [Eucl. VI, 2]. 


XXXIV. 


$i in hyperbola in alterutra asymptotarum punctum 
aliquod sumitur, eti ab eo recta sectionem contingit, 
per punctum contactus autem recta asymptotae par- 
allela ducitur, recta per punctum sumptum alteri 
asymptotae parallela ducta a sectione in partes aequales 
secabitur. 


9:0 V; corr. p. 11. H04] HA V; corr. p (τῶν ΗΘ, 0.4). 
14. 40H] 06.4, 6 H V; corr. p (τῶν ΗΘ, 04). 
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ἔστω ὑπερβολὴ ἡ 48, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ ΓΖΕ, 
καὶ εἰλήφϑω ἐπὶ τῆς ΓΖ τυχὸν σημεῖον τὸ D, καὶ 
δι’ αὐτοῦ ἤχϑω ἐφαπτομένη τῆς 
τομῆς ἡ ΓΒΕ, καὶ διὰ μὲν τοῦ Β 
παρὰ τὴν D'4 ἤχϑω ἡ ZBH, διὰ 
ὃὲ τοῦ D τῇ 4Ε ἡ ΓΑΗ. λέγω, 
ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ΓΑ͂. τῇ AH. 

ἤχϑω γὰρ διὰ uiv vot Α τῇ 
ΓΖ παράλληλος ἡ 40, διὰ δὲ τοῦ 
Βτῇ ΖΕ ἡ ΒΚ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
ἡ ΓΒ τῇ ΒΕ, ἴση ἄρα καὶ ἡ ΓΚ τῇ KA καὶ ἡ 4Z 
τῇ ΖΕ. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ ΚΒΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 
DI40, ἴση δὲ ἡ ΒΖ τῇ 4 K, τουτέστι τῇ ΓΚ, καὶ ἡ 
A40 τῇ AI, τὸ ἄρα ὑπὸ 4Γ4 ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ KI'H. 
ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΚ, ἡ ΓΗ πρὸς 4Γ. διπλὴ 
δὲ ἡ 4Γ τῆς ΓΚ' διπλῇ ἄρα καὶ ἡ ΓΗ τῆς AT. ἴση 
ἄρα ἡ I'A τῇ AH. 


λε΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπὸ τοῦ ληφϑέντος σημείου 
εὐθεῖά τις ἀχϑῇ τέμνουσα τὴν τομὴν κατὰ δύο σημεῖα, 
ἔσται, ὡς ὕλη πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην, τὰ 
τμήματα τῆς ἐντὸς ἀπολαμβανομένης εὐϑείας. 

ἔστω γὰρ ἡ 48 ὑπερβολὴ καὶ at I1 E ἀσύμπτωτοι 
καὶ ἣ ΓΒΕ ἐφαπτομένη καὶ ἡ ΘΒ παράλληλος, καὶ 
διὰ τοῦ Γ διήχϑω τις εὐθεῖα T, I'AAZH τέμνουσα 
τὴν τομὴν κατὰ τὰ 4, Z. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς 7] ΖΓ 
πρὸς ΓΑ͂, 7 ZA πρὸς 441. 

ἤχϑωσαν γὰρ διὰ τῶν Γ, 4, B, Z παρὰ τὴν 4E 


19. KBZ] KZB V; corr. p (τῶν KB, ΒΖ). 17. ΓΑ] 
7y« V; corr. p. 21. ἢ 045? 
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sit hyperbola 4B, asymptotae autem If, 41 E, et 
in IZ punctum quoduis sumatur I, et per id sectio- 
nem contingens ducatur ΓΒΕ, eti per B réctae ΓΖ 
parallela ducatur Z B.H, per I' autem rectae 41 E par- 
allela I4H. dico, esse I'4 — AH. 

. ducatur enim per .4 rectae I'71 parallela 46, per 
B autem rectae “Εἰ parallela B.K. iam quoniam est 
ΓΒ -- BE |[I!,3], erit etiam ΓΚ — KZ et 4Z —-ZE 
[fEucl. VI, 2]. et quoniam KB »« ΒΖ — I'A »« 40 
[II, 12], e& ΒΖ — 44K [πο]. I, 34] — ΓΚ, et 
40 — AI' [ib.], erit ZI'»« I4 — KI'«IH. itaque 
[Eucl. VL 16] ZI: DK — ΓΗ͂: AI: uerum ZI'—2TK; 
itaque etiam ΓΗ͂ — 2 AI. ergo I4 — AH. 


XXXV. 


lisdem positis $i a puncto sumpto recta ducitur 
seclionem in duobus punctis secans, erunt, ut tota ad 
partem exirinsecus abscisam, ita partes rectae intra 
abscisae. 

sii enim hyperbola 4B, asymptotae ΓΖ, 4E, con- 
iingens ΓΒΕ, parallela ΘΒ, et per I' recta ducatur 

p »4 I'A4 AZ H sectionem se- 

cans in .4, Z. dico, 
esse 
ZI':IA4-—24:44. 

nam per I, 4, B, Z 
rectae Z1 E, parallelae 
ducantur ΓΝ, Κα M, 
OIIBP, ZT, per 4,Z 
autem rectae I'/ parallelae 4112, TZPM5. 

quoniam igitur ATI — ZH [II, 8], erit etiam 
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αἱ ΓΝΞ, K AM, OIBP, ZT, διὰ δὲ τῶν 4, Z παρὰ 
τὴν I'4 αἴ AILZ, ΤΖΡΜΕ. 
ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 4Γ τῇ ΖΗ, ἴση ἄρα καὶ ἡ 
ΚΑ τῇ TH. $5 δὲ ΚΑ τῇ 42 καὶ TH ἄρα τῇ 
5 2Σ ἴση. ὥστε καὶ ἡ ΓΚ τῇ 4T. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν 
ἡ ΓΚ τῇ 4T, ἴση καὶ ἡ 4Κὶ τῇ ΓΥ ὡς ἄρα ἡ 4K 
πρὸς ΚΙ, ἡ ΥΓ πρὸς ΓΚ. ὡς δὲ ἡ ΥΓ πρὸς ΓΚ, 
ἡ ΖΓ πρὸς Γά. ὡς δὲ ἡ ΖΓ πρὸς I4, ἡ ΜΚ πρὸς 
ΚΑ, ὡς δὲ ἡ ΜΚ πρὸς ΚΑ, τὸ ΜΖ πρὸς 44, ὡς 
10 δὲ ἡ ΔΚὶ πρὸς ΚΙ, τὸ ΘΚ πρὸς ΚΝ' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ M. πρὸς τὸ 4.4, τὸ ΘΚ πρὸς ΚΝ. ἴσον δὲ τὸ 
A4 τῷ 4B, τουτέστι τῷ ON: ἴση γὰρ ἡ ΓΒ τῇ ΒΕ 
καὶ ἡ 40 τῇ OI. ὡς ἄρα 10 4M πρὸς ΟΝ, τὸ ΚΘ 
πρὸς ΚΝ, καὶ λοιπὸν τὸ MO πρὸς λοιπὸν τὸ ΒΚ 
16 ἐστιν, ὡς ὅλον τὸ 44M πρὸς ὅλον τὸ ON. καὶ ἐπεὶ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ΚΣ τῷ ΘΟ, κοινὸν ἀφῃρήσϑω τὸ 4 Π' 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΚΠ ἴσον ἐστὶ τῷ ΠΘ. κοινὸν προσ- 
κείσϑω τὸ 4 ὅλον ἄρα τὸ KB ἴσον ἐστὶ τῷ 46Θ. 
- ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ΜΖ πρὸς 4.4, οὕτως τὸ ΜΘ πρὸς 
20 ΘΑ͂. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ M πρὸς 44, ἡ ΜΚ πρὸς K A, 
τουτέστιν ἡ ΖΓ πρὸς ΓΑ͂, ὡς δὲ τὸ ΜΘ πρὸς ΘΑ, 
ἡ ΜΦ πρὸς OA, τουτέστιν 95 ZA πρὸς 4.4: καὶ ὡς 
ἄρα ἣ ΖΓ πρὸς LA, ἡ ZA πρὸς 44. 


As. 
25 Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἡ ἀπὸ voi σημείου δια- 
γομένη εὐθεῖα μήτε τὴν τομὴν τέμνῃ κατὰ δύο σημεῖα 
μήτε παράλληλος 17 τῇ ἀσυμπτώτῳ, συμπεσεῖται μὲν 


2. ZTPM X Vi corr. pp-. 4. KA](pr) 4 V; corr.p. 6. 
AK] (pr) 4“Γ V; corr. p. 15. 4M] AM VY; corr. Comm. 
22. Z4] XA V; corr. p. 
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KA — TH [Eucl. VI, 4]. uerum K 4 — ZZ [Eucl.I,34]; 
ilaque etiam TH — 2X. quare etiam ΓΚ — 27 
[Eucl. VI, 4; I, 34]. et quoniam ΓΚ — ΔΎ, erit 
eliam Z2K — IT. itaque ZK: KI — TI:DTK 
[Eucl. V, 7]. est autem 

TI:DLK-—ZI:I4 U[Eucl VI, 4] 

— MK: KA [Eucl. VI, 4; V, 12,16] — Mz: dA 
[Eucl. VI, 1], et (ib.] ZKX: KI'— 09K: KN; quare 
etiam M:27144-——0K:KN. est autem 

A4 — 48 [II 12] — ON [Eucl. VI, 1]; 
nam ΓΒ -— BE [H, 3] οὐ 40 — OTI' [Eucl. VI, 2]. 
itaque 2M: ON — ΚΘ: KN, et reliquum 
M0: BK — 4M:0ON [Eucl. V, 19]. 
et quoniam est K Z — ΘΟ [1], 12], auferatur, quod 
commune est, 7/11; itaque reliquum K II — 110. com- 
mune adiiciatur 4B; itaque totum K B — 40. quare 

Mád:z4-—M0:04. uerum 
᾿ς ΜΩ͂:Ζ4 4 τ MK: KA [Eucl. VI, 1] —— ΖΓ: IA, 
et 
M0:04—M0:94([Eucl.VL 1] — Z4: (Eucl.VI,2]. 
ergo etiam ΖΓ: I4 — Z4: A 4. 


XXXVI. 


lisdem positis si recta a puncto illo ducta neque 
sectionem in duobus punctis secat neque asymptotae 
parallela est, cum sectione opposita concurret, οὖ ut 
tota ad partem inter sectionem parallelamque per 
punctum contactus ductam, ita erit recta inter sectio- 
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τῇ ἀντικειμένῃ τομῇ, ἔσται δέ, ὡς ὅλη πρὸς τὴν με- 
ταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς διὰ τῆς ἁφῆς παραλλήλου, ἡ 
μεταξὺ τῆς ἀντικειμένης καὶ τῆς ἀσυμπτώτου πρὸς τὴν 
μεταξὺ τῆς ἀσυμπτώτου καὶ τῆς ἑτέρας τομῆς. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ 4, B, ὧν κέντρον τὸ I, 
ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ 4Ε, ZH, καὶ ἐπὶ τῆς ΓΗ σημεῖον 
εἰλήφϑω τὸ H, καὶ ἀπ᾽ αὐτοῦ ἤχϑω ἡ μὲν HBE ég- 
απτομένη, ἡ δὲ ΗΘ μήτε παράλληλος οὖσα τῇ ΓΕ 
μήτε τὴν τομὴν τέμνουσα κατὰ δύο σημεῖα. 

or, μὲν ἡ OH ἐκβαλλομένη συμπίπτει τῇ τε ΓΖ 
καὶ διὰ τοῦτο καὶ τῇ 4“ τομῇ, δέδεικται. συμπιπτέτω 
κατὰ τὸ 4, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ B τῇ ΓΗ παράλληλος 
ἡ KBA. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἣ AK πρὸς ΚΘ, οὕτως 
ἢ 4Η πρὸς ΗΘ. 

ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν 4, Θ σημείων παρὰ τὴν 
ΓΗ αἱ ΘΜ, AN, ἀπὸ δὲ τῶν B, H, Θ παρὰ τὴν AE 
αἱ BE, HII, ΡΘΣΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν ἡ 44 τῇ 
ΗΘ, ἔστιν, ὡς ἡ AH πρὸς ΗΘ, ἢ 40 πρὸς ΘΗ. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν ἣ AH πρὸς ΗΘ, ἡ ΝΣ πρὸς ZO, ὡς δὲ ἡ 
ΖΘ πρὸς OH, ἡ ΓΣ πρὸς ZH: καὶ ὡς ἄρα ἣ ΝΣ 
πρὸς ΣΘ, n ΓΣ πρὸς ΣΗ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΝΣ πρὸς 
ΣΘ, τὸ NI' πρὸς ΓΘ, ὡς δὲ ἡ ΓΣ πρὸς ZH, τὸ ΡΓ 
πρὸς PH: καὶ ὡς ἄρα τὸ NI' πρὸς τὸ ΓΘ, τὸ I'P 
πρὸς τὸ PH. καὶ ὡς ἕν πρὸς ἕν, οὕτως ἅπαντα πρὸς 
ἅπαντα᾽ ὡς ἄρα τὸ ΝΙ πρὸς ΓΘ, ὅλον τὸ ΝΑ πρὸς 
ΓΘ καὶ PH. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ EB τῇ BH, ἴση 
ἐστὶ καὶ ἡ 48 τῇ ΒΠ καὶ τὸ 413 τῷ ΒΗ. τὸ δὲ 45 
ἴσον τῷ I'O: καὶ τὸ ΒΗ ἄρα ἴσον τῷ ΓΘ. ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ΝΙ πρὸς ΓΘ, οὕτως ὅλον τὸ ΑΝ πρὸς τὸ BH 


1. ἡ ὅλην 2. ἁφῆς] om. V; corr. Memus. 18. K B 4] 
BKA V; corr. p (ABK). 11. POZN] G9PZN VY; corr. p. 


-———— 
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nem oppositam asymptotamque posita ad rectam inter 
asympiotam alteramque sectionem positam. 

sint oppositae 4, B, quarum centrum sit I, asym- 

ptotae autem 4E, ZH, et in ΓΗ͂ sumatur punctum H, 

ab eoque contingens 

dueatur. HBE, ΗΘ 

autem ita, ut neque 

rectae I'E parallela 

sit neque sectionem in 

duobus punctis secet. 

iam rectam 60H 

productam et cum ΓΖ 

concurrere et ea de 

causa cum sectione, demonstratum est ΠῚ, 11]. con- 

currat in 44, et per B rectae ΓΗ͂ parallela ducatur 

KBA. dico, esse 4K: ΚΘ — AH: H6. 

ducantur enim a punctis 4, & rectae IH parallelae 

ΘΜ, AN, ἃ B, H, 9 autem rectae Z/E parallelae 

BA, HII, POZN. quoniam igitur 44 — ΗΘ [II, 16], 

ert 4H: ΗΘ — ΖΘ: ΘΗ [Eucl. V, 7]. uerum 

AH:H60 —NZ: Z0 [Eucl.VI,2] et 40:0H—I'Z:ZH 

[Eucl. VI, 4; V, 12, 16]; quare etiam ΝΣ: Z0 —I'Z:: EH. 

uerum ΝΣ: Z0 — NI: ΓΘ e& LZ: ZH — PP: PH 

[Eucl. VI, 1]; quare etiam NI':I'O —IP:PH. et 

ut unum ad unum, ita omnia ad omnia [Eucl. V, 12]; 

itaque NI: 9 — NA:I'O-4- PH. et quoniam est 

EB- BH [II, 3], erit etiam [Eucl. VI, 2; I, 34] 

AB-— ΒΠ, ΑΞ — BH [Eud. VI, 1]. est autem 

AE — ΓΘ (II, 12]; quare etiam BH — ΓΘ. itaque 

18. ἡ 46 — 19. H6] om. V; corr. Comm. 22. τὸ NT] 
τὸν y V; corr pve. — 26. PH] ἡ gj V; corr. p. 

Apollonius, ed. Hefberg. 26 
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καὶ PH, τουτέστι τὸ PA. ἴσον δὲ τὸ PA τῷ A6, 

ἐπεὶ καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΒΓ καὶ τὸ MB τῷ ΞΘ. ἔστιν ἄρα, 

ὡς τὸ NI' πρὸς τὸ ΓΘ, οὕτως τὸ N.4 πρὸς 4. ἀλλ᾽ 

ὡς μὲν τὸ ΝΓ πρὸς ΓΘ, ἡ ΝΣ πρὸς ΣΘ, τουτέστιν 

ὅ ἡ ΑΗ πρὸς ΗΘ, ὡς δὲ τὸ NA πρὸς 40, ἡ ΝΡ 

πρὸς PO, τουτέστιν 9) ΑΚ πρὺς KO: καὶ ὡς ἄρα ἡ 

ΑΚ πρὸς ΚΘ, ἡ 4Η πρὸς ΗΘ. 
Af. 

Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας T, τῶν 

10 ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, 

καὶ ἐπὶ μὲν τὰς ἁφὰς αὐτῶν ἐπιξευχϑῇ εὐθεῖα, ἀπὸ 

δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων διαχϑῇ τις τέμ- 

νουσα τὴν γραμμὴν κατὰ δύο σημεῖα, ἔσται, ὡς ὅλη 

πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην., τὰ γινόμενα τμή- 
15 ματα ὑπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης. 
4 | 


ἔστω κώνου τομὴ ἡ 4 B καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ AD, ΓΒ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 48. καὶ διήχϑω ἡ I4 ΕΖ. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς I, ἡ ΖΕ πρὸς ΕΖ. 

ἤχϑωσαν διὰ τῶν Γ, 4 διάμετροι τῆς τομῆς al 

2. ΒΓῚ B9 V; corr. Memus. 13. ἡ ὅλη" 16. τῆς} 


τῆς ἐπί V; corr. Memus. 18. ΓΖ] ΓΔ V; corr. p (ZI). 
ΓΖ) ΓΖ V; corr. p. 
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ΝΓΊΓΘ- ΜΝ: ΒΗ- ΡΗ -- AN: PA. est autem 
PA -— 40, quoniam etiam ΓΘ — ΒΓ [1], 12] et 
MB — ΞΘ. ilaque ND: I'O- ΝΑ: 40. uerum 

ΝΓ:ΓΘ πα ΝΣ: ΣΘ [Eucl VI, 1] τὸ AH: ΗΘ 
[Eucl. VI, 2], et 

NA:.440 — NP: P0 [Eucl. VI, 1] 
— AK: ΚΘ [Eucl. VI, 4; V, 12, 16]. 
ergo eliam 44K: ΚΘ — AH: HO. 


XXXVII. 


Si duae rectae coni sectionem uel ambitum circuli 
uel sectiones oppositas contingentes concurrunt, et ad 
puneta contactus earum recta ducitur, a puncto autem 
concursus contingentium recta ducitur lineam in duobus 
punctis secans, erunt, ut tota ad partem exirinsecus 
abscisam, ita parles a recta puncta contactus coniun- 
genti effectae. 


sit coni sectio 4B contingentesque 4I, ΓΒ, et 
ducatur 4B, ducaturque IZ EZ. dico, esse 
ΓΖ:ΓΖ--ΖῈ: ΕΖ. 
per I, 4 diametri sectionis ducantur ΓΘ, AK, 


Praeter nostras fipuras duas habet V alios casus in oppo- 
8118 repraesentantes. 
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ΓΘ, AK, διὰ δὲ τῶν Z, 4 παρὰ τὰς 40, AI' αἴ 
AII, ZP, AZM, ΝΖ0Ο. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν 
ἡ AZM τῇ E40, ἔστιν, ὡς ἡ ΖΓ πρὸς ΓΖ, ἡ AZ 
πρὸς 4 καὶ ἡ ΖΜ πρὸς 40 καὶ ἡ AM πρὸς ΞΟ: 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4M πρὸς τὸ ἀπὸ KO, τὸ ἀπὸ ΖΜ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 40. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ AM πρὸς τὸ 
ἀπὸ EO, τὸ AMT τρίγωνον πρὸς τὸ ΕΓ Ο, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὸ ΖΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΖ, τὸ ZPM τρίγωνον πρὸς 
τὸ 4110: καὶ ὡς ἄρα τὸ “ΓΜ πρὸς τὸ ΞΟΓ, τὸ 
ZPM πρὸς τὲ Z1IO, καὶ λοιπὸν τὸ AI'PZ τετρά- 
πλευρὸν πρὸς λοιπὸν τὸ ΞΓΠ4Ω͂. ἴσον δὲ τὸ μὲν 
4ΓΡΖ τετράπλευρον τῷ 4.4. Κὶ τριγώνῳ, τὸ δὲ ΞΓΠ4 
τῷ A4NA' ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ 4M πρὸς τὸ ἀπὸ AO, τὸ 
AAK τρίγωνον πρὸς τὸ 4ΝΞ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 
ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΞΟ, τὸ ἀπὸ ΖΓ πρὸς τὸ ἀπο IZ, 
ὡς δὲ τὸ 44K πρὸς τὸ ANSA, τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ 
ἀπὸ AE καὶ τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ Ef καὶ ὡς 
ἄρα τὸ ἀπο ΖΓ πρὸς τὸ ἀπὸ I1, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς 
τὸ ἀπὸ EZ. καὶ διὰ τοῦτο ὡς ἡ ΖΓ πρὸς L4, ἡΖΕ 
πρὸς ΖΕ. 
λη΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐφαπτομένων ἀχϑῇ τις εὐθεῖα παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, καὶ διὰ μέσης τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγ- 
νυούσης ἀχϑεῖσα εὐθεῖα τέμνῃ τὴν τομὴν κατὰ δύο 
σημεῖα καὶ τὴν διὰ τῆς συμπτώσεως παράλληλον τῇ 
τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσῃ, ἔσται, ὡς ὅλη ἡἣ διηγμένη 
πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένημ μεταξὺ τῆς τομῆς 


10. AI'PZ] p, AI'PZ corr. ex AI'PX τα 10. 15. 4M 
— τὸ ἀπό (alt.)| om. V; corr. p (τῆς 4M, τῆς ΞΟ, ἀπὸ τῆς). 
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per Z, 4 autem rectis 40, AI' parallelae Z1II, ZP, 
AZM, NA40. iam quoniam “ΖΜ, A20 parallelae 
sunt, erit 
ΖΓ: ΓΖ4-:-- 2: 2 [Eucl. VI, 4] —ZM:40-— 4M:5A0; 
quare eliam 4.Μ5: KO? — ZM?: 40?, uerum 
AM? : XO? — AMI: ΓΟ [Eucl. VI, 19], 
eti ZM*:04* — ZPM:4IIO; quare etiam 
ADLUM:SODI-—ZPM: AIIO— AI'PZ:ATUILA [Eucl.V,19]. 
uerum AI'PZ — AAK, SUILA — AN 5 (II, 30; IT, 5—6; 
III, 2; — IIT, 11]; itaque 
Μη: ΞΟ" — 4AK : AN. 
est autem 4M?: 503 — 2Γ": ΓΖ", 
AAK: ANA — 44? : AR? [Eucl. VI, 19] 
— ZE?: E 4? [Eucl. VI, 2]; 
quare eliam ΖΓ": ΓΖΔ" το ΖΕ": ΕΖ". ergo 
ΖΓ: ΓΖ -ΞΞ-Ζ2ΖΕ: Ε. 


XXXVIII. 


lisdem positis si per punctum concursus contin- 
genlium recta ducitur rectae puncta contactus con- 
iungenti parallela, rectaque per mediam rectam puncta 
contactus coniungentem ducta sectionem secat in duobus 
punctis rectamque per punctum concursus rectae puncta 
contactus coniungenti parallelam ductam, erunt, ut tota 
recta ita ducla ad parlem extrinsecus inter sectionem 
parallelamque abscisam, ita partes a recta ad puncta 
contactus ducta effeciae. 
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καὶ τῆς παραλλήλου, τὰ γινόμενα τμήματα ὑπὸ τῆς 
ἐπὶ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυμένης. 

ἔστω ἡ 4B τομὴ καὶ αἱ AI, BI ἐφαπτόμεναι καὶ 
ἡ 48 τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσα καὶ αἱ AN, ΓΜ διά- 
μετροι" φανερὸν δή, ὅτι ἡ 48Β 
δίχα τέτμηται κατὰ τὸ Ε. 

ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Γ τῇ AB 
παράλληλος ἡ ΓΟ, καὶ διήχϑω 
διὰ τοῦ E ἡ ΖΕΖΟ. λέγω, 
ὅτι ἐστίν, ὡς ἣ ZO πρὸς OA, 
ἡ ΖΕ πρὸς ΕΖ. 

ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν 
Ζ, 4 παρὰ τὴν AB αἵ 
AZKM, AOHEN, διὰ δὲ 
τῶν Ζ, Η παρὰ τὴν 4Γ 
αἱ ZP, ΗΠ. ὁμοίως δὴ τοῖς πρότερον δειχϑήσεται, 
ὅτι ἐστίν, ὡς τὸ ἀπὸ “Μ πρὸς τὸ ἀπὲ ΞΘ, τὸ ἀπὸ 
444 πρὸς τὸ ἀπὸ 413. καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ἀπὸ 4M 
πρὸς τὸ ἀπὸ XO, τὸ ἀπὸ 4Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΙ καὶ 
τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΖ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 4.4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ 433, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ ἀπὸ Ef: ὡς ἄρα 


Oo 


. τὸ ἀπὸ ZO πρὸς τὸ ἀπὸ ΟΖ, τὸ ἀπὸ ΖΕ πρὸς τὸ 


25 


ἀπὸ ΕΖ, καὶ ὡς T ZO πρὸς ΟΖ, ἡ ΖΕ πρὸς ΕΖ. 


A9", 
᾽Εὰν τῶν ἀντικειμένων δύο εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ τῶν ἁφῶν εὐθεῖα ἐκβληϑῇ, ἀπὸ 
δὲ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων ἀχϑεῖσα εὐϑεῖα 
9. ZEO A V; corr. p. 18. Z] * V; corr. p. 14. 


40HNE&N V; corr. Mmus. 20. OZ] 44 V; corr. p. 28. 
In EZ (alt. desinit uol. I codicis V (fol. 120). ᾿ 
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sit βοοίϊο 418, contingentes 4Γ, BI, puncta con- 
tactus coniungens 4B, diametri 4 Ν, Ü'M; manifestum 
igilur, 48 in E in duas partes aequales secari 
ΠῚ, 30, 39]. 

ἃ I'rectae 4B parallela ducatur ΓΟ, et per E 
ducatur ZEZ/O. dico, esse ZO: ΟΖ — ZE: EA. 


nam a Z, 4 rectae 4B parallelae ducantur 4Z K M, 
A40HESN, per Z, H autem rectae ΔΓ parallelae 
ZP, HII. iam eodem modo, quo antea, demonstrabi- 
mus, esse 44M? : ΞΘ — /1 4? : 4? [u. prop. XXXVII]. 
est autem 

AM? ;: E09? — 4Γ": ΓΞ" [Eucl. VI, 4] 
— Z0? : 04? [Eucl. VI, 2], | 
el 445: AR* — ΖΕ": EZ* [Eucl. VI, 2]; itaque 
Z0?:04? — ZE* Ε4" eti ZO: ΟΖ — ZE: EA. 


XXXIX. 


Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
ei per puncta contactus recta ducitur, ἃ puncto autem 
concursus contingenlium ducta recta utramque sectio- 


In V figura 2 minus adcurate descripta est; V praeterea 
tertiam flguram oppositarum habet. 
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τέμνῃ ἑκατέραν τῶν τομῶν xal τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι-᾿ 
ξευγνύουσαν, ἔσται, ὡς ὅλη ἡ διηγμένη πρὸς τὴν ἐκτὸς 
ἀπολαμβανομένην μεταξὺ τῆς τομῆς καὶ τῆς τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνυούσης, οὕτως τὰ γινόμενα τμήματα τῆς εὐθείας 
ὑπὸ τῶν τομῶν καὶ τῆς συμπτώσεως τῶν ἐφαπτομένων. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι al Α, B, ὧν κέντρον τὸ T, 
ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ 44, 4B, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι αἵ 
AB, ΓΖ4 ἐκβεβλήσθωσαν, καὶ διὰ τοῦ 4 διήχϑω τις 
εὐθεῖα 9 EAZH. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ EH πρὸς 
ΗΖ, ἡ ΕΖΔ πρὸς 4Ζ. ᾿" 

ἐπεξεύχϑω γὰρ ἡ AT' xol ἐκβεβλήσϑω, καὶ διὰ τῶν 
E, Z παρὰ μὲν τὴν AB ἤχϑωσαν αἴ ΕΘΣ, ΖΑΜΝΕΞΟ, 
παρὰ δὲ τὴν 44 αἱ ΕΠ, ZP. 

ἐπεὶ οὖν παράλληλοί εἰσιν αἱ ΖΗ, ΕΣ καὶ δι- 
ηγμέναι εἰς αὐτὰς αἱ EZ, ΞΞΣ, ΘΜ, ἔστιν, ὡς ἡ ΕΘ 
πρὸς ΘΣ, ἡ ΖΜ πρὸς ΜΗ͂. καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΕΘ 
πρὸς ΖΜ, ἡ ΘΣ πρὸς Η͂Μ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΕ 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΖ, τὸ ἀπὸ ΘΣ πρὸς τὸ ἀπὸ ES M. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν τὸ ἀπὸ ΕΘ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΖ, τὸ ΕΘΠ τρί. 
yovov πρὸς τὸ ZPM, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΘΣ πρὸς νὸ ἀπὸ 
AM, τὸ 409 Z τρίγωνον πρὸς τὸ Mf: καὶ ὡς ἄρα 
τὸ EOII πρὸς τὸ ZPM, τὸ 402 πρὸς τὸ ΜΖ. 
ἴσον δὲ τὸ μὲν ΕΘΠ vot; ΑΣΚ, ΘΩ͂Σ, τὸ δὲ PMZ 
τοῖς 4Ν, 4 ΜΗ͂: ὡς ἄρὰ τὸ 4ΘΣ πρὸς τὸ ΚΕ ΜΖ. 
τὸ 42K μετὰ τοῦ ΘΩ͂Σ πρὸς τὸ AEN μετὰ τοῦ 
AMA, καὶ λοιπὸν τὸ ΑΣΙΚ πρὸς λοιπὸν τὸ ANA 


ἐστιν, ὡς τὸ 42:0 πρὸς τὸ 4X M. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 


4. τῆς] ὑπὸ τῆς V; ἐπὶ τῆς p; corr. Memus. 8. 4] E V; 
corr, Memus. 12. SA4MN EO V; corr.p. 16. ZM] EM Y; 
cor. p. 24. AEN] 4M V; corr. Memus. 26. τό] (pr.) 
ego; ὡς τό V; ἄρα τὸ Halley. 
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nem rectamque puncta contactus coniungentem secat, 
erunt, ut iota recta ita ducta ad partem extrinsecus 
inter sectionem rectamque puncta contactus coniun- 
gentem abscisam, 
lia parles rectae 

a sectionibus 
punetoque concur- 
sus contingentium 
effectae. | 

sint oppositae 
4, B, quarum cen- 
irum sit I', con- 
lingentes autem 
444, 4B, οἱ ductae 4B, ΓΖ producantur, per 4 
autem ducalur recta aliqua ΕΖ ΖΗ. dico, esse 
EH: HZ — ΕΖ: 4Ζ. 

ducatur enim ΑΓ et producatur, et per E, Z rectae 
AB parallelae ducantur EG ZZ, Z4AMNEO, rectae 
autem 4421 parallelae ΕΠ, Z P. 

iam quoniam parallelae sunt Z5, ΕΣ, etin eas incidunt: 
EZ, 42, 0M, erit [Eucl. VIL, 4] E9:09Z — 2Μ: ΜΕ. 
et permutando [Eucl V, 16] ΕΘ: ΖΜ — ΘΣ: ΒΜ, 
quare eliam ΘΕ": MZ? — 02? : ΞΜ". est. autem 
[Eucl. VI, 19] 
E0?: MZ? — EOII: ZPM, 62?: 8 M? — 402:58Mz4; 
itaque etiam E0II : ZPM — 402: 8M ZA. est autem 
EOII — AZK -- 042, PMZ — ARN -᾿ 4M5Àà 
[prop. XI]; itaque 

402:RMA-—AZK-d-042:4ABAÀN -- MA 
οὐ [Eucl. V, 19] 4ZK:A4NÀX—.420:245M. est 
autem 
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AZK πρὸς τὸ 4N A, τὸ ἀπὸ ΚΑ πρὸς τὸ ἀπὸ AN, 

τουτέστι τὸ ἀπὸ EH πρὸς τὸ ἀπὸ ΖΗ, ὡς δὲ v0 Ζ1ΘΣ 

πρὸς τὸ ΞΖ2Μ, τὸ ἀπὸ ΘΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4M, τουτ- 

ἐστι τὸ ἀπὸ ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 4Z. καὶ ὡς άρα ἡ EH 
5 πρὸς HZ, ἡ ΕΖ πρὸς 4Z. 
μ΄. 

Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν διὰ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐφαπτομένων ἀχϑῇ εὐϑεῖα παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν, καὶ ἀπὸ μέσης τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγ- 

10 νυούσης ἀχϑεῖσα εὐθεῖα τέμνῃ ἑκατέραν τῶν τομῶν 
καὶ τὴν παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἔσται, 
ὡς ὅλη ἡ διηγμένη πρὸς τὴν ἐκτὸς ἀπολαμβανομένην 
μεταξὺ τῆς παραλλήλου καὶ τῆς τομῆς, οὕτως τὰ γι- 
νόμενα τμήματα τῆς εὐθείας ὑπὸ τῶν τομῶν καὶ τῆς 

15 τὰς ἁφὰς ἐπιζευγνυούσης. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι al 4, B, ὧν κέντρον τὸ I, 
ἐφαπτόμεναι δὲ αἴ 44, AB, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ AB 
καὶ ἡ ΓΔΕ’ ἴση ἄρα y AE τῇ ΕΒ. καὶ ἀπὸ μὲν 
τοῦ Zi παρὰ τὴν AB ἤχϑω ἡ Ζ4ΉΗ, ἀπὸ δὲ τοῦ E, 

20 ὡς ἔτυχεν, ἡ AE. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΘΖ πρὸς 
AK, ἡ ΘΕ πρὸς EK. 

ἤχϑωσαν ἀπὸ τῶν O, K παρὰ μὲν τὴν AB αἵ 
NMOS5, KOII, παρὰ δὲ τὴν 44 αἱ OP, ΚΣ, xal 
διήχϑω ἡ Ξ4ΓΤ. 

96 ἐπεὶ οὖν εἰς παραλλήλους τὰς EM, ΚΠ διηγμέναι 
εἰσὶν αἱ EAT, MAII, ἔστιν, ὡς ἡ EA πρὸς AT, 
ἡ MA πρὸς 4Π. ἀλλ᾽ ὡς ἡ EA πρὸς 4T, ἡ ΘΕ 

20. AE] ego; 4E V; GEKA Halley cum Memo. 23. 
NMOSN| GMNS V; corr. p (SOMN). 24. τ M 


ATDT'ET Vi corr. p. 26. MAII] MAT' Vi; corr. p.c 27. MA 
MA Y; corr. p. 
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AZK:ANAE -- Κα": AN? [Eucl. VI, 19] 
-— EH?:ZH? [Eucl. VI, 2; VI, 4; V, 12; V, 16], 
et | 
402:554M — 04?: 4M? [Eucl. VI, 19] 
-- Ε45: 425 [Eucl. VI, 4]. 
ergo eliam EH: ΗΖ — Ε4: 4Z. 


XL. 


lisdem positis 81 per punctum concursus contin- 
gentium recta ducitur rectae puncta contactus con- 
iungenii parallela, et recta a media recta puncta 
contactus coniungenti ducta utramque sectionem secat 


᾿ς rectamque rectae puncta contactus coniungenli par- 


allelam, erunt, ut tota recta ita ducta ad partem ex- 
irinsecus inter parallelam sectionemque abscisam, iia 
partes rectae ἃ sectionibus rectaque puncta contactus 
coniungentli effectae. 

sint oppositae 44, B, quarum centrum sit I', con- 
lingentes autem 47, 48, et ducantur 4B et ΓΖ E; 


itaque 4E — EB [II, 39). et a 4 rectae 4B par- 
allela ducatur Zzf H, ab E autem quoquo modo 4E. 
dico, esse 9.4: “Κα — ΘΕ: EK. 


10 


15 


20 


25 
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πρὸς EK: ὡς δὲ ἡ OE πρὸς EK, ἡ ON πρὸς KO 
διὰ τὴν ὁμοιότητα τῶν GEN, KEO τριγώνων: ὡς 
ἄρα ἡ ΘΝ πρὸς KO, ἢ ΜΩ πρὸς 4Π' καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΟ, τὸ ἀπὸ ΜΑ͂ πρὸς τὸ 
ἀπὸ 4Π. ἀλλ᾽ ὡς μὲν vo ἀπὸ ΘΝ πρὸς τὸ ἀπὸ OK, 
τὸ € PN τρίγωνον πρὸς τὸ K ZO, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΜΑ͂ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Π,Θ τὸ EM A τρίγωνον πρὸς τὸ ATII* 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ΘΝΡ πρὸς τὸ KOZ, τὸ Ξ Μ4 πρὸς 
τὸ ATIIL ἴσον δὲ τὸ ΘΝΡ τοῖς ΞΑΜ, MNA, τὸ 
δὲ ZOK τοῖς ATII, 40Π' καὶ ὡς ἄρα τὸ ΞΜΑ͂ 
μετὰ τοῦ MNA τριγώνου πρὸς τὸ ATII τρίγωνον 
μετὰ τοῦ Π40 τριγώνου, οὕτως τὸ EM τρίγωνον 
πρὸς τὸ ΠΥΑ͂ voíyovov: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ NM Z4 
πρὸς λοιπὸν τὸ ΟΠ τρίγωνόν ἐστιν, ὡς ὅλον πρὸς 
ὅλον. ἀλλ᾽ ὡς τὸ EMA τρίγωνον πρὸς τὸ ATI 
τρίγωνον, τὸ ἀπὸ 5.4 πρὸς τὸ ἀπὸ AT, ὡς δὲ τὸ 
MAN πρὸς τὸ I140, τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ ἀπὸ ΠΟ: 
καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ ἀπὸ IIO, τὸ ἀπὸ 
Ξ 4 πρὸς τὸ ἀπὸ 4T. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΜΝ πρὸς τὸ 
ἀπὸ IIO, τὸ ἀπὸ ΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ Oz, ὡς δὲ τὸ 
ἀπὶ H4 πρὸς τὸ ἀπὸ AT, τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ ἀπὸ 
ΕΚ, ὡς δὲ τὸ ἀπὸ ΝΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 420, τὸ ἀπὸ 9.4 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΑΚ' καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΘΕ πρὸς τὸ 
ἀπὸ ΕΚ, τὸ ἀπὸ Θ4 πρὸς τὸ ἀπὸ AK. ἔστιν ἄρα, 
ὡς ἡ ΘΕ πρὸς EK, ἡ Θ4 πρὸς AK. 


; 


μα΄. 

᾿Εὰν παραβολῆς τρεῖς εὐθεῖαι ἐφαπτόμεναι συμ- 
πίπτωσιν ἀλλήλαις, εἰς τὸν αὐτὸν λόγον τμηϑήσονται. 
4, πρός] (alt.) bis V; corr. pc. 8. τὸ EMA] om. V; 


Corr. p. 18. SNM4 DU corr. p (MN 4f. 25. GE] c 
E obscurum fn Y; 03 | ] ep, 
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a 60, K rectae 4B parallelae ducantur N M65, . 
KOII, rectae autem 47 parallelae 9 P, ΚΣ, et du- 
catur X AT'T. 

quoniam igitur in parallelas 4& M, ΚΠ incidunt 
A4T, MAII, erit [Eucl. VI, 4] 54: 47—M A: ATI. 
uerum 54: 4T — ΘΕ: EK [Eucl. VI, 2]; et 

OE: EK -—0N:KO 
propter similitudinem triangudlnuum 6 EN, K EO 
[Eucl VI, 4]; itaque ΘΝ: KO— M4: AII. quare 
etlam 6.N?: KO? — MA? : AII?. uerum 
GN?:0K? — OPN: KZO, MA): AII? — MA: ATII 
[Eucl. VI, 19]; itaque etiam 9NP: KOZ —5MA:ATII. 
esi autem [prop XI] ONP — XAM-]- MNZ et 
ZOK — ATII -ἰ 4011; quare etiam 
EMA 4- MNA: ATII 4- 40 — EMA : IIT A. 
itaque etiam [Eucl. V, 19] NMA : 401, ui totum ad 
lotum. est autem 
EMA: ATII — R43:4T?, MAN:1ILA4O — MN?:IIO? 
[Eucl VI, 19]; quare etiam ΜΝ": ΠΟ — Κὶ 4*: AT?, 
uerum ] 
MN?:IIO? — ΝΖ": 04) [Eucl. VI, 4], 

ERA? : AT? — 0E? : EK? [Eucl. VI, 2], 
N4f:40? — Θ43: AK? [Eucl. VI, 4; VI, 2; V, 12; V,16]; 
itaque eliam ΘΕ": EK? — 09,1? : 4K?. ergo 

OE: EK —04: AK. 


XLI. 


Si tres rectae parabolam contingentes inter se con- 
currunt, secundum eandem rationem secabuntur. 
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ἔστω παραβολὴ ἢ ABI, ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ AALE, 
ΕΖΓ, 482. λέγω, ὅτι ἐστίν, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ 
ΕΖ πρὸς 44 καὶ ἡ ZB πρὸς BA. 

ἐπεξεύχϑω γὰρ T AI' καὶ τετμήσϑω δίχα κατὰ 

ὅ τὸ H. 

ὅτι μὲν οὖν ἡ ἀπὸ τοῦ E ἐπὶ τὸ H διάμετρός ἐστι 
τῆς τομῆς, φανερόν. 

εἰ μὲν οὖν διὰ τοῦ B ἔρχεται, παράλληλός ἐστιν 
y 4Z τῇ ΑΓ καὶ δέχα τμηϑήσεται κατὰ τὸ B ὑπὸ 

10 τῆς ΕΗ, καὶ διὰ τοῦτο ἴση ἔσται ἡ 44 τῇ AE καὶ 
ἡ ΓΖ τῇ ΖΕ, καὶ φανερὸν τὸ ξητούμενον. 

ἡ ἐρχέσϑω διὰ τοῦ B, ἀλλὰ διὰ τοῦ Θ, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν 4Γ ἡ KO. ἐφάψεται ἄρα τῆς 
τομῆς κατὰ τὸ Θ, καὶ διὰ τὰ εἰρημένα ἴση ἔσται ἡ AK 

16 τῇ ΚΕ καὶ ἢ 4Γ vij AE. ἤχϑω διὰ μὲν τοῦ B παρὰ 
τὴν EH ἡ MNB&À, διὰ δὲ τῶν A4, Γ παρὰ τὴν 4Ζ 
αἱ 40. ΓΠ. ἐπεὶ οὖν παράλληλός ἐστιν ἡ MB τῇ 
ΕΘ, διάμετρός ἐστιν ἢ MB: καὶ ἐφάπτεται κατὰ τὸ B 
ἡ 4Ζ: κατηγμέναι ἄρα εἰσὶν αἱ 40, ΓΠ. καὶ ἐπεὶ 

20 διάμετρός ἐστιν ἡ ΜΒ, ἐφαπτομένη δὲ ἡ ΓΜ, κατ- 
ηγμένη δὲ ἡ ΓΙ, ἴση ἔσται ἡ ΜΒ τῇ BII: ὥστε καὶ 
ἡ ΜΖ τῇ LI. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ ΜΖ τῇ ZI καὶ 
ἡ EA τῇ ADI, ἔστιν, ὡς ἢ ΜΓ πρὸς ΓΖ, ἡ ΕΓ πρὸς 
I'4: καὶ ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΜΓ πρὸς ΓΕ, ἡ ZI' πρὸς IA. 

26 ἀλλ᾽ ὡς ἡ MI' πρὸς ΓΕ, ἡ ΞΓ πρὸς ΓΗ͂! καὶ ὡς 
ἄρα ἣ ΖΓ πρὸς DA, ἡ ED πρὸς ΓΗ. ὡς δὲ ἡ ΗΓ 
πρὸς I'4, ἡἣ 4Γ πρὸς ΓΕ [διπλασία γὰρ ἑκατέρα] 
δι’ ἴσου ἄρα, ὡς ἡ 4Γ πρὸς ΓΕ, ἡ ΕΓ πρὸς ΓΖ, 

18. K0.44] GKA V; corr. p. 20. Post MB del. m. 1 


τῇ EO διάμετρός ἐστιν ἡ MB V. 21. ἔσται) bis V; corr. pvc. 
27. διπλασία γὰρ ἑκατέρα] deleo. 
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sit parabola A4BI', contingentes autem A4Z4E, 
EZI,4BZ. dico, esse ΓΖ: ΖΕ -- E4:44 —ZB:BA. 
ducatur enim 4I' et in H in duas partes aequales 
secetur. 
' jam reciam ab E ad H ductam diametrum esse 
sectionis, manifestum est [II, 29]. 
iam si ea per B cadit, 4Ζ rectae A4I' parallela 
erit [II, 5] et ad B ab EH in duas partes aequales 
secabitur [Eucl. VI, 4], qua de causa erit 421 — 2 E, 
IZ — ZE [I, 35; 
Eucl VI, 2], et 
manifestum est, 
quod quaerimus. 
jam ne cadat 
per B, sed per 6, 
οὗ per Θ rectae ATI" 
paralela ^ ducatur 
K604; ea igitur 
sectionem continget 
7 in Θ [I, 32], et 
propter ea, quae diximus, erii 4 K — ΚΕ, AI' — AE. 
iam per B rectae EH parallela ducatur M N B 5, 
per 44, I' autem rectae 7/Z parallelae 40, I'II. quon- 
iam igitur M B, EO parallelae sunt, diametrus est MB 
[L 51 coroll]; et 4/Z in B contingit; itaque 40, ΓΠ 
ordinate ductae sunt [Idef.4]. et quoniam MB diametrus 
est, contingens I'M, ordinate ducta ΓΠ, erit MB — BII 
[I, 35]; quare etiam MZ — ZI' [Eucl. VI, 2]. et 
quoniam es& MZ — ZI', EA — AT erit 
ΜΓ: ΓΖ-Ξ ΕΓ: ΓΑ 
el permutando [Eucl V, 16] ΜΓ:ΓΕ -- 2Γ: ΓΖΔ. 


1 


e 


15 


20 


25 
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καὶ ἀναστρέψαντι, ὡς 7] ΕΓ πρὸς EZ, ἡ ΓΑ͂ πρὸς 413" 
διελόντι, ὡς ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ, ἡ ΓΗ͂ πρὸς Ξ 4. πάλιν 
ἐπεὶ διάμετρός ἐστιν ἢ MB καὶ ἐφαπτομένη ἡ AN 
καὶ κατηγμένη ἢ 40, ἴση ἐστὶν ἣ NB τῇ ΒΟ καὶ ἡ 
ΝΖ τῇ 44. ἔστι δὲ καὶ $ EK τῇ KA ὡς ἄρα ἡ 
AE πρὸς AK, ἡ NA πρὸς 441 ἐναλλάξ, ὡς ἡ ΕΑ 
πρὸς AN, ἡ ΚΑ πρὸς 44. ἀλλ᾽ ὡς ἣ EA πρὸς AN, 
ἡ HA πρὸς 4,3: καὶ ὡς ἄρα ἣ ΚΑ πρὸς 44, ἡ H.A 
πρὸς ΑΞἶ- ἔστι δὲ καί, ὡς ἡ ΓΑ͂ πρὸς AH, ἡ ΕΑ 
πρὸς 4Κὶ [διπλασία γὰρ ἑκατέρα ἑκατέρας} δι’ ἴσου 
ἄρα, ὡς ἡ l4 πρὸς ΑΞ3, ἢ E.4 πρὸς 44᾽ διελόντι, 
ὡς ἡ ΓΙ πρὸς X 4. ἡ EZ πρὸς 414. ἐδείχϑη δὲ καί, 
ὡς ἡ ΓΞ πρὸς 4E, ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ: ὡς ἄρα ἡ ΓΖ 
πρὸς ΖΕ, ἡ ΕΖ πρὸς 44. πάλιν ἐπεί ἐστιν, ὡς ἢ 
ΓΗ͂ πρὸς Ξ4, ἡ ΓΠ πρὸς 40, καί ἐστιν ἡ μὲν ΓΠ 
τῆς ΒΖ διπλῆ, ἐπεὶ καὶ ἣ ΓΜ τῆς ΜΖ, ἡ δὲ 40 
τῆς BA, ἐπεὶ καὶ ἡ AN τῆς ΝΖΩ͂, ὡς ἄρα ὴ ΓΞ 
πρὸς E44, ἡ ZB πρὸς B4 καὶ ἡ ΓΖ πρὸς ΖΕ καὶ 
ἡ ΕΖ πρὸς 44A. 


μβ΄. 

᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾿ ἄκρας τῆς διαμέτρου ἀχϑῶσι 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, ἄλλη δέ τις, ὡς ἔτυχεν, 
ἀχϑῇ ἐφαπτομένη, ἀποτεμεῖ ἀπ᾿ αὐτῶν εὐθείας ἴσον 
περιεχούσας τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ αὐτῇ δια- 
μέτρῳ εἴδους. 

ἔστω γάρ τις τῶν προειρημένων τομῶν, ἧς διά- 
μετρος ἡ AB, καὶ ἀπὸ τῶν 4, B ἤχϑωσαν παρὰ 


1. 4A] vc, corr. ex 4Γ m. 1. 10. διπλασία --- ἕκα- 
τέρας] deleo. 21. iv] om. V; corr. p. 
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uerum. MI':I'E-— AI:I'H [Eucl VI, 4]; itaque 
eliam ΖΓ: I4 τὸ EI:I'H. est autem 
HI:I4-—2A4D:DnrE; ᾿ 
nam utraque duplo maior est; ex aequo igitur [Eucl.V,22] 
ADT: IS -EI:DZ,etconuertendo [Eucl.V, 19 coroll.] 
EI:EZ-I4:.4À4;dirimendo [Eucl. V, 17] 
ΓΖ:ΖΕΞΩΓΞ.: 
rursus quoniam diameirus est MB, contingens ΑΝ, 
ordinate ducta 40), erit. NB — BO [1,35] et [Eucl.VI,2] 
^ONZ-— 214. esi aulem eliam EK — KA; quare 
AE: AK — NA:44, ei permutando [Eucl. V, 16] 
EA4:A4N —K4:44. est autem EA: AN— HA:AHR 
[Eucl. VI, 4]; quare etiam K 4:44 — H4: 45. est 
autem etiam ΓΖ: 4H — ΕΑ: 4 K; nam utraque duplo 
maior est utraque; itaque ex aequo I4: 4E τῷ EA:44 
[Eucl.V,22]; dirimendo [Eucl.V,17] ΓΞ: 5 4— ΕΖ: 4A. 
demonstrauimus autem etiam, esse ΓΞ: 45 —I'Z: ΖΕ; 
itaque l'Z:ZE— Ez:44. rursus quoniam est 
D38:54-—LIII:40 [Eucl.VI, 4; V, 16], et ΓΠ ΞΕ 2BZ 
[Eucl.VI,4], quoniam etiam 1'M —2 MZ, et 40—2 B4 
[Eucl. VI, 4], quoniam etiam 4N — 2 ΝΖ, erit 
B:HA-—ZB:BAZ-—DIZ:ZE-—EA4:44. 


XLII. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
& lerminis diametri rectae ducuntur rectae ordinate 
ductae parallelae, alia autem aliqua quoquo modo 
contingens ducitur, haec ab illis rectas abscindet 
rectangulum comprehendentes aequale quartae parti 
figurae eidem diametro adplicatae. 


sil enim aliqua sectionum, quas diximus, cuius 
Apollonius, ed. Heiberg. 2 
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τεταγμένως κατηγμένην at AT, 48, ἄλλη δέ τις ἐφ- 
απτέσϑω κατὰ τὸ E ἡ ΓΕΖ. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ AI, 
B4 ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ πρὸς τῇ AB 
εἴδους. 

δ ἔστω γὰρ κέντρον τὸ Z, καὶ δι' αὐτοῦ ἤχϑω παρὰ 
τὰς 4Γ, B4 ἡ ΖΗΘ. ἐπεὶ οὖν αἱ ADI, ΒΩ παρ- 
ἀλληλοί εἰσιν, ἔστι δὲ καὶ ἡ ΖΗ παράλληλος, συξυγὴς 


ἄρα διάμετρός ἐστι τῇ 4B: ὥστε τὸ ἀπὸ ZH ἴσον 
ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 4B εἴδους. 

10 εἰ μὲν οὖν ἡ ΖΗ ἐπὶ τῆς ἐλλείψεως καὶ τοῦ κύκλον 
διὰ τοῦ E ἔρχεται, ἴσαι γίνονται αἱ 4Γ, ZH, BA, 
καὶ φανερὸν αὐτόϑεν, ὅτι τὲ ὑπὸ AI, Β4 ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ ΖΗ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 48 
εἴδους. 

15 μὴ ἐρχέσϑω δή. καὶ συμπιπτέτωσαν αἱ 4Γ, BA 
ἐκβαλλόμεναι κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ E παρὰ μὲν 
τὴν 4Γ ἤχϑω 5 EA, παρὰ δὲ τὴν AB ἡ ΕΜ. ἐπεὶ 
οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ KZA τῷ ἀπὸ AZ, ἔστιν, ὡς 
ἡ ΚΖ πρὸς Z4, ἡ ZA πρὸς ZA, &ol ἡ ΚΑ πρὸς 

20 414 ἐστιν, ὡς ἡ ΚΖ πρὸς ΖΩ͂, τουτέστι πρὸς ZB: 


20. ἐστι»] scripsi, ἔστι δὲ Vp.  Z4]pcv, 4 ecorr. m. 1 V. 
ZB] pov; B e corr. m. 1 V. 
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diameirus sib 4B, et ab 4, B rectae ordinate ductao 
parallelae ducantur AI, 4B, alia autem recta I'EZ 
in E contingat. dico, 4I'»« B4 quartae parti figurae 
ad 4B adplicatae aequale esse. 

sit enim centrum Z, οὖ per id rectis 4Γ, B4 
parallela ducatur ΖΗΘ. quoniam igitur 4Γ, B 


parallelae sunt, et etiam ZH 118 parallela est, dia- 
meirus est coniugata cum 4B [I def. 6]; quare ΖΗ 
quartae parti figurae ad .4B adplicatae aequale est 
[I deff. alt. 3]. 

iam si in ellipsi circuloque ZH per E cadit, erit 
ADI -—ZH-BZ,etstiaüm adparet, esse 

ADI'»« Bd — ZH? 

hoc est quartae parti figurae ad 4.8 adplicatae aequale. 

iam per E ne cadat, et Z/I', B.4 productae con- 
currant in K, per E autem rectae 4I" parallela du- 
catur E.4 et rectae 4B parallela EM. iam quoniam 
est [L, 37] KZ»«ZA — AZ, erit KZ:Z4 —24:Z4 
[Eucl. VI, 17] et 
KA4:44—K2Z:ZA [Eucl.V, 12; — V, 19 coroll.; V, 16] 

— KZ: ZB. 


41" 


? 
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ἀνάπαλιν, ὡς ἡ ΒΖ πρὸς ΖΚ, ἡ 44 πρὸς AK* συν- 
ϑέντι ἢ διελόντι, ὡς ἡ ΒΚ πρὸς ΚΖ, 7 AK πρὸς ΚΑ. 
καὶ ὡς ἄρα ἡ 4B πρὸς ZO, ἡ EA πρὸς ΓΑ. τὸ ἄρα 
ὑπὲ “48, ΓΑ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ ZO, ΕΑ, τουτέστι τῷ 

5 ὑπὸ OZM. τὸ δὲ ὑπὸ ΘΖΜ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ ZH, 
τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς τῇ 4B εἴδους" καὶ τὸ 
ὑπὸ 4B, I4 ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ τετάρτῳ τοῦ πρὸς 
τῇ AB εἴδους. 

μγ΄. 

10 Ἐὰν ὑπερβολῆς εὐϑεῖα ἐπιψαύῃ, ἀποτεμεῖ ἀπὸ τῶν 
ἀσυμπτώτων πρὸς τῷ κέντρῳ τῆς τομῆς εὐϑείας ἴσον 
περιεχούσας τῷ περιεχομένῳ ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων 
εὐθειῶν ὑπὸ τῆς ἐφαπτομένης κατὰ τὴν πρὸς τῷ ἄξονι 
κορυφὴν τῆς τομῆς. 

15 ἔστω ὑπερβολὴ ἡ 48, ἀσύμπτωτοι δὲ αἱ DAE, 
ἄξων δὲ ὁ B.4, καὶ ἤχϑω διὰ vov B ἐφαπτομένη ἡ 
ZBH, ἄλλη δέ vig, ὡς ἔτυχεν, P 
ἐφαπτομένη ἡ Γ4Θ. λέγω, ὅτι 
τὸ ὑπὸ ZAH ἴσον ἐστὶ τῷ 

20 ὑπὸ 140. 
ἤχϑωσαν γὰρ ἀπὸ τῶν A4, B 4 7 

παρὰ μὲν τὴν 4H αἵ AK, BA, 4 

παρὰ δὲ τὴν ΓΖ αἱ AM, ΒΝ. »: 

ἐπεὶ οὖν ἐφάπτεται ἡ ΓΑ͂Θ, 

ἴση 7] L'A τῇ 40: ὥστε ἡ ΓΘ 

τῆς ΘΑ͂ διπλῆ καὶ c» ΓΖ τῆς 

AM καὶ ἡ 40 τῆς AK. τὸ ἄρα ὑπὸ I6 τετρα- 

πλάσιόν ἐστι τοῦ ὑπὸ ΚΑ M. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται 


2 


Ox 


1. ἡ (pr.). om. V; corr. p. 10. ἀποτεμεῖ] Cp, Supra add. 
7m.1 ἀπὸ τῶ» bis V; corr. pc. 16. ἄξων] pcv, ξ 6 
corr. m, 1 V. 17. ZBH] BZH V; COIT. p. 


CONICORUM LIBER ΤΠ. 421 


e contrario [Eucl. V, 7 coroll] ΒΖ: ΖΚ — 44: AK. 
componendo [Eucl. V, 18] uel dirimendo [Eucl. V, 17] 
BK:KZ-A4K:KA. quare etiam 
4B:Z0 -— EA4:LD4A [Eucl. VI, 4]. 

itaque [Eucl. VI, 16] 4B»«I'4—Z0»« EA-—0Z»«ZM 
[Eucl. 1, 34] uerum ΘΖ »« ΖΜ — Z H* [I, 38], hoc 
esí quartae parti figurae ad 4B adplicatae aequale. 
ergo eliam 4/4B »« I'4 quartae parli figurae ad 48 
adplicatae aequale est. 


XLIII. 


Si recta hyperbolam contingit, ab asymptotis ad 
centrum sectionis rectas abscindet rectangulum com- 
prehendentes aequale rectangulo comprehenso rectis 
abscisis ἃ recta in uertice sectionis ad axem posito 
contingenti. . 

sib hyperbola 4B, asymptotae autem ΓΖ, 4E, 
axis autem B4f, et per B contingens ducatur ZBH, 
alia autem quaeuis contingens I'4O. dico, esse 

Z4» 4H — I4 490. 

ducantur enim ab .4, B rectae 71H parallelae 4K, 
BA, rectae autem I'Z/ paralllae 4M, ΒΝ. iam 
quoniam 140 contingit, erit I'4 — A40 [II, 3]. quare 
erii I'O — 26 4, ΓΩ͂ —24M (Eucl. VI, 2; I, 34], 
40 —2.4K [Eucl. VI, 4]. itaque erit 

I'd »« 40 —AKA452«AM. 
iam eodem modo demonsirabimus, esse 

Z45« 4H —44B»« BN. 
est autem K4»« 4M — AB»« BN [II, 12]. ergo 
etiam I'4 »« 40 — Z4» AH. 


1 


1 


e 


0 


0 


20 


2 


σι 
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τὸ ὑπὸ ZAH τετραπλάσιον τοῦ υπὸ ΒΝ. ἴσον δὲ 
τὸ ὑπὸ KAM τῷ ὑπὸ ABN' ἴσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ 
Γ4Θ τῷ ὑπὸ ZAH. 

ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται, κἂν ἡ 4B ἕτέρα τις [| 
διάμετρος καὶ μὴ ἄξων. 

μδ΄. ᾿ | 

Ἐὰν υπερβολῆς ἢ τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι ταῖς ἀσυμπτώτοις, αἱ ἐπὶ τὰς 
τομὰς ἀγόμεναι παράλληλοι ἔσονται τῇ τὰς ἁφὰς ἐπε- 
ξευγνυούσῃ. 

ἔστω γὰρ ἢ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι ἢ 418, ἀσύμ- 
πτῶτοι δὲ αἴ ΓΖ E καὶ ἐφαπτόμεναι αἴ I'40Z, ΕΒΘΗ, 
καὶ ἐπεξεύχϑωσαν al AB, ZH, 
ΓΕ. λέγω, ὅτι παράλληλοί 
εἶσιν. 

ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ ΓΩΖ ἴσον 
τῷ ὑπὸ HALE, ἔστιν ἄρα, ὡς 
ἢ L4 πρὸς 4Ε, ἡ ΗΖ πρὸς 
4Z* παράλληλος ἄρα ἐστὶν 7 
ΓΕ τῇ ΖΗ. καὶ διὰ τοῦτο 
ὡς ἡ ΘΖ πρὸς ΖΙ, ἡ ΘΗ 
πρὸς HE. ὡς δὲ ἡ HE πρὸς 
HB, ἡ ΓΖ πρὸς AZ: διπλῆ γὰρ ἑκατέρα" δι᾽ ἴσου 
ἄρα ὡς ἢ OH πρὸς HB, ἢ ΘΖ πρὸς ZA. παρ- 
ἄλληλος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ 48. 


με΄. 
᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾿ ἄκρου τοῦ ἄξονος ἀχϑῶσιν 
18. 4B] AH V; corr. p. 17. τῷ] τό V; corr. ρΡο. ἔστιν 
— 18. ΓΖ] om. V; corr. p. 
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iam eodem modo hoc demonstrabimus, etiam si 
4B alia aliqua diametrus est, non axis. 


XLIV. 


Si duae rectae hyperbolam uel oppositas con- 
lingentes cum asymptotis concurrunt, rectae ad puncta 
sectionis duciae parallelae erunt rectae puncta con- 
lactus coniungenti. | 

Sit enim 4B aut hyperbola aut oppositae, asym- 
ptoiae autem I'4, 4E conltingentesque I'4 6 Z, 
EBOH, et ducantur 4B, ZH, 
I'E. dico, eas parallelas esse. 

nam quoniam est 

ΓΖ »« 42 -Ξῷ ΗΖ». 4ῈΕ 
(prop. XLIII; cfr. Eutocius], 
erit [Eucl. VI, 16] 

DA: AE— HA: AZ; 
itaque [Eucl. VI, 6; I, 27, 28] 
ΓΕ et ZH parallelae sunt. qua 
de causa erit 
0Z:ZI'— O0H:HE [Eucl.VI,2]. 
est autem HE: HB — ΓΖ: 4Z; nam utraque duplo 
maior est utraque [II, 3]. ex aequo igitur [Eucl V, 22] 
OH:HB-—O0Z:ZA. ergo [Eucl. VI, 2] ZH, AB 
parallelae sunt. 


XLV. 


Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
a lerminis axis rectae perpendiculares ducuntur, et 
quartae parti figurae aequale axi adplicatur in utram- 
que partem spatium in hyperbola oppositisque figura 
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εὐθεῖαι πρὸς ὀρϑάς, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους 
ἴσον παρὰ τὸν ἄξονα παραβληϑῇ ip ἑκάτερα ἐπὶ μὲν 
τῆς ὑπερβολῆς καὶ τῶν ἀντικειμένων ὑπερβάλλον εἴδει 
τετραγώνῳ, ἐπὶ δὲ τῆς 
ἐλλείψεως ἐλλεῖπον, ἀχϑῇ 
δέ τις εὐϑεῖα ἐφαπτομένη 
τῆς -τομῆς συμπίπτουσα 
ταῖς πρὸς ὀρϑὰς εὐϑείαις, 
αἴ ἀπο τῶν συμπτώσεων 

10 ἀγόμεναι εὐϑεῖαι ἐπὶ τὰ 
ἐκ τῆς παραβολῆς γενη- 
ϑέντα δημεῖα ὀρϑὰς ποι- 
οὔσι γωνίας πρὸς τοῖς 
εἰρημένοις σημείοις. 

15 ἔστω μία τῶν εἰρημένων τομῶν, ἧς ἄξων ὁ AB, 
πρὸς ὀρϑὰς δὲ αἱ AI, Ba, ἐφαπτομένη δὲ ἡ ΓΕΖ, 
καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον παραβεβλήσϑω 
ἐφ᾽ ἑκάτερα, ὡς εἴρηται, τὸ ὑπὸ AZB καὶ τὸ ὑπὸ 
A HB, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΓΖ, ΓΗ, 4Z, AH. λέγω, 

20 ὅτε 7j τε ὑπὸ ΓΖΩ͂ καὶ ἡ ὑπὸ ΓΗΖ γωνία ὀρϑή 
ἐστιν. 

ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ 4Γ, Β4 ἴσον ἐδείχϑη τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ πρὸς τῇ 48 εἴδους, ἔστι δὲ καὶ τὸ ὑπὸ 
AZB ἴσον τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους, τὸ ἄρα ὑπὸ 

25 41, 4B ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ 428. ἔστιν ἄρα, ὡς ἡ 
ΓΑ πρὸς AZ, ἡ ZB πρὸς Β4. καὶ ὀρϑαὶ e πρὸς 
τοῖς 4, B σημείοις γωνίαι᾽ ἴση ἄρα ἡ μὲν ὑπὸ 4ΓΖ 
γωνία τῇ ὑπὸ ΒΖ4, 9 δὲ ὑπὸ 42Γ τῇ ὑπὸ 248. 
καὶ ἐπεὶ ἡ ὑπὸ ΓΑΖ ὀρϑή ἐστιν, αἱ ἄρα ὑπὸ 4ΓΖ, 


σι 


20. lDZ4] p; P4Z vo, I'4"Z' V (lineolae ἃ manu 3). 
21. ὑπό] pc, supra scr. m. 1 V. 
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quadrata excedens, in ellipsi autem deficiens, sectionem- 
que contingens recta ducitur cum rectis perpendiculari- 
bus concurrens, rectae. à punctis concursus ad puncta 
E adplicatione orta 

ductae δὰ puncta, 
quae diximus, rectos 
angulos efficiunt. 

sib aliqua sectio- 
num, quas diximus, 
cuius axis sit 4B, 
perpendiculares au- 
iem 4I, B4 con- 
lingensque ΓΕΖ, et 
quartae parti figurae 
aequale in utramque 
partem adplicetur ita, 
ut diximus, 4Z»« ZB 
eti AH »« HB, du- 
canturque ΓΖ, ΓΗ, 
4Z, 4H. dico, angulos I'Zz οὐ ΓΗ 2, rectos esse. 

nam quoniam demonsirauimus, esse 4Γ »« ΒΖ 
quartae parti figurae ad .4B  adplicatae aequale 
[prop. XLII], uerum etiam 42 »« ZB quartae parti 
figurae aequale est, erit 4I'»« 4B — 42 »« ZB. 
itaque DL'4: 4Z — ZB: B4 [Eucl. VI, 16). et anguli 
ad .4, B positi recti sunt; itaque [Eucl VI, 6] 
L AZ — ΒΖΖ,|. 42Γ -- 2418. οἱ quoniam ( Γ4Ζ 
rectus est, [ 4ΓΖ-" 42Γ uni recto aequales sunt 
[Eucl. I, 32]. et demonstrauimus etiam, esse 

L “ΓΖ — 228: 

itaque ( I'Z 4 -- 428 uni recto aequales erunt. ergo 
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AZI' yug ὀρϑῇ, ἴσαι εἰσίν. ἐδείχϑη δὲ xol ἡ vxo 
4Γ2Ζ ἴση τῇ ὑπὸ AZB' αἵ ἄρα ὑπὸ D'ZA, AZB 
μιᾷ ὀρϑῇ ἴσαι εἰσί{. λοιπὴ ἄρα ἡ ὑπὸ A4ZI ὀρϑή 
ἐστιν. ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ ἡ ὑπὸ DH ὀρϑή. 


5 | us. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ai ἐπιξευγνύμεναι ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας προς ταῖς ἐφαπτομέναις. 
τῶν γὰρ αὐτῶν ὑποκειμένων λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν 
ἡ μὲν ὑπὸ 4ΓΖ γωνία τῇ ὕπο ΓΗ, ἡ δὲ ὑπὸ Γ4Ζ 
10 τῇ ὑπὸ BAH. 
ἐπεὶ γὰρ ἐδείχϑη ὀρϑὴ ἑκατέρα τῶν ὑπὸ ΓΖΖΩ,, 
ΓΗΖ,, ὃ περὶ διάμετρον τὴν ΓΖΩ͂ γραφόμενος κύκλος 
ἥξειν διὰ τῶν Z, H ση- 
μείων: ἴση ἄρα ἐστὶν ἢ 
15 ὑπὸ ΖΓΗ τῇ ὑπὸ AZH: 
ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι 
τοῦ κύκλου εἰσίν. ἡ δὲ ὑπὸ 
A4ZH ἐδείχϑη ἴση τῇ ὑπὲ 
4ΓΖ' ὥστε ἡ ὑπὸ ADH 7 
20 ἴση τῇ ὑπὸ 4ΓΖ. ὁμοίως δὲ καὶ ἣ ὑπο ΓΩ͂Ζ τῇ 
ὑπὸ BAH. 


μξ΄. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἡ ἀπὸ τῆς συμπτώσεως τῶν 
ἐπιξευχϑεισῶν ἐπὶ τὴν ἁφὴν ἀγομένη πρὸς ὀρϑὰς ἔσται 
25 τῇ ἐφαπτομένῃ. 
ὑποκείσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον, καὶ συμ- 
πιπτέτωσαν ἀλλήλαις αἴ μὲν ΓΗ, Ζ4 κατὰ τὸ 9, αἵ 


4. ΓΗ47] p, LA"H' V (lineolae ἃ m. 32), 12H vc. 9. 
I4Z2]cp, ΓΔΑ V. 19. ΖΓ Η] 4T'Z V; corr. p. 
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reliquus angulus Z/ZI' rectus est [Eucl. I, 18]. iam 
eodem modo demonstrabimus, etiam /[ ΓΗ Ζ rec- 
ium esse. 
XLVI. 

Iisdem positis rectae ductae ad contingentes angulos 
aequales efficiunt. 

nam iisdem suppositis dico, esse /. 4I'Z — ZI'H, - 
LI'AZ-—BAH. 

quoniam enim demonsirauimus, utrumque angulum 
ΓΖΖ, l'H4 rectum esse [prop. XLV], circulus cir- 
cum diameirum ΓΖ) descriptus per puncta Z, H ueniet 
[Eucl. III, 31]; itaque |. 42I'H — 4ZH [Eucl. III, 21]; 


nam in eodem segmento circuli positi sunt. demon- 
sirauimus autem, esse [ 4Z H — 4ΓΖ [prop. XLV]; 
quare eliam ( z4I'H «— 4ΓΖ. et eodem modo demon- 
strabimus, esse etiam ( ΓΖΖ — ΒΖΗ. 


XLVII. 
lisdem positis recta ἃ puncto concursus rectarum 
ductarum ad punctum contactus ducta ad contingentem 
perpendicularis erit. 
supponantur enim eadem, quae antea, et ΓΗ͂, Z4 


σι 


10 


1 


σι 


2 


e 
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δὲ ΓΖΩ, Β.44 ἐκβαλλόμεναι κατὰ τὸ K, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ ΕΘ. λέγω, ὅτι κάϑετός ἐστιν ἡ ΕΘ ἐπὶ τὴν ΓΖ. 

εἰ γὰρ μή, ἤχ- 
9c ἀπὸ τοῦ Θ ἐπὶ 
τὴν ΓΖ κάϑετος 
ἡ 064. ἐπεὶ οὖν 
ἴση ἢ ὑπὸ I'4Z 
τῇ ὑπὸ HAB, ἔστι 
ὃὲ χαὶ ὀρϑὴ ἢ 
ὑπὸ 4BH ὀρϑῇ 
τῇ ὑπὸ 414 ἴδη, 
ὅμοιον ἄρα τὸ 42H B τρί- 
yovov τῷ 404. ὡς ἄρα 
ἡ H4 πρὸς 40, ἡ B4 
πρὸς 244. ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΗΖ 
πρὸς 460, ἡ ΖΓ πρὸς ΓΘ 
διὰ τὸ ὀρϑὰς εἶναι τὰς 
πρὸς τοῖς Ζ, Η καὶ τὰς 
πρὸς τῷ Θ ἴσας" ὡς δὲ ἡ 
ΓΖ πρὸς ΓΘ, ἡ 4Γ πρὸς ΓΔ διὰ την ὁμοιότητα τῶν 
4Ζ2Γ, 4ΓΘ τριγώνων᾽ καὶ ὡς ἄρα ἡ ΒΖ4 πρὸς 414, 
ἡ 4Γ πρὸς ΓΑ. ἐναλλάξ, ὡς ἡ 48 πρὸς I4, q 44 
πρὸς AI.. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4B πρὸς L4, ἡ ΒΚ πρὸς Kt 
καὶ ὡς ἄρα 7 414 πρὸς DA, ἡ ΒΚ πρὸς ΚΑ. ἤχϑω 
ἀπὸ τοῦ E παρὰ τὴν AD ἡ EM | τεταγμένως ἄρα 
ἔσται κατηγμένη ἐπὶ τὴν 4}8' καὶ ἔσται, ὡς ἡ ΒΚ 
πρὸς ΚΑ, ἡ ΒΜ πρὸς ΜΑ. ὡς δὲ ἡ ΒΜ πρὸς M A, 
7 4Ε πρὸς EI" καὶ ὡς ἄρα ἡ 414 πρὸς 4Γ, ἡ AE 


7. ἴση ἐστὶν ἡ cp. ΓΩ4Ζ] pvo, in V littera Z mire de- 
formata. 10. 4BH| B4" H' Y (lineolae a m.2); corr. p. 123. 
τό] τὸ ὑπό V; corr. p. - 
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inter se concurrant in O, ΓΖ autem οὐ B.4 productae 
in K, ducaturque EO. dico, esse ΕΘ ad ΓΖ perpen- 
dicularem. 

nam si minus, a Θ ad ΓΖ perpendicularis ducatur 
6.4. quoniam igitur | I4 Z — HAB [prop. XLVI], 


P d 


οὐ L 4BH — 440 (nam recti sunt), trianguli Z1 H B, 
4041 simile sunt. itaque Hz: 410 -—B4:244 
[Eucl. VI, 4]. uerum Hz:40 Ξ- ΖΓ: ΓΘ [ibid.], 
quia anguli ad Z, H positi recti sunt [prop. XLV] 
eb anguli ad 6 positi aequales; et [Eucl. VI, 4] 
DZ:I90- A4D:I4 propter similitudinem triangu- 
lorum A4ZI, AI'O [prop. XLVI]; quare etiam 
ΒΖ: 44 -ΞΞ- 4Γ: ΓΑ. 

permutando [Eucl V, 16] 48: ΓΑ͂ τε 414: .4Γ. 
uerum ΖΒ: ΓΑ τὸ ΒΚ: ΚΑ [Eucl VI, 4]; quare 
eliam 4.4: ΓΑ Ξῷὸ ΒΚ. ΚΑ. ducatur ab E rectae 
AI' parallela EM; ea igitur ad 4B odinate ducta : 
erit [I def. 4]; et erit BK: K4— BM:MA [I, 36]. 
es& autem BM: M4 — AE: ET [Eucl. VI, 2]; ita- 
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πρὸς EI" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ 64 κάϑετός ἐστιν, 
οὐδὲ ἄλλη τις πλὴν τῆς ΘΕ. 


μη. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων δεικτέον, ὅτι αἴ ἀπὸ τῆς ἁφῆς 
5 ἐπὶ τὰ ἐκ τῆς παραβολῆς γινόμενα σημεῖα ἴσας ποιοῦσι 
γωνίας πρὸς τῇ ἐφαπτομένῃ. 
ὑποκείσϑυ γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ 
EZ, EH. λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία 
τῇ ὑπὸ ΗΕΖ. 
10 ἐπεὶ γὰρ ὀρϑαί εἰσιν α ὑπὸ 42, AEG γωνίαι, 
ὁ περὶ διάμετρον τὴν 410 γραφόμενος κύκλος ἥξει 
διὰ τῶν E, H σημείων" ὥστε ἴση ἔσται ἡ ὑπὸ 40H 
τῇ ὑπὸ A4EH-: ἐν γὰρ τῷ αὐτῷ τμήματι. ὁμοίως δὴ 
καὶ ἡ ὑπὸ ΓΕΖ τῇ ὑπὸ ΓΘΖ ἐστιν ἴση. ἡ δὲ ὑπὸ 
15 ΓΘΖ τῇ ὑπὸ 40H ἴση" κατὰ κορυφὴν γάρ' καὶ ἡ 
ὑπὸ ΓΕΖ ἄρα τῇ ὑπὸ AEH ἐστιν ἴση. 


ue. 
Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπό τινος τῶν σημείων 
κάϑετος ἀχϑῇ ἐπὶ τὴν ἐφαπτομένην, ai ἀπὸ τοῦ γενο- 
20 μένου σημείου ἐπὶ τὰ πέρατα τοῦ ἄξονος ὀρϑὴν ποιοῦσι 
γωνίαν. 
υποκείσϑω γὰρ τὰ αὐτά, καὶ ἀπὸ τοῦ Η ἐπὶ τὴν 
ΓΖ κάϑετος ἤχϑω ἡ ΗΘ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἴ 40, ΒΘ. 
λέγω, ὅτε ἡ ὑπὸ A40 B γωνία ὀρϑή ἐστιν. 
25 ἐπεὶ γὰρ ὀρϑὴ ἡ ὑπὸ 4ΒΗ καὶ ἡ ὑπὸ 4ΘΗ͂, ὃ 
περὶ διάμετρον τὴν 4H γραφόμενος κύκλος ἥξει διὰ 


4. αἴ] om. V; corr. p. 19. γενομένου] γινομένου Halley. 
24. 40B] ABO VY; corr. p. 
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que eliam 214: 4I'— 4E: ΕΓ; quod absurdum 
est. ergo 6.1 perpendicularis non est nec ulla alia 
praeter € E. 
XLVIII. 

lisdem positis demonstrandum, rectas a puncto 
contactus ad puncta adplicatione orta ductas ad con- 
lingentem angulos aequales efficere. 

supponantur enim eadem, ducanturque EZ, EH. 
dico, esse ( ΓΕΖ — HE A. 

nam quoniam anguli ZH, 4E recli suni 
[prop. XLV, XLVII], circulus cireum diametrum ΖΘ 


Z' 


descriptus per puncta E, H ueniet [Eucl III, 31]; 
quare ( 2209 H — 4 EH [Eucl. III, 21]; nam in eodem 
segmento positi sunt. eadem de causa etiam 

ἰ ΓΕΖ Ξ-- ΓΘΖ. 
est aulem- / I'OZ — 40H [πο]. I, 15]; nam ad 
uerlicem positi sunt. ergo etiam ({ ΓΕΖ — AEH. 


XLIX. 
lisdem positis si ab aliquo punetorum perpendi- 
cularis ad contingentem ducitur, rectae a puncto ita 
orto ad terminos axis ductae rectum angulum efficiunt. 
supponantur enim eadem, et ab H ad ΓΖ perpen- 
diceularis ducatur HO, ducanturque 440, ΒΘ. dico, 
angulum 440 B recium esse. 
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τῶν O, B, xal ἴση ἔσται ἣ ὑπὸ ΗΘΒ γωνία τῇ ὑπὸ 
BAH. ἡ δὲ ὑπὸ AHI' τῇ ὑπὸ BAH ἐδείχϑη ἴση" 


καὶ ἡ ὑπὸ BOH ἄρα τῇ ὑπὸ AHI, τουτέστι τῇ ὑπὸ 
ΑΘΓ, ἐστιν ἴδη. ὥστε καὶ ἡ ὑπὸ ΓΘΗ͂ τῇ ὑπὸ AGB. 
5 ὀρϑὴ δὲ ἡ ὑπὸ ΓΘΗ͂' ὀρϑὴ ἄρα καὶ ἡ ὑπὸ 468. 


ἤ 


v. 


Τῶν αὐτῶν ὄντων ἐὰν ἀπὸ τοῦ κέντρου τῆς τομῆς 
προσπέσῃ τις τῇ ἐφαπτομένῃ παράλληλος τῇ διὰ τῆς 
ἁφῆς καὶ ἑνὸς τῶν σημείων ἠγμένῃ εὐϑείᾳ, ἴση ἔσται 

10 τῇ ἡμισείᾳ τοῦ ἄξονος. 

ἔστω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον καὶ κέντρον τὸ Θ, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ EZ, καὶ at AI, B.4 συμπιπτέτωσαν 
κατὰ τὸ K, καὶ διὰ τοῦ Θ παρὰ τὴν ΕΖ ἤχϑω ἡ ΘΑ. 
λέγω, ὅτι ἴση ἐστὶν ἢ O4 τῇ OB. 

185 ἐπεξεύχϑωσαν γὰρ αἱ EH, 44, AH, AB, καὶ διὰ 
τοῦ Η παρὰ τὴν ΕΖ ἤχϑω ἡ ΗΜ. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ 
AZB ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ AHB, ἴση ἄρα ἡ 472 τῇ ΗΒ. 
ἔστι δὲ καὶ $ 40 τῇ ΘΒ ἴση" καὶ ἡ ΖΘ ἄρα τῇ ΘΗ 


8. AHI'] HT' V; corr. p. 
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nam quoniam ( 4BH, 40H recti sunt, circulus 
cireum diametrum 4 Η descriptus per 0, B ueniet 
[Eucl, III, 31], et Δ HOB — BA4HH [Enucl. III, 21]. 
demonstrauimus autem, esse [4 HI'— BZLH [prop. XLV]; 
quare eliam / BG H — AHT' — A40T [Eucl. III, 81, 
21] itaque etiam / ΓΘΗ͂-Ξι 40B. uerum [| I'OH 
rectus est; ergo etiam / 49 B recius esi. 


L. 


lisdem positis si ἃ centro sectionis ad contingen- 
tem recta ducitur parallela rectae per punctum con- 
tactus alterumque punctorum ductae, dimidio axi 
aequalis erit. 

sint enim eadem, quae antea, et centrum sit 6, 
ducaturque EZ, οἱ 4I, ΒΑ in Καὶ concurrant, per 9 
autem reciae EZ parallela ducatur 6.4. dico, esse 
0 4 — ΘΒ. 

ducantur enim EH, 4 4, AH, AB, et per H rectae 
EZ parallela ducatur HM. quoniam igitur est 
AZZB-—AH»«HB [ex hypothesi; cfr. prop XLV], 


ert 4Z — HB. uerum etiam 409 — ΘΒ: quare 
etiam ΖΘ — ΘΗ. itaque etiam E.4 — 4M [Eucl. VI,2]. 


Apollonius, ed. Heiberg. 28 


10 


15 


20 


25 
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ἴση. ὥστε xol y ΕΑ τῇ AM ἴση. καὶ ἐπεὶ ἐδείχϑη 
ἡ ὑπὸ ΓΕΖ γωνία τῇ ὑπὸ A4EH ἴση, ἡ δὲ ὑπὸ ΓΕΖ 
ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ EMH, ἴση ἄρα καὶ ἢ ὑπὸ EMH 
τῇ vx MEH. ἴση ἄρα καὶ ἡ EH τῇ HM. ἀλλὰ 
καὶ ἡ Ε4 τῇ AM ἐδείχϑη ἴση" κάϑετος ἄρα ἡ HA 
ἐπὶ τὴν ΕΜ. ὥστε διὰ τὸ προδειχϑὲν ὀρϑή ἐστιν ἡ 
ὑπὸ 4.48, καὶ ὃ περὶ διάμετρον τὴν 418 γραφόμενος 
κύκλος ἥξει διὰ τοῦ Δ. καί ἐστιν ἴση ἡ ΘΑ͂ τῇ OB: 
καὶ ἡ ΘΑ ἄρα ἐκ τοῦ κέντρου οὖσα τοῦ ἡμικυκλίου 
ἴση ἐστὶ τῇ ΘΒ. 
να΄. 

᾿Εὰν ὑπερβολῆς ἢ τῶν ἀντικειμένων παρὰ τὸν ἄξονα 
ἴσον ἐφ᾽ ἑκάτερα παραβληϑῇ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
εἴδους ὑπερβάλλον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἀπὸ τῶν γενο- 
μένων ἐκ τῆς παραβολῆς σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι 
πρὸς ὁποτερανοῦν τῶν τομῶν, ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
ὑπερέχει τῷ ἄξονι. 

ἔστω γὰρ ὑπερβολὴ ἢ ἀντικείμεναι, ὧν ἄξων ὃ AB, 
κέντρον δὲ τὸ Γ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον 
ἔστω ἑκάτερον τῶν ὑπὸ 4418, AEB, καὶ ἀπὸ τῶν E, 4 
σημείων κεκλάσϑωσαν πρὸς τὴν γραμμὴν ai ΕΖ, Ζ 4. 
λέγω, ὅτι ἡ ΕΖ τῆς Z4 ὑπερέχει τῇ AB. 

ἤχϑω διὰ τοῦ Ζ ἐφαπτομένη ἡ ΖΚΘ, διὰ δὲ τοῦ Γ 
παρὰ τὴν ΖΩ ἡ HI'9: ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ὑπὸ KOH 
τῇ ὑπὸ ΚΖΖ4 ἐναλλὰξ γάρ. ἡ δὲ ὑπὸ KZA ἴση τῇ 
ὑπὸ ΗΖΘ' καὶ ἡ ὑπὸ HZO ἄρα ἴση ἐστὶ τῇ ὑπὸ 
ΗΘΖ. ἴση ἄρα ἡ ΗΖ τῇ ΗΘ. ἡ δὲ ΖΗ τῇ ΗΕ 
ἴση, ἐπεὶ καὶ ἢ 4Ε τῇ B καὶ ἡ 4Γ τῇ ΓΒ καὶ ἡ 


8. EME (pr) E HM VY; corr. p. 28. ZK 0] ZO K V; 
corr. p. | I'] pev; corr. ex K m. 1 V. 27. ΗΘ — 98. xac 
(alt.)]: bis V; corr. p. 
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eti quoniam demonstrauimus [prop. XLVIII], esse 
L ΓΕΖ — 4EH, et est [Eucl. I, 20] ΓΕΖ: Ξ EMH, 
erit eliam / EMH — MEH. itaque etiam EH — HM 
[Eucl. I, 6]. demonstrauimus autem, esse etiam 
EA4-— 4M; itaque ΗΠ 4 ad EM perpendicularis 
est [Eucl. I, 8]. quare propter id, quod antea demon- 
sirauimus [prop. XLIX], /[ 44B rectus est, et 
[Eucl. III, 31] cireulus cireum diametrum .4B de- 
scriptus per A4 ueniet. et 90,4 — ΘΒ: ergo etiam 
radius semicirculi € 4 — ΘΒ. 


LI. 


Si axi hyperbolae uel oppositarum. ad utramque 
partem adplicatur spatium quartae parti figurae aequale 
figura quadrata excedens, et a punctis adplicatione 
ortis ad utramuis sectionum franguntur rectae, maior 
minorem excedit axe. 

sit enim hyperbola uel oppositae, quarum axis 
sit 4B, centrum autem I', quariaeque parti figurae 
aequalia sint 

A4» 48, 

AE» EB, 
et à punctis E, Z4 
ad lineam fran- 
gantur EZ, Z4. 
dico, esse 
EZ-—ZA -- AB. 

nam per Z contingens ducatur ZK O, per I' autem 
rectae Z1 parallela HI'9; itaque [Eucl. I, 29] 
L KOH — KZZ4;nam alterni sunt. uerum [prop. XLVIII] 


L ΚΖΩ͂ -- HZ60; quare etiam [ HZ0 — ΗΘΖ. ita- 
28* 
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ΕΓ τῇ I4 καὶ ἢ ΗΘ ἄρα τῇ ΕΗ ἐστιν log. ὥστε 
ἡ ΖΕ τῆς ΗΘ ἐστι διπλῆ. καὶ ἐπεὶ ἡ ΓΘ ἴση δέ- 
δεικται τῇ ΓΒ. ἡ ΕΖ ἄρα διπλῆ ἐστι συναμφοτέρου 
τῆς ΗΓΒ. ἀλλὰ τῆς μὲν ΗΓ διπλῆ ἡ Z4, τῆς δὲ 
ὅ ΓΒ διπλῆ ἡ 48' ἡ ΕΖ ἄρα ἴση ἐστὶ συναμφοτέρῳ 
τῇ Z4, AB. ὥστε ἡ ΕΖ τῆς Z4 ὑπερέχει τῇ AB. 


νβ΄. 
Ἐὰν ἐν ἐλλείψει παρα τὸν μείξονα τῶν ἀξόνων τῷ 
τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἴσον ἐφ᾽ ἑκάτερα παραβληϑῇ 
10 ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἀπὸ τῶν γενομένων ἐκ 
τῆς παραβολῆς σημείων κλασϑῶσιν εὐϑεῖαι πρὸς τὴν 
γραμμήν, ἴσαι ἔσονται τῷ ἄξονι. 
ἔστω ἔλλειψις, ἧς μείξων τῶν ἀξόνων ὁ AB, καὶ 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ εἴδους ἑκάτερον ἴσον ἔστω τῶν 
i5 ὑπὸ 4ΓΒ, 448, καὶ ἀπὸ τῶν I, 4 κεκλάσϑωσαν 
πρὸς τὴν γραμμὴν αἱ ΓΕΖ. λέγω, ὅτι αἱ ΓΕΖ ἴσαι 
εἰσὶ τῇ 48. 
ἤχϑω ἐφαπτομένη ἢ ZEO, καὶ κέντρον τὸ H, καὶ 
δι’ αὐτοῦ παρὰ τὴν DE ἡ HKO. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὶν 
905 ὑπὸ ΓΕΖ τῇ ὑπὸ ΘΕΚ, ἡ δὲ ὑπὸ ZET τῇ ὑπὸ 
ΕΘΚ ἴση, καὶ ἡ ὑπὸ EOK ἄρα τῇ ὑπὸ ΘΕΚ ἐστιν 
ἴση. ἴση ἄρα καὶ ἡ ΘΚ τῇ KE. καὶ ἐπεὶ ἣ AH 
τῇ ΗΒ ἴση καὶ ἡ 4Γ τῇ 48, καὶ ἡ ΓΗ ἄρα τῇ ΗΖ 
ἴση: ὥστε καὶ ἡ EK τῇ ΚΩ͂. καὶ διὰ τοῦτο διπλῆ 
25 ἐστιν ἡ μὲν ΕΖ τῆς ΘΚ, ἡ δὲ ΕΓ τῆς KH, καὶ συν- 
αμφότερος ἢ I'EZ διπλῆ ἐστι τῆς HO. ἀλλὰ καὶ ἡ 
AB διπλῆ τῆς ΗΘ’ ἴση ἄρα ἡ 48 ταῖς ΓΕΖ. 


8. iy] om. V; corr. p. 10. λεῖπον V (initio peginao; 
corr. p. 18. ZEG] EZO V;cor.p. 19. HK0] H6K V; 
corr. p. 
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que [Eucl. 1, 6] HZ — HO. «esi autem ZH — HE 
(Eucd VI, 2], quoniam A4E-—Bz, AI'—I'B, 
EI'-I4. iaqueetiam ΗΘ — EH; quareZ E—2H90. 
et quoniam demonstrauimus, esse ΓΘ — ΓΒ [prop. L], 
ert EZ -—2(HI'-I' B. uerum Z4-2HTIT 
[Eucl VI, 4] et 4B —2LI'B. ergo EZ —ZzZ-- AB. 


Lil. 


Si in ellipsi maiori axi ad utramque partem ad- 
plieatur spatium quartae parti figurae aequale figura 
quadrata deficiens, et a punctis adplicatione ortis ad 
lineam fran- 
guntur rectae, 
eae axi ae- 
quales erunt. 

git ellipsis, 

cuius. axis 
maior sit 4B, 

el quartae 
parti figurae 
aequalia sint 
ADI'»IB, 44»« 4B, et & I', 4 ad lineam fran- 
gantur ΓΕ, EZ. dico, esse l'E - EZ — AB. 

ducatur contingens Z EO, centrum autem sit H, 
el per id rectae ΓΕ parallela ducatur H KO. iam 
quoniam |, ΓΕΖ — 6EK [prop. XLVIIT|, et [Eucl. T, 29] 
LZEI -— EOK, erii etiam [ EOK — 09EK. quare 
eliam ΘΚ — KE [Eucl.l 6] et quoniam 4H — HB 
οἱ 4I'— 48, erit etiam ΓΗ͂ « HZ; quare etiam 
EK -K.24 [Eucl VI, 2]. ideo EZ — 20K, 

EI'—2KH [Eucl VI, 4], ΄ 


Θι 


10 


20 
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vy. . 

᾿Εὰν ἐν ὑπερβολῇ ἢ ἐλλείψει ἢ κύκλου περιφερείᾳ 
ἢ ταῖς ἀντικειμέναις ἀπ᾽ ἄκρας τῆς διαμέτρου ἀχϑῶσιν 
παρὰ τεταγμένως κατηγμένην, καὶ ἀπὸ τῶν αὐτῶν 
περάτων πρὸς τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς γραμμῆς ἀχϑεῖσαι 
εὐθεῖαι τέμνωσι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων ἴσον ἐστὶ τῷ πρὸς τῇ αὐτῇ 
διαμέτρῳ εἴδει. | 

ἔστω μία τῶν εἰρημένων τομῶν ἡ ABI, ἧς διά- 
uevoog 7] 4Γ, καὶ παρὰ τεταγμένως κατηγμένην ἤχϑω- 
σαν αἱ 44, ΓΕ, καὶ διήχϑωσαν aí( ABE, I'BA. 
λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 44, EI' ἴσον ἐστὶ τῷ εἴδει τῷ πρὸς 
τῇ AI. 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ Β παρὰ τεταγμένως κατηγμένην 
ἡ ΒΖ. ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ 42Γ πρὸς τὸ ἀπὸ ZB, 
ἡ πλαγία πρὸς τὴν ὀρϑίαν καὶ πρὸς τὸ εἶδος τὸ ἀπὸ 
τῆς ΑΓ τετράγωνον. ὃ δὲ τοῦ ὑπὸ AZI' mg τὸ 
ἀπὸ ΒΖ λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς 42 πρὸς ΖΒ 
καὶ τοῦ τῆς ΓΖ πρὸς ZB: ὃ ἄρα τοῦ εἴδους πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς AID' τετράγωνον λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τῆς 
ΖΒ πρὸς Z.4 καὶ τοῦ τῆς ΒΖ πρὸς ΓΖ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ AZ πρὸς ZB, ἡ 4Γ πρὸς ΓΕ, ὡς δὲ ἡ ΓΖ 
πρὸς ZB, ἡ ΓΑ πρὸς 44 ὁὃ ἄρα τοῦ εἴδους πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ τετράγωνον λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ 
τῆς ΓΕ πρὸς F4 καὶ τοῦ τῆς 44 πρὸς ΓΑ͂. σύγ- 
κειται δὲ καὶ ὁ τοῦ ὑπὸ 44, ΓΕ πρὸς τὸ ἀπὸ ALD 
τετράγωνον ἐκ τῶν αὐτῶν᾽ ὡς ἄρα τὸ εἶδος πρὸς τὸ 


2. ἐν] e corr. p, om. Vc. 10. τεταγμένως κατηγμένην»)} 
τεταγμένην V; corr. Halley. 11. διήγθωσαν) v, διή- corr. 
ex ἡ m.1 V; ἤχϑωσαν c. 12. 44] pov, post 4 del. Bm.1 V. 

21. Z4] BA V; corr. Comm. 


CONICORUM LIBER III. 439 


οὐ l'E--EZ4-2H0. uerum etiam 4B —2H09 
[prop. 1]. ergo 4B -- ΓΕ -Ἑ EZ. 


LIII. 

Si in hyperbola uel ellipsi uel circulo uel oppositis 
a lerminis diametri rectae ordinate ductae parallelae 
rectae ducuntur, et ab iisdem terminis ad idem 
punctum lineae ductae rectae parallelas secant, rectan- 
gulum comprehensum partibus abscisis figurae eidem 
diametro adplicatae aequale est. 

sit una sectionum, quas diximus, 4 BI, cuius dia- 
meirus sib “Γ᾽, et rectae ordinate ductae parallelae 
ducantur 4424, ΓΕ, 
ducanturque A4BE, 
I'BA4. dico, esse 

44)». ΕΓ 
figurae δὰ A4I' ad- 
plicatae aequale. 

nam ἃ B rectae 
ordinate ductae par- 
allela ducatur BZ. 
itaque ert [I, 21], ut 4Z»« ZI': ZB*, ita latus 
iransuersum ad rectum et AI" ad figuram. uerum 
AZXZDI:ZB -- (42: 28) »«(ΓΖ: ZB). itaque 
ratio figurae ad “4Γ5 aequalis est 

(ZB:Z4)»« (ΒΖ: ΓΖ). 
est autem 4Z: ZB — ΑΓΊΓΕ, ΓΖ: 2Β-ΞΞ-.ἑ ΓΑ͂: 4.4 
[Eucl. VI, 4]; itaque ratio figurae ad 
AI? -ἰ (ΓΕ: ΓΔΑ) »« (44:0 A). 
Praeter nostram figuram aliam habet V in oppositis, sed 


imperfectam et litteris omissis; in nostra quoque litterae a 
manu 92 esse uideri possunt. 


4/7 
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ἀπὸ τῆς AT τετράγωνον, οὕτως τὸ ὑπὸ 44, ΓΕ πρὸς 
τὸ ἀπὸ AI' τετράγωνον. ἴσον ἄρα τὸ ὑπὸ 44, ΓΕ 
τῷ παρὰ τὴν AT εἴδει. 


vó*. 

5 Ἐὰν κώνου τομῆς ἢ κύκλου περιφερείας δύο εὐϑεῖαι 
ἐφαπτόμεναι συμπίπτωσι, διὰ δὲ τῶν ἁφῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις, καὶ ἀπὸ τῶν ἁφῶν πρὸς 
τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς γραμμῆς διαχϑῶσιν εὐϑεῖαι τέμ- 
νουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 

10 ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἐπιξευγ- 
νυούσης τὰς ἁφὰς τετράγωνον λόγον ἔχει τὸν συγ- 
κείμενον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τῆς ἐπιξευγνυούσης τὴν 
σύμπτωσιν τῶν ἐφαπτομένων καὶ τὴν διχοτομίαν τῆς 

᾿ τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τὸ ἐντὸς τμῆμα πρὸς τὸ 

15 λοιπὸν δυνάμει, καὶ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ τῶν ἐφαπτο- 
μένων περιεχόμενον ὀρϑογώνιον πρὸς τὸ τέταρτον 
μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τετρα- 
γώνου. 
ἔστω κώνου τομὴ ἢ κύκλου περιφέρεια ἡ ΑΒΓ 
20 καὶ ἐφαπτόμεναι αἱ 44, Dd, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4Γ 
καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ E, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 4 B E, 
xal ἤχϑω ἀπὸ μὲν τοῦ 4 παρὰ τὴν D ἡ AZ, ἀπὸ 
0à vot Γ παρὰ τὴν 44 ἡ ΓΗ, καὶ εἰλήφϑω τι ση- 
μεῖον ἐπὶ τῆς γραμμῆς τὸ O, καὶ ἐπιξευχϑεῖσαι αἵ 
25 40, ΓΘ ἐκβεβλήσϑωσαν ἐπὶ và H, Ζ. λέγω, ὅτι τὸ 
ὑπὸ 4Ζ, ΓΗ πρὸς τὸ ἀπὸ AT' τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἐκ τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ B4 


26. 4 ΓῚ cvp, in V liti. 4 macula obscurata. 
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est autem etiam 

A4» DLE: AT* — (CE: 4) 5« (44: Γ4); 
itaque ut figura ad AI*, ita 421 »« ΓΕ: AI?. ergo 
447«I'E figurae ad A4I' adplicatae aequale est 
[Eucl. V, 9]. 

LIV. 

Si duae rectae coni sectionem uel cireuli ambitum 
contingentes concurrunt, et per puncta contactus con- 
lingentibus parallelae ducuntur, et a punctis con- 
tactus ad idem punctum lineae ducuntur rectae par- 
allelas secantes, rectangulum comprehensum partibus 
abscisis ad quadratum rectae puncta contactus coniun- 
gentis rationem 
habet compositam 
ex ea, quam habet 
pars interior rec- 
lae coniungentis 
punctum coneur- 
suscontingentium 
punctumque me- 

dium rectae 
puncta contactus 
coniungentis ad 
reliquam potentia, 
et ea, quam habet 
rectangulum con- 
tingentibus comprehensum ad quartam partem qua- 
drati rectae puncta contactus coniungentis. 

sit coni sectio uel ambitus circuli 4BI' contingen- 


In Vv figurae adiectae sunt rectae octo et sex rectangula 
uel amplius cum litteris. 


10 


1 


Qt 
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καὶ τὸ ὑπὸ 44Γ πρὸς τὸ τέταρτον. τοῦ ἀπὸ AI, 
τουτέστι τὸ ὑπὸ AEI.- 

ἤχϑω γὰρ ἀπὸ μὲν τοῦ Θ παρὰ τὴν 4Γ ἡ ΚΘΟΞ A, 
ἀπὸ δὲ τοῦ B ἡ ΜΒΝ' φανερὸν δή, ὅτι ἐφάπτεται 
ἡ ΜΝ. ἐπεὶ οὖν ἴση ἐστὴν ἡ AE τῇ ΕΓ, ἴση ἐστὶ 
καὶ ἡ ΜΒ τῇ ΒΝ καὶ ἡ ΚΟ τῇ OA καὶ ἡ ΘΟ τῇ ΟΚ 
καὶ ἡ KO τῇ H4. ἐπεὶ οὖν ἐφάπτονται αἱ MB, M A, 
καὶ παρὰ τὴν MB ἧκται ἡ ΚΘΑ, ἔστιν, ὡς τὸ ἀπὸ 
ΑΜ πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΒ, τουτέστι τὸ ὑπὸ ΜΒΝ, τὸ 
ἀπὸ ΑΚ πρὸς τὸ ὑπὸ EKO, τουτέστι τὸ ὑπὸ 4ΘΚ 
[καὶ ἐναλλάξ, ὡς τὸ ἀπὸ 4Μ πρὸς τὸ ἀπὸ AK, το 
ὑπὸ NBM πρὸς τὸ ὑπὸ 40 K]. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ NI, MA 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΜΑ͂, τὸ ὑπὸ AI, ΚΑ πρὸς τὸ ἀπὸ Καὶ 4: 
δι’ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ὑπὸ NI, MA πρὸς τὸ ὑπὸ NBM, 
τὸ ὑπὸ ADI, KA πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΘΚ. τὸ δὲ ὑπὸ 
AI, KA πρὸς τὸ ὑπὸ 4ΘΚ τὸν συγκείμενον ἔχει 
λόγον ἐκ τοῦ τῆς l4 πρὸς 40, τουτέστι τῆς ΖΑ͂ 
πρὸς AI, καὶ τοῦ τῆς 4Κὶ πρὸς ΚΘ, τουτέστι τῆς ΗΓ 
πρὸς ΓΑ, ὅς ἐστιν ὃ αὐτὸς τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΗΓ, Z.4 
πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ ὡς ἄρα τὸ ὑπὸ NI, MA πρὸς τὸ 
ὑπὸ ΝΒΜ, τὸ ὑπὸ ΗΓ, Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΑ͂. τὸ δὲ 
ὑπὸ ΓΝ, MA πρὸς τὸ ὑπὸ NBM τοῦ ὑπὸ NAM 
μέσου λαμβανομένου τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ 
τοῦ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ ΓΝ, 4M πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΩ͂Μ 
καὶ τὸ ὑπὸ ΝΖΩ͂Μ πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΒΜ' τὸ ἄρα ὑπὸ 
HI,ZA4 πρὸς τὸ ἀπὸ I'4 τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον 
ἐκ τοῦ τοῦ ὑπὸ ΓΝ, 4M πρὸς τὸ ὑπὸ NAM καὶ 
τοῦ ὑπὸ ΝΖΩΜ πρὸς τὸ ὑπὸ ΝΒΜ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ 
ὑπὸ NI, AM πρὸς τὸ ὑπὸ NAM, τὸ ἀπὸ ΕΒ πρὸς 


3. KG0OEA4]p, ΘΚΑΞΟΎ. 4. MBN]p, BMN V. 11. 
καί----12..4.Ὁ K] deleo cum Halleio. 27. τοῦ vov] scripsi; τοῦ V. 
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tesque 44271, ΓΖ, et ducatur 41 secelurque in E in 
duas partes aequales, et ducatur Z/ B E, et ab 44 rectae 
ΓΖ parallela ducatur A4Z, ἃ I' autem rectae 2421 
parallela ΓΗ͂, sumaturque in linea punctum aliquod 
Θ, et ductae 440, ΓΘ ad H, Z producantur. dico, esse 
AZ»IH:AI? —(EB':BAZ)»(A45« AD: AIY) 
—(EB':BZ4?)»(4d4»cADI:AE»« ELT). 

ducatur enim a Θ rectae “Γ᾿ parallela ΚΘΟ 55 A, 
a B autem MBN; manifestum igitur, M.N contingere 
[L 32]. iam quoniam 4 E — ET, erit etiam MB — ΒΝ, 
KO — O4 [Eucl. VI, 4; V, 16] et ΘΟ — O5 [II, 7; 
I 46—41], ΚΘ — 44. quoniam igitur MB, ΜΑ 
contingunt, ei rectae MB parallela ducta est ΚΘ, 
erit [prop XVI] 4M?: ΜΒ τὸ AK?: EK »« ΚΘ, 
hoc es& 4 M*: MB»« BN — AK?*:.40 »5« OK. est 
autem 

|. NI» MA: ΜΑΣ — AI' KA: K 45 
[Euel. VI, 2; V, 18]; ex aequo igitur 
NI» MA: NB2« BM — AI'»« K 4: 40 5« OK 
[Eucl. V, 22]. est autem 
ADI» KA:40 52«0K —(I'4: 40) 5 (AK : KO) 

— (Z4: AT) »« (HI': I4) [Eucl. VI, 4] 
— HI'« ZA:I406, 

itaqee NI'4« MA: NB2« BM— HI'»« ZA: ΓΑ“. 


est autem 
DN» MA:NB»« BM 


—(DN» MA:NA»«A4M)sx(Na»«4dMiNB»«BM) 
medio sumpto ΝΖ 2« 4M. itaque 

HI'»«Z4:I4 
—(DN«AMiNA»AM)s(NA»A4MUiNB» BM). 
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τὸ ἀπὸ ΒΖ, ὡς δὲ τὸ ὑπὸ NAM πρὸς vo ὑπο NBM, 
τὸ ὑπὸ ΓΔ. πρὸς τὸ ὑπὸ D'E A: τὸ ἄρα ὑπὸ ΗΓ, AZ 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Γ τὸν συγκείμενον ἔχει λόγον ἐκ τοῦ 
τοῦ ἀπὸ ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ Β4 καὶ τοῦ ὑπὸ ΓΖΔΑ͂ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΓΕΑ. 

νε΄. 

'Eàv τῶν ἀντικειμένων δύο εὐϑεῖαε ἐφαπτόμεναι 
συμπίπτωσι, καὶ διὰ μὲν τῆς συμπτώσεως ἀχϑῇ εὐϑεῖα 
παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνύουσαν, ἀπὸ δὲ τῶν ἁφῶν 
διαχϑῶσι παράλληλοι ταῖς ἐφαπτομέναις, προσβληϑῶσι 
δὲ ἀπὸ τῶν ἁφῶν πρὸς τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς ἑτέρας 
τομῆς τέμνουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον 
ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς 
ἐπιξευγνυούσης τετράγωνον λόγον ἕξει, ὃν vo ὑπο 
τῶν ἐφαπτομένων περιεχόμενον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ἦγ- 
μένης διὰ τῆς συμπτώσεως παρὰ τὴν τὰς ἁφὰς ἐπι- 
ξευγνύουσαν ξως τῆς τομῆς. 

ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἴ ABI, 4EZ, ἐφαπτόμεναι 
ὃὲ αὐτῶν αἵ AH, H Z4, καὶ ἐπεξεύχϑω ἢ 44. καὶ ἀπο 
μὲν τοῦ Η παρὰ τὴν 44 ἤχϑω ἡ ΓΗΕ, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 
παρὰ τὴν 4H ἡ AM, ἀπὸ δὲ τοῦ 4 παρὰ τὴν AH 
ἡ 4M, εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς 4Z τομῆς 
τὸ Ζ, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ANZ, Z490. λέγω, ῦτι 
ἐσείν, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ AH 4, τὸ ἀπὸ 44 
πρὸς τὸ ὑπὸ 40, NA. 

ἤχϑω γὰρ διὰ τοῦ Ζ παρὰ ὴν 44 ἡ ZAKB. 

ἐπεὶ οὖν δέδεικται, ὅτι ἐστέν, ὡς τὸ ἀπὸ EH 
πρὸς τὸ ἀπὸ HA, οὕτως τὸ ὑπὸ BAZ πρὸς το ἀπὸ 


8. τοῦ τοῦ] τ τοῦ V; corr. Halley. 28. Ánte λέγω spatium 
4---ὃ litt. hab. s 
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uerum NI'»« 4M: ΝΖΩ͂ »« 4M — EB*:B4* [u. 
Eutocius] et 
NZ4»4MiNB»x«BM-——I»44:IDIE»«EA4 
[ibid.]; ergo 
HI'»« AZ: ATI? 
—(BE?: BZ*) 5« (ΓΖ »« 44: ΓΕ »« EA). 


LV. 

Si duae rectae oppositas contingentes concurrunt, 
el per punctum concursus recta ducitur rectae puncta 
contactus coniungenti parallela, à punctis contactus 
&ulem rectae contingentibus parallelae ducuntur, et a 
punctis contactus ad idem punctum alterius sectionis 
rectae adcidunt 
parallelas secan- 
les, rectangulum 
comprehensum 
partibus abscisis 
ad quadratum 
rectae puncta 
contactus  con- 
iungentis ratio- 

nem habebit, 
quam rectangu- 
lum comprehen- 
sum contingen- 
tibus ad quadra- 
lum rectae per punctum concursus ductae rectae puncta 
contactus coniungenti parallelae usque ad sectionem. 
sint oppositae ΑΒΓ, 4EZ easque contingentes 
AH, H4, ducaturque 421, et ab H rectae 44 par- 
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44, ἴση δὲ ἡ μὲν ΓΗ τῇ EH, ἡ δὲ BK τῇ AZ, 
ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ ΗΖ, τὸ ὑπὸ KZA 


πρὸς τὸ ἀπὰ 44. Ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ἀπὸ 4H πρὸς 


ex 
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τὸ ὑπὸ A4HA, τὸ ἀπὸ 44 πρὸς vo ὑπὸ 44, AK: 
δι’ ἴσου ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H A, vo 
ὑπὸ ΚΖΖ πρὸς τὸ ὑπὸ 4.4, AK. ὁ δὲ τοῦ ὑπο 
ΚΖ. πρὸς vo ὑπὸ AK, 44 λόγος ὃ συγκείμενός 
ἐστιν ἐκ τοῦ τῆς ΖΚ πρὸς Κα καὶ τοῦ τῆς Ζ. προς 
4.4. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΖΚ πρὸς ΚΑ, ἡ 42 προς 4Ν, 
ὡς δὲ ἡ ZA πρὸς 44, ἡ 44 πρὸς O4: ὃ ἄρα τοῦ 
ἀπὸ ΓΗ πρὸς τὸ ὑπὸ 4H. λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ 
τῆς 442 πρὸς AN καὶ τοῦ τῆς 4144 πρὸς 40. σύγκει- 
ται δὲ καὶ ὃ τοῦ ἀπὸ 44] πρὸς τὸ ὑπὸ 40, ΝΖ 
λόγος ἐκ τῶν αὐτῶν" ἔστιν ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂ πρὸς 
τὸ ὑπὸ 4Η42, τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὰ ὑπὸ ΝΖ, 4Θ. 
[ἀνάπαλιν, ὡς τὸ ὑπὸ AH. πρὸς τὸ ἀπὸ ΓΗ͂, τὸ 
ὑπὸ N4, 4Θ πρὸς τὸ ἀπὸ 421]. 


, 


vs. 

"àv μιᾶς τῶν ἀντικειμένων δύο soOtin, ἐφαπ- 
τόμεναι συμπίπτωσι, διὰ δὲ τῶν ἁφῶν παράλληλοι 
ἀχϑῶσι ταῖς ἐφαπτομέναις, καὶ ἀπὸ τῶν ἁφῶν προς 
τὸ αὐτὸ σημεῖον τῆς ἑτέρας τομῆς ἀχϑῶσιν εὐϑεῖαι 
τέμνουσαι τὰς παραλλήλους, τὸ περιεχόμενον óg9o- 
γώνιον ὑπὸ τῶν ἀποτεμνομένων λόγον ἕξει πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης τετράγωνον τὸν 
συγκείμενον ἔκ τε τοῦ, ὃν ἔχει τῆς ἐπιξευγνυούσης 
τὴν σύμπτωσιν καὶ τὴν διχοτομίαν ἡ μεταξὺ τῆς διχοτο- 
μίας καὶ τῆς ἑτέρας τομῆς πρὸς τὴν μεταξὺ τῆς αὐτῆς 


16. ἀνάπαλιν — 11. 4.4] deleo. 24. λόγον ἕξει] bis V; 
corr. pc. 
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alela ducatur l'HE, ab 44 autem rectae ZH par- 
allela 44M, ἃ 71 autem rectae: 4H parallela 71 M, et 
in sectione 71Z sumatur punctum aliquod Z, ducantur- 
que 4NZ, Z410. dico, esse 
rH: : Δη C Η4-- 4.43:.40»« ΝΖ. 
nam per Z reciae 424 parallela ducatur Ζ. Καὶ Β. 
quoniam igitur demonstratum est, esse 
EH?: Hz? — BA»« AZ: 4f prop. XX], 

et ΓΗ — EH, BK — 42 [II, 38; Eucl. VI, 4], erit 
ΓΗ": Hz? -- KZ5»«Z4:44*. uerum etiam 
ΔΗ": AH HA — 44:44» AK [Eucl. VI, 2]; 
ex aequo igitur [Eucl. V, 22] 

DH*:A4H5»« HA — KZ»5«Z4:447« AK. 
uerum 
KZ»«Z4:A4K5»« 44 -— (ΖΚ: Κα) » (Ζ4: 42). 
esti autem ΖΚ : K4-— 44:4N, 

ZA:44-—44:04 [Eucl. VI, 4]; 

itaque LH? : HH 5« Η 4 — (421: 24 Ν) »«(4.4: 49). 
est autem 

44:40» NA-—í(A4: AN) »«(Ζ44: 49). 
ergo ΓΗ͂Σ: 4Η)»« ΗΖ --.-4 t NA 49. 


LVI. 


Si duae rectae alteram oppositarum contingentes 
coneurrunt, et per puncta contactus contingentibus 
parallelae ducuntur, a punctis contactus autem ad 
idem punctum alterius sectionis rectae ducuntur secantes 
parallelas, rectangulum. comprehensum partibus abs- 
cisis ad quadratum rectae puncta contactus coniun- 
gentis rationem habebit compositam ex ea, quam 
habet rectae punctum concursus punctumque medium 
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τομῆς καὶ τῆς συμπτώσεως δυνάμει, καὶ τοῦ, Ov ἔχει 
τὸ ὑπο τῶν ἐφαπτομένων περιεχόμενον πρὸς τὸ τέ- 
ταρτον μέρος τοῦ ἀπὸ τῆς τὰς ἁφὰς ἐπιξευγνυούσης. 
ἔστωσαν ἀντικείμεναι αἱ AB, ΓΖ, ὧν κέντρον vo O, 
ἐφαπτόμεναι δὲ αἱ. AEZH, ΒΕΘΚ, καὶ ἐπεξζεύχϑω 
ἢ 48 καὶ δίχα τετμήσϑω κατὰ τὸ 4, καὶ ἐπιξευχϑεῖσα 
ἡ AE διήχϑω ἐπὶ τὸ 4, καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ 4 παρὰ 
τὴν ΒΕ ἡ 4Μ, ἀπὸ δὲ τοῦ Β παρὰ τὴν 4Ε ἡ ΒΝ, 
εἰλήφϑω δέ τι σημεῖον ἐπὶ τῆς I τομῆς τὸ Γ, καὶ 
ἐπεξεύχϑωσαν αἱ ΓΒΜ, ΓΑ͂Ν. λέγω, ὅτι τὸ ὑπὸ 
BN, 4M πρὸς τὸ ἀπὸ AB λόγον ἔχεν τὸν συγκεέ- 
μενον ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ἀπὸ 4 E καὶ τοῦ 
ὑπὰ A4EB πρὸς τὸ τέταρτον τοῦ ἀπὸ 48, τουτέστι 
τὸ ὑπὸ 4.48. 
ἤχϑωσαν γὰρ αἀπὸ τῶν D, 4 παρὰ τὴν AB αἵ 
ΗΓΚ, ΘΖΩ͂Ζ' φανερὸν δή, ὅτι [ἴση ἐστὶν ἡ 4.4 τῇ 
AB] ἴση ἐστὶ καὶ ἡ Ord τῇ 4Z καὶ ἡ KA τῇ XH. 
ἔστι δὲ καὶ 5 EID τῇ EIL ὥστε καὶ ἡ ΓΚ τῇ HII. 
καὶ ἐπεὶ ἀντικείμεναί εἰσιν αἴ 418, AT, ἐφαπτόμεναι 
δὲ αὖ BEO, O4, καὶ παρὰ τὴν 240 ἡ KH, ἔστιν 
ἄρα, ὡς τὸ ἀπὸ BO πρὸς τὸ ἀπὸ ΘΖ, τὸ ἀπὸ BK 
πρὸς τὸ vxo IIKI. ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ ΘΖ τῷ ὑπὸ 
Θ4Ζ, τὸ δὲ ὑπὸ IIKI' τῷ ὑπὸ ΚΓΗ' ἔστιν ἄρα, 
ὡς τὸ ἀπὸ ΒΘ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΖΖ, τὸ ἀπὸ BK πρὸς 
τὸ ὑπὸ KI'H. ἔστι δὲ καί, ὡς τὸ ὑπὸ Z4, ΘΒ πρὸς 
ὅ. AEZH] p; AEHZ V, Hecorr.m.1; 4ENZcv. 12. 
ix] om. V (extr.lin.); corr. p (ἔκ ve). τοῦ τοῦ] scripsi, τοῦ V. 
14. ὑπό] bis V (extr. et initio lineae); corr. cp. 16. HI'K 
Halley;; 'HK V, KTHp. O94Z]p, 40ZV. πη — 11. AE] 
deleo. 17. ἔση ἐστί om. p. "VIE V;corrps 4415. ᾿Ξ Η] 
ZH V; cor.p. 18. lDX] pev, K ecorr. m. 1 V. 19. "Hi 


ΔΕ V; corr. p. 90. BEO] BE V; corr. Halley. 22. πρός 
bis V (extr. etinit.lin); corr. pe. 23. ΚΓΗῚ PX H V; corr. p. 


.- 
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coniungentis pars inter punctum medium alieramque 
seclionem posita ad rectam inter eandem sectionem 
punetumque concursus positam potentia, eaque, quam 
habet rectangulum 
contingentibus com- 
prehensum ad quar- 
iam partem quadrati 
rectae puncta con- 
lactus coniungentis. 
sint oppositae 4B, 
ΓΖ, quarum centrum 
Sil O, contingentes 
autem 
AEZH, BEOK, 
ducalurque 4B et 
in 4 in duas partes 
aequales secetur, 
ducta autem 4E ad 
4 producatur, οὐ 
ab .4 rectae BE parallela ducatur 4M, a B autem 
rectae 4E parallela B.N, sumaturque in sectione ΓΖ 
punctum aliquod I; et ducantur ΓΒ M, I' A4 N. dico, esse 
BN» AM: AB —(A4à: AE!) 5c (AES ΕΒ: A B?) 
— (445: 4835 5« (dE 5« EB: 4 A 2« AB). 
ducantur enim ἃ Γ᾽, 7 rectae .4B parallelae 
HIK, 09042; manifestum igitur, esse οὖ 07/ — 41Z 
et ΚΑ — ΞΗ [Eucl. VI, 4]. uerum etiam ΚΕ Γ — XII 
[I, 47]; itaque etiam I'K — HII. et quoniam oppositae 
sunt 4B, 4I, contingentes autem B ΕΘ, 0 4, εἰ KH 
rectae 416 parallela, erit (prop. XVIII] 
B0?:0 4? — BK?: IIK 5» KI. 


Apollonius, ed. Heiberg. 29 
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τὸ ἀπὸ ΘΒ, τὸ ὑπὸ Η4, KB πρὸς τὸ ἀπὸ KB: δι᾽ 
ἴσου ἄρα ἐστίν, ὡς τὸ ὑπὸ AZ, ΘΒ πρὸς τὸ ὑπὸ 
ΘΖΖ. τὸ ὑπὸ KB, AH πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΓΗ. ὁ δὲ 
τοῦ ὑπὸ 4Z, ΘΒ πρὸς τὸ ὑπὸ OZ λόγος τοῦ ὑπὸ 
ΘΕΖ μέσου λαμβανομένου σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ ὑπὸ 
AZ, ΘΒ πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΕΖ καὶ τοῦ ὑπὸ ΘΕΖ πρὸς 
τὸ ὑπὸ ΘΩ͂ Ζ' καί ἐστιν, ὡς μὲν τὸ ὑπὸ AZ, ΘΒ 
πρὸς τὸ ὑπὸ ΘΕΖ, τὸ ἀπὸ 44 πρὸς τὸ ἀπὸ AE, 
ὡς δὲ τὸ ὑπὸ ΘΕΖ πρὸς τὸ ὑπὸ OZ Z, τὸ ὑπὸ AEB 
πρὸς τὸ ὑπὸ 4418 ὁ ἄρα τοῦ ὑπὸ AH, BK πρὸς 
τὸ ὑπὸ KI'H λόγος σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ 4 24 
πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε καὶ τοῦ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ὑπὸ 
4.48. ἔχει δὲ τὸ ὑπὸ AH, KB πρὸς τὸ ὑπὸ ΚΓΗ 
τὸν συγκείμενον λόγον ἐκ τοῦ τῆς ΒΚ πρὸς ΚΓ xal 
τοῦ τῆς 4H πρὸς HI. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ ΚΒ πρὸς ΚΓ, 
ἡ ΜΑ πρὸς AB, ὡς δὲ ἡ AH πρὸς HI, ἡ ΒΝ 
πρὸς ΒΑ͂' ὃ ἄρα συγχείμενος λόγος ἐκ τοῦ τῆς ΜΑ͂ 
πρὸς 48 καὶ τοῦ τῆς ΝΒ πρὸς ΒΑ, ὅς ἐστιν ὃ αὐτὸς 
τῷ, ὃν ἔχει τὸ ὑπὸ AM, ΒΝ πρὸς τὸ ἀπὸ AB, 
σύγκειται ἐκ τοῦ τοῦ ἀπὸ 44] πρὸς τὸ ἀπὸ 4Ε καὶ 
τοῦ ὑπὸ AEB πρὸς τὸ ὑπὸ 448. 

6. τοῦ τοῦ] τοῦ V; corr. Halley. 11. τοῦ τοῦ] τοῦ V; 
corr. Halley. 17. πρὸς BA] om. V; corr. p. 20. τοῦ τοῦ] 


τοῦ V; corr. Halley. ἴῃ fine: ᾿πολλωνίου Περγαίου κωνικῶν 
τρίτον m. 2 V, τέλος τοῦ τρέτου τῶν κωνικῶν p. 
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est autem 9 7f? — 064 »« 4Z, 

ΠΚ;»«ΚΓ-- ΚΓ»«ΓΗ͂, 
ilaque ΒΘ": ΘΖ »« 22 — BK?: ΚΙ »« ΓΗ. 
uerum eliam Z4»«0B:0B?* —- HA» ΚΒ: Καὶ Β5 
[Eucl. VI, 2, 4; V, 12]; ex aequo igitur 
AZx0B:04»x4Z— KB» AH: KT LH 
[Eucl. V, 22]. est autem, medio sumpto 6 E »« EZ, 

AZX0B:04»4Z 
— (4Z»«0B:0E» EZ)»«(O0E»« EZ:04»« 42). 
etl 4Z»« 0B: ΘΕ »« EZ — 445: 4 E? [Eucl. VI, 4; 
V, 12, 16], 
OE EZ:0454Z-—A4E»xEB:447« AB 

[u. Pappi lemma XIII]; itaque 

AH» BK: KT'«- IH 

— (445: AE) »« (dAE»« EB: 442« AB). 

est autem 
ΔΗ »« KB: KT'2« 'H — (BK: KI) 5« (4H: HI). 
uerum KB: Kl'-— MA: 4B, AH: HI'— BN :BA 
[Eucl. VI, 4]. ergo 

(MA: 4B) »« (NB : BA) 

— 445: 4E" 2c (AE»« EB: 4A»2« AB) 
— 4M» BN:AB*. 


ELE LE 5Βυκθαβαμυ — uni 


